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TẬP 2 


■ Với Học sinh cuốn sách này cung cấp một bộ giáo trình hoàn chỉnh về mặt 
kiến thức, dễ đọc, dễ hiểu. 

■ Với Thầy, Cô giáo và Phụ huynh cuốn sách này cung cấp một bộ giáo án hoàn 
chỉnh về mặt kiến thức và có tính sư phạm để giảng dạy cơ bản và nâng cao 
theo tưtưởng đổi mới phương pháp dạy học. 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC QUỐC GIA HÀ NỘI 
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TOÁN 

6 

TẬP 2 

□ Với Học sinh cuốn sách này cung cấp một bộ giáo trình hoàn 
chỉnh vè mặt kiến thức, dễ đoc, dễ hiểu. 

□ Với Thầy, Cô và Phụ huynh cuốn sách này cung cấp một bộ 
giáo án hoàn chỉnh về mặt kiến thức và có tính sư phạm dể 
giảng dạy cơ bản vả năng cao theò tư tướng dối mới phương 
pháp dạy học 


NHÀ XUẤT BẢN ĐẠI HỌC QUỐC GIA HÀ NỘI 



GIỚI THIỆU CHUNG 

Xin trân trọng giới tliiện tới các Thầy, Cô giáo, các Plni huynh, cùng toàn 
thẻ các Em học sinh bộ sách: 

RÈN LUYỆN KỸ NĂNG GIẢI TOÁN T1ICS 

do Thạc sĩ Toán học Lê Hồng Đức chù biền. 

Bộ tài liệu gồm 9 cuốn : 

Cuốn 1: Toán 6-Tập 1 
Cuốn 2: Toán 6 - Tjp*2 
Cuốn 3: Toán 7 - 'ổp 1 
Cuốn 4: Toán 7 - Tập 2 
Cuốn 5: Toán 8 - Tập 1 • 

Cuốn 6: Toán 8 - Tập 2 
Cuốn 7: Toán 9-Tập 1 
Cuốn 8: Toán 9 - Tập 2 

Bộ sáclt dược viết theo chương trình sách giáo khoa mới của Bộ Giáo dục và 
Đào tạo dựa trên một tư tường hoàn toàn mới mè, cồ tính SIÍ phạm, có tinh tong 
hợp cao, tận dụng dược dầy dù thế mạnh của các phương pháp giòi Toan THCS. 

Mục tiêu của bộ sách: 

1. Cung cấp cho các Tháy, cỏ giáo, các Phụ huynh một bộ giáo án có chất 
lượng về mặt sư phạm và chứa dựng đẩy dù kiên thức cơ bân cũng như 
chuyên sáu, dê sau khi tham khảo có thê chuyển dổi ngay thành giáo CÍII 
mang di giảng dạy cho học sinh của mình. 

2. Cung cấp cho các em học sinh THC’S yêu thích môn Toán một bộ sách 
tự học tập dề hiểu và bô ích. Nó chác chắn sẽ trờ thành người bạn dồng 
hành, dể giúp các Em chù dộng hơn trong việc học Toán tlieo chương 
trình sách giáo khoa và mỡ mang kiến thức Toán THCS cùa bdiHhàn. 

Các cuốn Toán 6, Toán 7, Toán 8, Toán 9 đều có chung một cấu trúc, bao 
gồm hai phần: 

Phẩn I - So học hoặc đại sò 
Phấn II - Hình học 

Mỗi phần chửa dung các chương (thương I. chương II. ...). Ở mỗi chương 
chứa dựng các chủ dề (chủ dế I, chú dề 2, ...í theo nội dung cùa sách giáo 
klioa. 



Mỗi chủ đề đều được chia thành 5 mục 

I. Kiến thức cơ bắn 

Trình bày có trật tự nội dung kiến thức liên quan (trong háu hết các 
trường hợp chúng dược bắt đầu bằng phương pháp đặt văn dế) cùng 
với những thí dụ minh họa Iigax sau dó. 

II. Các ví dụ minh họa 

Gồm các ví dụ dược tuyển chọn có chọn lọc nhảm giúp hoàn thiện 
kiến thức cơ bản và nâng cao kỹ năng giải Toán. 

III. Cáu hỏi ôn tập lý thuyết 

IV. Bài tập dé nghị 

V. Hướng dẩn - Đáp sô 

Như vậy, ờ mồi chủ dề: 

1. Với việc trình bày kiến thức cơ bán theo kiểu đặt vấn dề, cũng cũng thi dụ 
minh họa ngay sau đó, sẽ giúp tăng cliất lượng bài giảng cho các Tháy, Cô 
giáo. Và với các em học sinh sẽ thấy dễ hiểu kiến thức mới dê rồi biết cách 
trình bày bài. Điều này phù hợp với xu hướng giáo dục mới trong cóng cuộc 
củi cách phương pháp dạy và học theo hướng " Lấy học trò làm trung tâm 

2. Tiếp đó, tới các ví dụ minh hoạ có chọn lọc, sẽ giúp các Thầy, Cò giáo 
dàn dắt các em học sinh hoàn thiện kiến thức. 

3. Dặc biệt là nội dung cùa cức chú ý, nhận xét và yêu cấu sau mỗi kiến thức 
cùng \;ới một vài thí dụ và ví dụ sẽ giúp các Thầy ị Cô giáo cũng co những 
hiểu biết chưa thật thấu dáo cho các em học sinh, cùng với cách nhìn lihận 
vấn dề dặt ra cho các em học sinh, đê trả lời một cách thoà dáng câu hói " 
Tại sao lại nghĩ và làm như vậy ? ". 

4. Ngoài rơ, còn có rất nliiều bài toán dược giải bằng nhiều cách khác 
Ịthau sẽ giúp các học sinh trở nên linh hoạt trong việc lựa chọn plìừơng 
pháp giải. 

Chúng tôi cũng xin trân trọng cảm ơn các bạn dóng nghiệp dã nhận Un đọc bàn 
thảo, nhận lời tới dự giờ trong các tiết giáng thử của chúng tói theo giáo trình này ớ 
trên các lớp 6, 7, 8, 9 tại một số trường THCS của Hà Nội và từ dó dóng góp 
những nhận xét quỷ báu để giúp chúng tôi tói ngày hóm nay hoàn thiện ■dược bộ 
sách này. 

Cuối cùng, cho dù dã rất cố gắng, nhưng thật khó tránh khói những thiêu sót 
bởi những hiểu biết và kinh nghiệm còn hạn cliể, rất mong nhận dược những ỷ 
kiến dóng góp quỷ báu cùa bạn dọc gần xa. 
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CHƯONGI PHÂN SỐ 


Trong chương trình học Toán ở bậc Tiểu học, chúng ta đã được làm quen với 
phân số. Do vậy, trong chương này, ngoài việc ôn tập và hệ thông những kiến thức 
đã học chúng ta sẽ tìm hiểu sâu hơn về phân số. 

Chương này, bao gồm: 

1. Mở rộng khái nỉệm phân số 

2. Phân sô bầng nhau 

3. ' Tính chất C0 bản của phân số 

4. Rút gọn phân sô 

5. Quy đồng mẫu nhiều phân số 

6. So sánh phân số 

7. Phép cộng phân số và tinh chất cơ bản của phép cộng phân số 

8. Phép trù phân sò 

9. Phép nhân phân số vả tính chất cơ bản cùa phép nhân phân số' 
lị Phép chia phân số’ 

11. Hỗn số - Số' thập phân - Phẩn trăm 

12. Ba bài toán cơ bản của phân số 
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MỎ RỘNG KHẢI NIÊM 
IMIẲN SỐ 


I. KIẾN THỨC co BẢN 


1. KHÁI NIỆM PHÂN SỐ 


Trong tập hợp số nguyên không phải lúc nào phép chia cũng dược thực hiện, thí 
dụ: 7:2, 4:5,... 

Tuy nhiên, trong thực tế có rất nhiều trường hợp phải thực hiện các phép chia 
như vậy. Do đó, người ta có thể dùng phân số dê ghi kết quả của các phép chia 
dó. Chảng hạn: 

■ Phân số ^ có thể coi là thương của phép chia 7 cho 2. 

_ . 4 , 

■ Phân số — có thế coi là thương cùa phép chia 4 cho 5. 

Câu hỏi được đặt ra khá tự nhiên là " Nến — là phân sô'tlù ~ và — có phải là 
2 2 -2 ' 

phân số không ? ", dễ thấy câu trả lời là có, vì: 

■ Phân số được coi là thương cùa phép chia -7 cho 2. 

■ Phân số dược coi là thương của phép chia 7 cho -2. 

Từ dó, ta có định nghĩa: 

Tổng quát: Ta gọi ^ với a, b e z, b #0 lá phân số. Trong đó 
b 

• a được gọi ỉ à tử số (tử) cứa phân số. 

• b là mẫu số (mẩu) của phán số. 

Thí du 1: Ta có: ị; Ặ;... là những phân số. 

2 5 -2 -9 12 



Nhàn xét : 1 . Ta có thể viết sô' nguyên a dưới dạng phân sô' như sau: 
a 

.a = -. 

1 

, 2. Một phân sô' dược gọi là phân số thực sự khi giá trị tuyệt đối của 

mẫu lớn hơn giá ưị tuyệt dối cùa tử. Cụ thể: 


^ là phân số thực sự o Ibl > lal. 
b 




Thí du 2: Hãy viết các số 3, 0 dưới dạng phân số. 

Giòi 

Ta có: 3 = - và 0 = ?. 

1 1 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 

Ví du ỵ Trong các cách viết sau dây, cách viết nào cho ta phân sổ: 
3 4 , -4 0.5 


Giải 


Ta có: 

3 -4 


là phân số theo dịnh nghĩa. 


4 ị. 
0 


— không phải là phân sổ' vì 0.5 Ể z. 


• “ không phải là phân sô' vì mảu sô' bằng 0. 

Ví du 2: Hãy viết các số 2, -6,0 dưới dạng phân số. 
Giài 

Ta có: 2 = - - — = ^ = .... 

1 -1 2 

_ 6= zế = A = I1 = 

1 -1 -2 


0 . 

1 2 2005 


: —, với b * 0 và b e z. 
b 


-12 4 

Ví du 3: Tìm tập hợp A các sô' nguyên X, biết ~ < X < ^ . 
Giải 

Ta có: A = {x e z/^ < X < ị } = I -2,-1,0, 1,2}. 

4 2 

Vậy, ta dược A = = {-2, -1,0, 1,2}. 

Ví du 4: Cho biểu thức M = —với n là sô' nguyên. . 
n -2 

a. Tìm điều kiện cùa n để M là phan số. 

b. Tìm phân số M, biết n = 0, n = -2. 


a. Để M là phân sô' điều kiện là: n-2^0on^2. 
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Vậy, với n * 2 thì M là một phân sô. 
b. Ta lẩn lượt có: 

• Với n = 0, ta được M = ~ : r . 

-2 

• Với n = -2, ta được M = —. 

-4 

Ví du 5: Biểu thị các số dưới đáy dưới dạng phân sô' với đơn vị là: 

a. Mét 18cm. b. Mét vuông 8dnr\ 

Giải 

18 g ■ 

a. Ta có ngay: 18cm = m. b. Ta có ngay: 8dm 2 = -r-m 2 . 

e ' 100 ■ y 100 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Phát biếu định nghĩa phân số và cho ví dụ. 

Câu hỏi 2: Mọi số nguyên có thể viết dưới dạng phàn sô' không ? Cho ví dụ. 

Câu hói 3: Thế nào là một phủn sò' thực sự-? Cho ví dụ. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Trong các cách viết sau dây, cách viết nào cho ta phân số: 


_4_ 

a ' 1.3' 


b. 


3 

-12 ' 


c. 


0 . 
8 


d. 


2 

0 ' 


Bài tập 2. Hãy viết các số -8, -2, 3 dưới dạng phân số. 

Bài tập 3. Viết các phân số sau: 

a. Ba phần tám. b. Mười một phần hai mươi, 

c. Âm tám phần chín. d. Chín phần âm bốn. 

Bài tập 4. Viết các phép chia sau dưới dạng phân số: 
a. 2:7. b. (-3): 8. 

c. 4:(-5) d. (-6): (-17). 

e. X chia cho 9 (x e Z). f. 11 chia cho X (x € z’). 

Bài tập 5. Dùng cả hai số a và b đề viết thành phân số, mỗi số chi được viết một 
lần (a, b e z*).. 


. , , 8 9 

Bài tập 6. Tìm tập hợp A các số nguyên x, biết -7 < X < 7 . 

4 2 


4 ; 

Bài tập 7. Cho biểu thức A = ——- với n là số hguyên. 

n - 6 

a. Tưn diều kiện cùa n dể A là phđn số. 

b. Tìm phân số A, biết n = 0, n = 1. 
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Bài tập 8. Cho biểu thức B = ———. 

. n + 1 

a. Tìm điều kiện cùa n để B là phân số. 

b. Tìm phân số B. biết n = 0, n = 8. 

Bài tập 9. Biểu thị các số dưới dây dưới dạng phân số với dơn vị là: 

a. Mét 9mm. e. Mét vuỏng 33cnr. 

b. Mét 27cm. f. Mét vuông 81 dnr. 

c. Mét 39dm. g. Kilogam 55g. 

d. Mét vuông ómm 2 . h. Phút 13 giây. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1, Ta có: 

■ ^ là phân sô' theo định nghĩa. 

4 

* — không phải là phân số vì 1 .3 Ể z. 

• ^ không phải là phân sổ vì mẫu số bằng 0. 
Bài tập 2. Ta có: 


I -1-2 



Bài tập 3. 


> 


3 

b. 

11 

—8 

a. - . 


c. — 

8 


20 ■ 

9 

Bài tập 4. 

2 

b. 

-3 

4 

a. — . 


c. — 

7 


8 ■ 

-5 

e. —, X e z. 

9 

f. 

— , X e z\ 

X 



Bài tập 5. . 



d. 


-6 
-17 ■ 
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Bài tập 6. Ta có: A = |x e z I "7 < X < - } = { 2, 3, 4). 

4 2 

Vậy, ta dược A = = { 2, 3, 4). 

Bài tập 7. 

a. Để A là phân số điều kiện là: n - 6 í 0 o n í 6. 

<■ Vậy, với n 2 thì A là một phân số. 

b. Ta lần lượt có: 


4 

■ Với n = 0, ta dược A = —-. 

-6 

4 

■ Với n = 1, ta được A = —-. 

-5 

Bài tập 8. 

a. Để B là phân sô điểu kiện là: i ’ _ g ^ One ỉvàn^-l. 

Ịn+1*0 

Vậy, với n G z và n *■ -1 thì B là một phân số. 

b. Ta lần lượt có: 

■ Với n = 0, ta dược B = 0. 

• Với n = 8, ta được B = ^. 

9 

Bài tập 9. 


9 

b. 

27 

39 

c. —. 

10 

d. 

6 

1000 ' 

100’ 

1000000 

33 

f. 

81 

55 

h. 

13 

10000 

100 

g ‘ 1000 

24 


lỉ 



PHÂN SỐ BANG nhau 

I. KIẾN THỨC Cơ BẨN 
I. ĐỊNH NGHĨA 

Thí du 1: Ta xét hai phân sô ^ và ^ dược minh hoạ bời hình vẽ: 


2 
4 

2.2 = 4. 

Hai phàn số^- và — gọi là hai phân sổ bằng nhau nếu a.d = b.c. Ị 

í Ị 

Nhân xét : Từ định nghĩa hai phân số băng nhau, ta thây: 

1. Để chứng tỏ — = —, ta cần đi chứng minh a.d = b.c. 

b d 

2. Nếu có a.d = b.c, ta sẽ nhận được: 

a c . a b . b d , . c d 

— = — hoặc — = — hoặc *>- = — hoặc — = — . 

bd ■ ' c d a c • a b 

Thí du 2: Chứng tỏ ràng Ẹ = —^. 

Giòi 

Nhận xét ràng: 6.(-3) = -18 và 9.(-2) = -18 

=> 6.(-3) = 9.(-2) <=>- = —, đpcm. 

Chú ý : Như vậy chúng ta đã sử dụng nhận xét dầu tiên đê chứng minh 
hai phân số bằng nhau (gọi là "Phương pháp chihĩg minh bằng 
định nghĩạ "). Thí dụ tiếp theo sẽ minh hoạ việc sử dụng nhận 
xét thức 2. 


Ị_ 

2 

Từ đó, ta có *. . 

2 >•"" *4 

Trong đó, ta nhận xét thấy: 1.4 = 
Từ dó, la có dịnh nghĩa sau: 
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Thí du 3: Lập các cạp phân sô' bàng nhau từ đáng thức: 1.8 = 2.4. 

Giãi 

Từ đắng thúc 1 .8 = 2.4, ta có thể suy ra đuợc các cặp phân số bàng nhau là: 

[4 Ị_2 28 4 _8 

2 ~ 8 ’ 4 ~ 8 ’ 14’ 1 ~2 ■ 

Nhân xét : Tiêp theo, ta sử dung định nghĩa hai phân số bằng nhau 

để giải dạng toán " Điền sô thích hợp vào ô trống". 

Thí du 4: Thay dấu * bằng các sô' thích hợp đê có dược hai phân'sỏ' bàng nhau. 

- 1-1 
12 ” 3' 


Sứ dụng dịnh nghĩa hai phân sỏ bằng nhau, ta có: 

—- = 7 o *.3 = 1.12 0 *= 0 ** 4 . Vạy, ta được: 77 = 7 . 

12 3. 3 12 3 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 

Ví du 1. Thay dấu * bằng các số thích hơp dê có được hai phân số bằng nhau: 
-2 _ 4 
li * ' 


Sừ dụng định nghĩa hai phân sò 
= £ o (-2).. * = 4.15 
-2 4 

Vậy, ta được: —7 = —7— . 

15 -30 


bàng nhau, ta có: 

* _ 4.15 * 

o - o 


Ví dụ 2. Tim các giá trị cùa X, y. z biết: — = — = — = — , với X, y. z eZ\ 
^ X 35 z 5 

Giời 

Sừ dụng định nghĩa hai phân sỏ bằng nhau, ta có: 


2 

35.2 


y 2 

77 = 7 o y = 

35 5 5 

-8 2 _(- 8).5 _ 

— = 7 o z = — 7—— = - 20 . 

z 5 2 


Vậy, với X =; 45, y = 14, z = -20, ta dược dãy số: 


18 14 -8 2 

45 ~ 35 " -20 " 5 ' 



Ví du 3. Cho hai số nguyên a và b (b * 0). Chứng minh rằng các cặp phân số sau 
đây luỏn bằng nhau: 



Giải 

a. Ta có: a.(-b) = b.(-a) <=> -(a.b) = -(a.b), luôn đúng 

• Vậy, theo định nghĩa hai phân số bằng nhau ta dược điéu phải chứng minh. 

b. Ta có: (-a).(-b) = b. a o a.b = a.b, luôn đúng 

Vậy, theo định nghĩa hai phận số báng nhau ta dược điều phải chứng minh. 

— — — : Áp đụng kết quả của ví dụ trên, ta thấy ngay: 

3 _ -3 -8 _ _8_ 

2 “ -2’ va 9 -9 

Tức là, nêu dôi dâu cả tư và mẩu sô' cùa một phân sô' thì sẽ 
nhận dược một phân sô bằng phân sô dã cho. 

Ví du 4. * Cho hai phân số bằng nhau: 7 = 4- 

b d 

_. , ì a + b c + đ a — b c — d 

b d b d 
Giải 

Ta có: 7 = 4 => a.d = b.c a.d + bđ = b.c + db 30 d(a + b) = b(c + b). 
b d 

Theo dinh nghĩa cùa hai phân sỏ bặng nhau, ta dược: —= — 4^ . (I) 

b d 

Lại có: 7 = 4 => a.d = b.c => a.d - bd = b.c - db => d(a - b) = b(c - b). 
b d 

Theo định nghĩa cùa hai phân số bằng nhau, ta được: (2) 

b d 

Từ (1) và (2) ta suy ra diều phải chứng minh. 

III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Phát biểu dịnh nghĩa hai phân số bằng nhau và chi ví dụ. 

Câu hỏi 2: Từ diều kiện a.b = c.d có thể suy ra dược bao nhiêu cặp phân sô bằng 
nhau. 
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IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 2. Tìm các sô nguyên X biết: 


Bài tập 3. Hãy viết các phán s 


I dây thành một phât 


dương: — ; —— ; —- ; —— , 

-5 -31 -8 -18 

Bài tập 4. Lập các cặp phân số bằng nhau từ biểu thức: 

a. 3. 18 = 6.9. 

b. (-5). (-21) = 7.15. 

c. - 3.8 = 6.Í-4). 

Bài tập 5. Tìm các giá trị của X. y. 7 biết: 

21 y -14 7 

— = = —— = - , với X, y. z e z . 

X 16 z 4 

Bài tập 6. Tìm.các giậ trị cua X, y, z biết: 

-21 y 81 -3 .. .. _ 

-= - — = — , với X, y. z eZ . 

X -16 z 4 

•Bài tập 7. Tim các giá trị cùa X. y biết: — = ị , với X, y eZ . 

X 3 

_ 15 y 

Bài tập 8. Tim các giá trị của X, y biết: — = ị, với X, y eZ - . 

X 7 

Bài tập 9. Lập các cặp phân số bàng nhau từ bốn trong năm số 

a. 2,4,8,16,32. 

b. 1,2,4.8,16. 

c. 1,3,9,27,81. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


b. Ta có điều kiện: X = 
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_17.6 _ C1 _ -2 _ 6 

c. Ta có điểu kiện: X = = -51 => “Tr = • 

-2 17 -51 


d. Ta có điều kiện: X = — 


4 15 -30 


Ta có diều kiện: X = : 


b. Ta có điều kiện: X = 


c. Ta có điều kiện: X = - 


d. Ta có điều kiện: X = : 


Bài tập 3: Ta được: — = —; —— = 
-5 5 -31 

Bài tập 4: 

a. Từ dẳng thức 3. 18 = 6.9, ta dược: 


b. Từ dẳng thức (—5>.<—21) = 7 . 15, ta dược: 


c. Từ dẳng thức -3.8 = 6.(-4). ta dược: 


Bài tập 5: Sừ dụng dịnh nghĩa hai phân sô' bằng nhau, ta có: 


- 8, ta được dãy số: 


16 



Bài tập 6: Sừ dụng định nghía hai phân sỏ' băng nhau, ta được: 

X 4 -16 4 

=>y= 12; — = ~=*ze«I08. ■ 
z 4 

Vậy, với X = 28 ; y = 12 ; z = -108, 

-21 12 81 -3 

ta đươc dãy sô: — = —— = —— = — 

28 -16 -108 4 

Bài tập 7: Theo định nghía hai phân số bằng nhau, ta có: 

—2 y 

— *~ => X.y = (-2). 3 = -6, với X; y eZ . 

Do dó: X, y e Ư(6) = (±1, ±2» ±3. ±6| 

Mà x.y = -6 < 0 nên X và y khác dấu. 

Suy ra, ta dirợe các cặp số sau: 



Bài tập 8: Theo định nghĩa hai phân số bằng nhau, ta có: 

15 y 

- = 2- => x.y = 15.7 = 105, với X, y eZ . 

Do đó: X, y e ư(105) = {±1, ±3, ±5, ±7, ±15, ±21, ±35, ±105). 
Mà x.y = 105 > 0 nên X và y cùng dấu. 

Suy ra, ta được các cặp số sau: 


Bài tập 9: 

a. Từ các số 2, 4, 8, 16, 32 ta có được các dẳng thức: 

2.16 = 4.8, 2.32 = 4.16, 4.32 = 8.16. 

Từ đó: 

• Với dẳng thức 2.16 = 4.8, ta nhận được các phân sô' bẳng nhau là: 

2 _ 8 _ i_lỄ 8 = 16 

4 _ 16 ’ 8 _ 16 ’ 2 ” 8 ' 2 ~ 4 
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■ Với đẳng thúc 2.32 = 4.16, ta nhận được các phàn sô' bầng nhau là: 

2 _ 16 = ± 4 _ 32 16 = 32 

4 32 ’ 16 32 * 2 " 16 ’ 2 - 4 ■ 

• Với đẳng thức 4.32 = 8.16, ta nhận đuợc các phân sô' bàng nhau là: 

4 _ J6 _4 = _8_ 8 _ 32 16 _ 32 

8 32 ’ 16 32 ’ 4 16 ’ "4 8 ■ 

b. Từ các số 1, 2,4, 8, 16 ta có được các đẳng thức: 

1:8 = 2.4, 1.16 = 2.6, 2.16 = 4.8. 

Từ đó, tượng tự như câu a) chúng ta nhận được 12 cặp phân sô' bằng nhau. 

c. Từ các sô' 1,3,9,27, 81 ta có được các đẳng thức: 

1.27 = 3.9, 1.81 =3.27,3.81 =9.27. 

Từ đó, tương tự như câu a) chúng ta nhận được 12 cặp phân sô' bẳng nhau. 



TÍNH CHẤT CO BẢN 
CỦA PHAN SỐ 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. NHẬN XÉT MỞ ĐẨU 


Dựa vào định nghĩa phân số bằng nhau, ta xét các trường hợp: 

Trường hợp 1 : Ta luôn có: | Nhân,ử ^ với ? 

3 9 __3 3.3 9 

— = 7 , trong trường hợp này ta thấy ~~ = ~~z - 7 . 

2 6 2 2.3 6 

Nhan mẫu sõ v«'»i 

Từ đó, ta có thể dự báo được tính chất: 

" Nếu ta nhân cả tử và mẫu của một phân sô' với cùng một số nguyên khác 0 thì ta 
được một phán số mới hằng phân số đã cho ". 

Tntờng hợp 2: Ta luôn có: Chia 'ừ MÍ cho -9 

-18 2 __-18 2.(-9) 2 

____ _ __ 5 trong trương hợp này ta thây = —. 

I _t 

Chiu máu SÁ cho -9 
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Từ đó, ta có thể dự báo được tính chất: 

"Nếu ta clìia cả tử và mẫu cùa một phán số với cùng một ước chung cùa cluìng thì 
ta được một phân sô'mới bảng phân sô dã cha ". 

2. TÍNH CHÂT Cơ BẢN CỦA PHÂN số 

1. Nếu ta nhân cả tử và mẫu của một phân số với cùng một sô' nguyên khác 
0 thì ta được một phân sô' mới bằng phân sô' đã cho. 

a a.m _. 

7 - = —-—, với m e z . 
b b.m 

2. Nếu ta chia cả tử và mẫu của một phân số cho cùng một ước chung cùa 
chúng thì ta được một phân sô' mới bàng phân sô' đã cho. 

7 - = 7 -^, với n e ƯC(a, b). 
b b:n 

Khản xé'È jL- Từ tính chât cơ bản của phân số, ta có thể viết một phân số bất 
I I ■ ' I kì có mẫu âm thành một phân số có mẫu đương bằng chính 
^ .J~ nó bằng cách nhân cả tử và mẫu cùa phân số với -1. 

Thí du 1: Sử dụng tính chất cơ bản của phân sổ, ta có: 

5 _ = 5.C-1) _ -5 
-8 -8.(-l) 8 

H = _ 2 

-3 -3.(-l) 3 • 

Nhản xét : Việc làm trên có thể được phát biểu dưới dạng "Khi đổi dấu cả 
7 ‘ tử và mẩu của một phân sô' ta nhận đuỢc một phân sô' bằng 

' • phân sô'đã cho". 

Thí du 2; Sử dụng tính chất cơ bản của phân số, ta có: 

2 _ 23 _ _ _8_ _ -2 

5 5.3 15 20 -5 

99:3 3 = 

6 6:3 2 

Nhản xét : Như vậy, từ tính chất cơ bản của phân số, ta nhận thấy: 

" Một phân sô'cỏ vô sô'phân sô hằng 11 Ó ". 

Các phân số bằng nhau xác định cùng một số hữu tỉ và một 
trong số đó là một dại diện của số hữu tỉ. Tập hợp các số hữu 
tỉ được kí hiệu là Q. 
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Thí du 3: Sử dụng tính chất cơ bản cùa phân số, ta có: 


■ g _ D _ _ L* _ -10 _ 

" T " T " T " 1T ■ 

Như vậy, một phân số được viết dưới dạng một số nguyên 
khi tử là bội của mẫu số; tức là: 

^ = k, với b, k € z và b * 0. 

Thí du 4; Sử dụng tính chất cơ bản cùa phân số. ta có: 

3 ,3.7 _ 21 3 _ 3.13 _ 39 21 39 

4 4.7 "28 va 4 ~ 4.13 " 52 ^ 28 ~ 52 ' 

ẫ■ ^ri xét :1 Thí dụ trên, chỉ ra cho chúng ta thêm một cách đê chứng 
l^y?! minh hai phân số bằng nhau (dựa vào tính chất bắc cầu). Cụ 

thể" Đê’chứng minh ^ ^ ", ta thực hiện biến đổi: 

I J = M và ■“ = M => J = 

I . b d b d 

II. CÁC ví DỊJ MINH HỌA 

Ví du L Điển số thích hợp vào ô vuông: 

, q.ị 

-3 6 

b. á.±. 

□ _ 

c. ,.ọ.n “ • 

8 -33 □ □ 


b. Ta có thể lựa chọn: 


c. Ta có ngay: 1 = ^ = 


11 -11 22 
-33 13 -7 


Ví du 2. Điền sô' thích hợp vào ô vuông: I 

/^>1 _ _ 

a— =s b 2 = □ c 6_ = □ 
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b. 


Giải 

Ta có ngay: 



a ' 9 3 

'^-1 

: 3 


2 _ 4 6 _ 48 

3. " 6 c ' 11 " 33 

v -'» V 

: 2 3 


Vỉ du 3. Giải thích tại sao các phân số sau dây bằng nhau: 


14 K) 
a 2115 


Giãi 


1717 _ 171717 
2323 "232323 ■ 


a. 


Nhận xét rằng: 


14^2 10* 5 2 _ 14 10 

T7=— và ^ => ZT- = TZ. 

21 3 15 3 21 15 


b. Nhận xét rằng: 


!Z!Z :I -!Z và 171717 10101 


Ví du 4. Cho biểu thức A = ———, vối n là sô nguyên. 

n-3 


1717 171717 

2323~ 232323 ■ 


a. Tìm điều kiện của n để A là phân số. 

b. Tìm n để A là sô' nguyên. 


a. Để A là phân số điều kiện là: n - 3 * 0 o n * 3. 
Vậy, với n * 3 thì A là một phàn sớ. 

b. Đế Ạ là sô' nguyên điều kiện là 


5: (n - 3) <=> n - 3 e ư(5) = (±1, ±5}. 
Ta dược bảng giá trị: 


n - 3 

-1 

1 

-5 

5 

n 

2 

4 

-2 

8 


Ví du 5. Một vòi nước chảy 4 giờ thì đầy bể. Hỏi khi chảy trong 3 giờ, 31 phút, 
66 phút, 1 giờ 11 phút thì lượng nước đã chảy chiếm bao nhiêu phần bể ? 
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Giải , 

Ta lần lượt có: 

• Với 3 giò chảy ta được 4 bể. 

4 

■ Với 31 phút chảy ta được 44- = 44 bể. 

• 4.60 240 

• Với 66 phút chảy ta được 777 = 4“ bể. 

J 4.60 40 

.... .. , ,, . 60+11 71 , 

■ Với 1 giờ 11 phút chảy ta được — 7—7 . = —7- bể. 

• 4.60 240 


Ví du 6. Tìm phân sô 7 - biết: 7 = 7 ^ , với m, n e z n * 0 , m * n.. 
b b b.n 

Giải 


Khi a = 0, ta sẽ luôn có: 


-. với m, n e z n * 0 . m * n. 


Vậy, phân số cần tìm là 7 . 

b 

10 a 

Ví du 7. Cho phân sô' —77 . Tìm tất cả các phân số 7 bằng phân số đã cho mà tử 
-16 b 

số thỏa mãn-15 < a < 20. 

Giải 

Ta có: ƯC(-10, 16) = 2 

Áp dụng tính chất cơ bản cùa phân số, ta chia cả từ và mẫu của phân sô'cho 2 , 

. ._ 10 10:2 5 

-16 (-16): 2 -8 

Suy ra, ta có dạng tổng quát của phân sô' đã cho có dạng: 

5 _ 5k ~ 

—7 = 77 , với k e z . 

-8 -8k 

Với diều kiện tử số thỏa mãn -15 < a < 20, ta được: 

-15 < 5k < 20 => -3 < k < 4 7> k s -3, -2,-1, 1, 2, 3, 4. 

Vậy, ửng với mỗi giá trị cùa k ta dược các phân sô' sau: 


15 10 5 20 

-24 ~ -16 “ -8 ~ -32 ■ 
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Từ tính chất: “ = , với m 6 z* 

b b.m 

trong trường hợp a và b là hai số nguyên tố cùng nhau, người ta 

gọi là dạng tổng quát cùa phân số. 
b.m 


Ví du 8. Hãy viết các phân sô' sau đây dưới dạng tổng quát. 

8 . -8 

a T7 • . b. ■— . 


8 

8:8 

k 

16 “ 

16:8 " 

2k ' 

-8 

-8:8 _ 

-k 

32 ~ 

32:4 " 

4k 


với k e z\ 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Phát biểu tính chất cơ bản cùa phân sô' và cho ví dụ minh họa. 

Câu hỏi 2: Bằng cách gì để có thể viết một phân sô' bất kì có mẫu âm thành một 
phân sô' có mẫu dương bẳng chính nó ? 

Câu hỏi 3: Bằng cách gì dể có thể viết một phân sô' bất kì có từ âm thành một phân 
sô'có tử dương bằng chính nó ? 

Câu hỏi 4: Một phân sô' có bao nhiêu phân sô' bằng nó ? 

Câu hỏi 5: Khi nào một phân sô' có thể viết dưới dạng một sỏ' nguyên ? Cho ví dụ 
minh họa. 

IV. BÀI TẬP ĐỀ NGHỊ 

Bài tập 1. Điển sô' thích hợp vào ô vuông: 

lũ-i. 

-5 10 

. . □ □ IU z9 

-6 39 □ □ 

Bài tập 2. Điền sô' thích hợp vào ô vuông: 


□ 3 

□ 11 * 


- = ^ b. -TT 

12 vịo 39 v 


Q 


u □ 

‘C 52 

□ 


23 



Bài tập 3. Giải thích tại sao các phàn sô' sau dây bằng nhau: 

28 _ 44 b 1919 _ 191919 

a ' 63~99' 1111 “ 111111 ' 

Bài tập 4. Cho biểu thực A = —, với n là sô' nguyên. 

n - 2 

a. Tìm diẻu kiên của n để A là phân số. 

b. Tìm n dể A là số nguyên. 

Bài tập 5. Với giá trị nào cùa n thì: a = ~~~ 

2n — 1 

a. a là một sô' nguyên dưcmg. 

b. a là một số nguyên âm. 

c. a là một sô' chẩn. 

Bài tập 6. Các số phút sau đây chiếm bao nhiêu phần cùa một giờ: 

a. 15 phút. b. 45 phút. c. 20 phút. 

Bài tập 7. Một vòi nước chảy 3 giờ thì đầy bê. Hỏi khi chảy trong 2 giờ, 39 phút, 
1 giờ 30 phút thì lượng nựớc dã chày chiếm bao nhiêu phần bể ? 

Bài tập 8. Cho phân sô' — . Tìm tất cà các phân sô' £ bằng phân sỏ' đã cho mà tử 
sô' thỏa mãn -9 < a ^ 18. 

Bài tập 9. Hãy viết các phân sô' sau đây dưới dạng tổng quát. 



V. HƯỚNG DẨN - ĐÁP Số 
Bài tập 1. 

-12 

a. Ta có ngay: —- - — . 

-5 10 


b. Ta có thể lựa chọn: Ậ- - —— - TT = rr = — 
11 -11 22 33 


• „ _ x , _ -6 _ 39 _ 11 _ -9 

c. Ta có ngay: l = —~ = tr = 77 = —r. 

-6 39 11 -9 

Bài tập 2. Ta có ngay: 


-126 _ -42 b 11-22 

12 vLa 4 39 vĩi 8 

73 * 2 



13 52 

.4 
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Bài tập 3. 

KI1 _ A _ 28 7 4 . 44 ' 1 4 28 44 

a. Nhận xét ràng: — = — và — = . 

63 9 99 9 63 99 

AM . 1910 101 19 , 191919 10101 19 1919 191919 

b. Nhận xél răng: 7 ~— = 7 - và 7 — - - = 7 - => —— = 7 — - - - . 

1111 11 1 U 111 11 1111 111111 

Bài tập 4. 

a. Để A là phân sô' điểu kiện là: n - 2 * 0 o n * 2. 

Vậy, với n * 2 thì A là một phân số. 

b. Để A là sô' nguyên điều kiện là: 3:(n - 2) o n - 2 e ư(3) = 1±1, ±3.1. 
Ta được bảng giá trị: 


n-2 

-1 

1 

-3 

3 

n 

1 

3 

-1 

5 


nx: c -r.. _ 2 n + ỉ 2 n - 1 + 2 2 

Bài tập 5. Ta có: a = _ . = —7 ——-— = 1 + — —— 

2 n -1 2 n - 1 2 n -1 

Để a là một số' nguyên thì: 2n - 1 e ư(2) = (± 1, ±2) 
Ta có bảng giá trị sau: 


2n-l 

-> 

-2 

I 

. 2 


0 

-1 

1 

3 

n 


2 . 


2 

2n+l 

1 

0 

3 

4 

a 

-1 

0 

3 

2 


a. Với n = 1 và n = ^ thì a là một sò' nguyên dương. 

b. Với n = 0 thì a là một sô' nguyên âm. 

c. Với n = ^ thì a là một sô' chẵn. 

Bài tập 6 . 

a. Ta có 15 phút bằng — = -ị giờ. 

60 4 

45 3 

b. Ta có 45 phút bang —r = ^ giờ. 

60 4 

c. Ta có 20 phút bằng — = ^ giờ. 
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Bài tập 7. Ta lần lượt có: 

2 

• Với 2 giờ chảy ta được ^ bể. 


39 13 , 

■ Với 39 phút chảy ta được bé. 

3.60 60 

• Với 1 giờ 30 phút chảy ta được 4~~~ = r bé. 

F 3 3.60 2 

Bài tập 8. Ta có: ƯC(- 6 , 10> = 2. 

Áp dụng tính chất cơ bản của phân số, ta chia cà tử và mẫu cùa phâr số cho 2 , ta 

._ -6 1(— 6 ): 2 -3 

10 10:2 5 

Suy ra, ta có dạng tổng quát cùa phân sô' dã cho có dạng: 

-3 _ -3k „ . _ 

— = , với k e z . 


Với điều kiện tử số thỏa mãn -15 < a < 20, ta dược: 

-9 < -3k <18=>-ó<k<3=>k = -6, -5,-4, -3,-2,-1,1,2,3. 
Vậy, ứng với mỗi giá trị cùa k ta được các phân sô' sau: 

-18 -15 -12 -9 -6 -3 

30 25 ~ 20 15 = 10 5 ' 

Bài tập 9. 

a. Ta biến đổi: -4: = -4~ - với k e z*. 

-9 -9:3 -3k 

b. Ta biến đổi: với k e z*. 

-6 (-6): (-3) 2k 
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RỨT GỌN PHÂN số 


1. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. RÚT GỌN PHÂN SỐ 



Dựa trên tính Chat ặ = ^-5-,vớin e ƯQa, b), ta ứiục hiện với phân sô' — như sau: 
b b:n 18 


- Nhận thấy: ƯC(12, 18) = 2 do đó: Ịị = = ị 

18 18:2 9 


Lại có: — = 
9 

Vậy, ta được: 


6:3 
9:3 
12 
18 : 


2 

3 

6 

9 


2 

3 ■ 


Việc thực hiện chia liên tiêp như vậy, ta được một phân sô' đơn giản hơn mà 
không làm thay đổi giá trị cùa phân số. Phân số đó được gọi là phân so rút gọn 
và công việc này được gọi là rút gọn phân số. 

Như vậy, ta có quy tắc sau: 

Muốn rút gọn một phân số, ta clùa cả tử và mầu của phân số đỏ cho 
một ước chung (kliác 1 và -]) cùa cliúng. 

Thí du 1: Rút gọn các phân số sau: 


22 
55 ■ 


b. 

81 


Giài 


a. Ta biến đổi: — = ~ = \. b. Ta biến đổi: — = -^ = rl. 

55 5.11 5 81 9.9 9 

Cltú ý : Trong các thí dụ tiếp theo chúng ta bỏ qua bước hung gian. 

2. PHÂN SỐ TỐI GIẢN 

Xét các phản số: Ậ ; \ ; -4r ; -r ; —■. 

H 3 5 -7 9 11 

Ta thấy, các phân số này không rút gọn được nữa vì tử và mảu cùà phân số này 
là hai sô'‘nguyên tô' cùng nhau. Các phân số này được gọi là các phản số tối gián. 
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Vậy. ta có định nghĩa sau: 

I Phân số tôì gián là phân sô'mà từ và mẩu chi có ước chung là l và -1. 


Thí du 2: Rút gọn các phân, số sấu thành phân sô' tối giản: 


36 

48' 


-56 

104 


Giải 


Ta biến đối: 


48 _ 24~ 12~4 


_<5 6 :UCLN(56,i(M.)=8 _7 

b. Ta biến đổi: -77 = 77 . 

104 13 


Qua thí dụ trên, ta nhận dược quy tắc sau: 

Quy tấc : Để tìm pháti số tối giản, ta thực hiện theo các bước: 

.ỉ ' \ ^ * Sí Bước 1; Tìm ước chung lớn nhất cùa tử và mậu. 

Ị ■ ỸBước 2: Chia cà từ và mẫu cho ước chung lớn nhất dó. 
• '.Vi* Thí dụ tiếp theo sẽ minh hoạ việc sử dụng quy tắc này. 

Thí du 3: Tim phân số tối giản: 


a. 


_ 6 _ 

27' 


b. 


36 
72 ' 


Giời 


a. Ta có ƯCLN( 6 , 27) = 3, do dó: ậ- = -44 = 7 w 

27 27:3 9 

b. Ta có ƯCLN(36,72) = 36, do đó: 4? = 44^ = ị. 

’ : 72 72:36 2 


Nhản xét : 


Như vậy: 

1. Trong tập hợp số nguyên, ta có: 

ƯCLN(-36,72) = 36. 

ƯCNN(-36,72) = -36. 

Như vậy. dể tìm phân số tối giàn cùa phân số ‘ta c ° thể làm 


(-36):36 -1 
72:36 2 

(-36): (-36) 
72:(-36) = 


- 2 ' 


Tóm lại, ta có —4 = - 7 . 

72 2 
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2. 


Đê’ rút gọn phân sô —ta có thê rút gọn phán số ^ rồi 
b ' b 

đặt đấu " - " ở tử của phân số nhận được. 

' ì’** 3. Khi rút gọn một phân số, ta thường rút gọn đến phân số 

‘ tối giản. 

Thí du 4: Chứng tỏ ràng + 1 là phân số tối giản (với n G N). . 

30n + 2 

Giải 

Ta đi chứng minh phân số có tử và mẫu là hai số nguyẻn tổ cùng nhau. 

30n + 2 

Thật vậy: Gọi d là ước chung của 12n + 1 và 30n + 2, suy ra: 

(I2n+1) : d=>5(12n+1) : d 
(30n + 2) : d => 2(30n + 2) : d 
từ đó, suy ra: 5(12n + 1) - 2(30n + 2):dolidod = ỉl 
<=> 12n + 1 và 30n + 2 là hai số nguyên tố cùng nhau. 

Vậy, +4 là phân số tối giản (với n e N). 

30n + 2 

có các nhận xét sau: 

Phân số ^ là tối giản nếu I a I và I b I là hái số nguyên tố 
b 

cùng nhau. 

Bài toán chứng minh một phân số tối giản được đưa về 
bài toán chứng minh hai số nguyên tô' cùng nhau. 

II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 
Ví du 1. Tìm phân số tối giản của các phàn số sau: 
a 27 b -256 c 6170 

. a ' 81' ' 1920' c ' 49995' 

Giải 

a. Ta có ƯCLN(27, 81 ) = 27, do dó: = §77^7 = 3 • 

■ b. TacóưCLN(256, 1920)= 128,dodó: = 

1920 1920:128 15 
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c. 


Ta có ƯCLN(6170, 49995) = 5, do dó: = 

49995 


6170:5 1234 

49995:5 ~ 9999 ■ 


Ví du 2. Cho biểu thức: A = 


2 a 2 + 2 an - bn - ab 
5bn + a 2 +5ab + an 


a. Tính giá trị cùa biểu thức với a = 25 và b = -2. 

b. Đua kết quả vừa tìm dược về dạng phân sô' tôi giản. 

Giải 

Áp dụng tính chái giao hoán và kết hợp của phép nhân và phép cộng, ta có: 
A - 2a(a + n)-b(n + a) _ (a + n)(2a-b) 

5b(n + a) + a(b + n) (n + a)(5b + a) 


Sau đó áp dụng tính chất cơ bản cùa phân số, ta được: A = 


2a - b 
: 5b + a ■ 

.... . _ ..X . ~ ..... . 2a-b 2.25-(-2) 52 

a. Với a = 25 và b = -2, ta có: A = = — ■ 

5b + a 5(-2) + 25 15 

b. Ta thấy ngay phân sô' đã ờ dạng tối giản. 

Trưốc khi thực hiện tính toán thì ta nên cố gắng rút gọn phân số 
11 ban đầu về dạng tối giản. Như vậy thì việc tính toán sẽ dễ dàng 
hơn. 

Ví du 3. Tìm số tự nhiôn a, b, c, d nhỏ nhất sao cho: 
a_Ị5 > b__9_;c_9 
b “ 21 ’ c ~ 12 ; d “ 11 

Giải 

Rút gọn các phân số thành phân số tối giản rổi viết dưới dạng tổng quát, ta có: 


15:3 _ 5 s 
: 21:3 7 : 

9:3 _ 3 s 
: 12:3 ~ 4 = 


m e N; 


c _ 9 _ 9n _ _ .. 

. = = 7 T-,n e N. 

d 11 1 ỉn 

Sụy ra, ta được: a = 5k, b = 7k, b = 3m, c = 4m, c = 9n. d = 1 ln. 

3m = 7k ; 4m = 9n => 3m: 7 ; 4mi 9, 

Theo tính chất chia hết, ta có:(3, 7) = 1 => m: 7, (4,9) = 1 => m: 9. 
Lại cọ, (7, 9) = 1 nên m: 63. 

Để các số tự nhiên a, b, c, d nhỏ nhất, ta chọn m = 63. 
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Với m = 63, suy ra: k = 27 và n = 28. 

Vậy, ta được: a = 135 ; b = 189 ; c = 252 ; d = 108. 

Ví du 4. Chứng minh ràng phân số — - là phân số tối giản với mọi n € N. 
n + 1 

Giải 

Gọi d là ước chung cùa n và n 4- 1. 

Ta có: nld và (n + 1) : d từ đó, suy ra: (n + 1) - n Id o 1: d <=> d = ±1. 

Vây, n và n + 1 là hai số nguyên tố cùng nhau do đó phân số 11 là phân sổ tối 

n + 1 

giản với mọi n e N. 

Ví du 5. Tim sở tự nhiên n để phân số A = - — - là phân số tối giàn. 

2n + 3 

Giải 

Trước tiên ta tìm ƯCLN(n, 2n + 3) theo thuật toán ơclit. 

Ta thực hiện phép tính: 2n + 3:n = 2+ —. 

n 

Để A là phân số tối giản thì ƯCLN(n, 2n + 3) = 1, suy ra 3: n. 

Vậy, với mọi n * 3k (k e N) ta có A là phân số tối giản. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 
Câu hỏi 1: Thế nào là rút gọn phân số ? 

Câu hỏi 2: Phát biểu định nghĩa phân số tối giản và cho ví dụ một phân số tối 
giản. 

Câu hỏi 3: Nêu quy tắc tìm phân số tối giản. 

Câu hỏi 4: Nhận định " Phán sô' ^ là tôĩ giản nêu ỊaỊ và /b/ là hai sô' 
b 

nguyên tô'cùng nhau " đúng hay sai ? Vì sao ? 

Câu hỏi 5: Để chứng minh phàn số ^ là tôi giản ta phải làm gì ? 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập ỉ. Tim phân số tối giàn của các phân số sau: 

a 333 -72 J0_ 181818 

a ' 555 ' 81 c ' -150' ' 818181 ' 
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Bài tập 2. Chứng minh rằng các phân sô' sau đây có giá trị là một sò' tự nhiên: 


a. A = 


1Q 202 + 8 
9 


10 25 +2 
b. B = 3 


c. c = 


10 I2M + 5 


5 


n ,. .. - _ ... . , . 2ab 2 -2an -5a 2 n + 5a 2 b 2 

Bài tập 3. Cho biểu thức: A = — - - —_— - - —. 

5an+ a~b -5ab -a^n 

a. Tính giá trị của biểu thức với a = 15 và b = -8. 

b. Đưa kết quả vừa tìm được vẻ dạng phân số tối giản. 

Bài tập 4. Chứng minh ràng phân số sau là phân số tối giản với mọi số tự nhiên n: 

n +1 . 3n + 2 

a. - - - - • b. ——r 

2n + 3 5n + 3 

Bài tập 5. Tim số tự nhiên n dể phân sô':'A = ã n + * 

3n + 2 . 

a. Có giá trị là số tự nhiên. b. Là phân số tôi giản. 

c. Là phân số có thể.rút gọn được. 

Bài tập 6. Tun số tự nhiên n nhỏ nhất để các phàn số sau là phân sô' tối giản: 

5 . 6 7 81 

n + 4 ’ n + 5 ’ n + 6. n + 80 

Bài tập 7. Một ngày bạn Hùng dành ra 3 tiếng dể làm bài tập vé nhà, 8 tiếng dể 
ngủ. Hỏi: 

a. Thời gian bạn Hùng làm bài tập vé nhà chiếm mấy phần cùa ngấy ? 

b. Thời gian bạn Hùng ngủ chiếm mấy phần của ngày ? 

c. Thời gian bạn Hùng thức chiếm mấy phần cùa ngày ? 

Bài tập 8. Một bể nước có dung tích 8000m\ Người ta bơm 3600m' nước vào bể. 
Hỏi lượng nước cần phải bơm tiếp cho dầy bể chiếm mấy phần cùa bể ? 

, , 23 

Bài tập 9. Cộng cả từ và mẫu của phân sô' với cùng một sô' tự nhiên n rồi giản 
40 

3 _ 

ưóc, ta được 4. Tìm sô' n. 

4 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1: 


„ ._333 

a. Tađưạ:: -rrr 


333.111 3 
555:111 5 ■ 
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b. 


d. 


Ta được: 


Ta dược: 


Ta được: 


-12 . _ 72 :9 8 

81 ~ 81:9 ” 9 

30 _ 30:30 1 

-150 150:30 ” 5' 

181818 _ 181818:10101 _ Ị8 _ 2 
818181 ~ 818181:10101 - 81 ~ 9 


Bài tập 2: 


b. 


Phân số : A = ———— có tổng các chữ sở ờ tử chia hết cho 9 và A > 0. 
9 

Do đó, ta thấy A: 9. Vậy, A có giá trị là một số tự nhiên. 

10 2í +2 , 

Phân sô : B = ——-có tong các chữ'số ở từ chia hết cho 3 và B > 0. 


Do dó, B: 3. Vậy, B có giá trị là một sô tự nhiên. 

10 l2M +5 

c. Phân số: c = ——-- có chữ số tận .cùng ờ tử là 5 và c > 0. Do dó, 

ta dược C: 5. Vậy, c có giá trị là một số tự nhiên. 

d. Phân số : D = có' chữ số tận cùng ở từ là 6 và D > 0. Do đó, D: 2. 

* Vậy, D có giá trị Jà một số tự nhiên. 

Bài tập 3: 

_ . 2ab 2 -2an-5a 2 n+ 5a 2 b 2 2a(b 2 - n) +5a 2 (b 2 - n) 

Ta có: A = — 1 --- .-- ———— = - --- 

5an +a b -5ab -a 2 n -5a(b 2 - n) + a 2 (b 2 - n) 


(b 2 - n)(2a + 5a 2 ) _ 2a + 5a 2 _ a(2 + 5a) _ 2 + 5a 
(b 2 - n)(a 2 -5a) ~ a 2 -5a ~ a(a-5) ~ a-5 

w ., : _ _ ,. , _ 2 + 5a _ 2 + 5.15 _ 77 

a. Với a = 15, ta được: A = — = -——7- = 7- . 

a-5 15-5 10 

b. Do (77, 10) = 1, nên A = ^ là phân số tỏi giản. 

Bài tập 4: 

a. Gọi d là ước chung cùa n + 1 và 2n + 3. 

Do dó, ta có: n + 1: d => n + 1 = k.d => n = k.d - 1, với ke N. 
=> 2n + 3 = 2(k.d-l) + 3 => 2i. + 3 = 2kd + 1. 

2n + 3' / d => tl = 1. 

Suy ra, n + 1 và 2n +'3 là hai số nguyên tố cùng nhau. 

Vậy, phân số là phân sô tối giản với mọi n e N. 
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b. Gọi d là ước chung cùa 3n + 2 và 5n + 3. 


=> 5n + 3 = 5. —+ 3. 

3 

5n + 3 / d => d = 1. 

Suy ra, 3n + 2 và 5n + 3 là hai sô' nguyên tô' cùng nhau. 

Vậy, phản sô' là phân số tối giản với mọi n € N. 

5n + 3 


a Ta có- A = 6n + 1 = 6n + 4 ~ 3 •_ 2 _ 3 

3n + 2 ” 3n + 2 ~ 3n + 2 

Để A có giá trị là số tự nhièn thì 3n + 2 phải là ước cùa 3. 
Ta có bảng giá trị sau: 


3n + 2 

-1 

-3 

1 

3 

n 

-1 

5 

1 

: 



3 

3 

3 

6n+ 1 

-5 

(loại) 

(loại) 

(loại) 

A 

5 





Vậy, với n = -1 thì A = 5. 

b. Ta có: (6n + 1): (3n + 2) = 2 - —. 

3n + 2 

Để A là phân sô' tối giản thì 3 / 3n + 1. 

Suy ra: 3n + 2 * Ư(3) => 3n + 2 * ± 1, 3n + 2 * + 3, với n € N => n ^ -1 
Vậy, với n * -1 thì A là phân số tối giản. 

c. Từ câu b) ta có thể kết luận: với n = -1 thì A là phân sô' có thể rút gọn dược. 
Bài tập 6: Ta có thể viết lại các phân sô' sau dưới dạng: 


5 

5 

n + 4 

" 5 + (n-1) 

6 

6 

n + 5 

= 6 + (n-l) 

7 

7 

n + 6 

" 7 + (n- 1) 
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81 _ 81 
n + 80 " 81 + (n - 1) 


Tổng quát, các phân sô đã cho có dạng -—— 77 . 

a + (n-l) 

Để các phân sô' dã cho là phân số tối giản thì (a, n - 1) = 1, với a = 5,81 . 

Do đó, n -1 phải là số nguyên tô' nhỏ nhất mà lớn hơn 81, đó là sô' 83. 

Vậy. ta được n = 84, 

Bài tập 7: 

a. Thời gian bạn Hùng làm bài tập về nhà chiếm: ^ = g (ngày). 

b. Thời gian bạn Hùng ngủ chiếm: 7 (ngày). 

24 3 

c. Thời gian bạn Hùng thức chiếm: ^7 = 77 (ngày). 

24 3 

Bài tập 8: Một bể nước có dung tích 8000m\ Người ta bơm 3600nT nước vào bể. 

3600 9 

Do dó, lượng nước đã bơm vào bể chiếm: 777777 = (bể). 

8000 20 

Vậy, lượng nước cần phải bơm tiếp cho dầy bể bằng: 8000-3600 = 4400 (m') 
4400 11 

sụy ra, lượng nước đó chiếm: ——- = (bể). 

8000 20 

Bài tập 9: n = 28. 


Để hỗ trợ cho việc tính toán các em học sinh hãy tìm đọc bộ sách Giải 
toán bàng máy tính của Nhóm Cự Môn. 

Bộ sách gổm 4 cuốn : 

Cuốn 1 : Hướng dẫn sử dụng máy tính CASIO fx - 570Ms giải toán 
Cuốn 2: Sử dụng máy tính CASIO fx - 570 giải toán THCS 
Cuốn 3: Sử dụng máy tính CASIO fx - 570 giải toánTHPT 

81 để thi Giải toán trên máy tính CASIO_ 


35 




I|UY ĐỒMG 

MẪU MI 111 PIIÂN số 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. QUY ĐỔNG MẪU HAI PHÂN SỐ 

,4 7 

Xét hai phân số: - 

5.8 



... . , _ UA _ . 4 4.8 32 7 . 7.5 35 

Ineo tính chât cơ bán cua phân số, ta có: — = —— = —; - = — = — . 

5 5.8 40 8 8.5 40 

Như vậy, ta đã biến đổi các phân số đã cho thành các phân số tương ứng 
bằng chúng mà có chung một mẫu bằng 40. Khi đó 40 được gọi là mẫu 
số chung của hai phân số đó. Cách làm như trên dược gọi là quy đồng mẫu 
hai phán số. 


Thí du 1: Quy đổng mẫu hai phân số: 
Giải 


.3 ’ 4 ■ 


_i và - = — - 


Nhản xét : 




' Như vậy, để quy đồng mẫu sô chung hai phân sô 1 và 7 ta thực 

b d 

hiện theo các bước: 

( Bước I: Tim một BC của hai mẫu của hai phân số (ta quy ước tìm 
BCNN cùa hai mẫu), giả sử là B. 

Bước 2: Khi đó: 


Vì B = p.b nên biến đổi 7 ^ = 7 ^ = ^77 . 

b b.p B 

. c c.q c.q 

Vì B = q.c nên biên đoi — = - 7 * = ~ir ■ 
M d d.q B 


2. QUY ĐỔNG MẦU NHlỂU PHÂN số 


Việc quy đổng mẫu hai phân số dược mở rộng cho việc quy dồng mẫu nhiều 


phân số, cụ thể dể quy mẫu các phân số: 


1 

2 ‘ 


5 4 
3' 5 
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a lán lượt thực hiện: 

' Tìm BCNN của các số 2, 3. 5, ta được BCNN(2, 3, 5) = 30. 


■ Tim 

các phân sô' 

lần lượt bằng 

1 5 4 . 

- í - ; — nhưng có cùng 

mẫu là 30, ta được: 

1 

Ịh 

15 1.15 _ 

15 5 30:3=10 

5.10 _ 50 4 

30:5=6 4 6 

24 

2 


2.15 * 

30' 3 

3.10 ~ 30 ’ 5 

Ĩ6 = 

30 ■ 

Qua thi 

dụ trên, chúng ta có dược 

quy tắc như Se 

u: 


Ouv tác: 


Muốn quy đổng mảỉ 

thức nhiếu phán số, ta 

thực hiện tlico các 



bước: 







Bước 1: 

\ iết lại các 

phán số (lưới 

dạng phân 

số tối giản với máu 




sỏ (lương. 




ụ - 


B ước 2: 

Tìm một bội 

chung của các 

nần đế làm 

mẫu chung. NgƯcrì ta 




tliưcmg chọn 

BCNN. 





Bước 3: 

Tìm thừa số 

phụ của các nu 

u bằng cúcli chia mầu chung cho 

( 

^. ■ - 



tìnig mẫu của tìtng phân so. 





Bước 4: 

Nhân cả từ 

và mấu của mồi phân sô 1 

ới thừa sô pliụ tương 

' ĩ 



ífng. 




Thí du 2: 

Quy đồng 

mẫu các phân 

sổ- — ■ 13 
SO: 25 : -7 

6 

24 ■ 



được: - 


Giải 

Ta thực hiện theo các bước sau: 

Bước 1: Viết lại các phàn số dưới dạng phân sỏ tối giản vói mẫu số dương, ta 
13 _ -13 _6 1 

-7 * 7 ' va 24 ” 4 ' ' 

Bước 2: Tim BCNN của các mẫu, ta cỏ: BC\ : N(T 7, 4) = 700. 

Bước 3: Tim thừa số phụ của các mẫu, ta có: 

700 : 25 = 28; 700 : 7 = 100; 700 : 4 - 175. 

Bước 4: Nhân cả tử và mẫu của mỗi phân Số với thừa số phụ tương ứng, ta được: 
-2 = (~2).28 -54 13 = -13 _ (-13).10Q _ -1300 

25 25.28 100' -1 7 7.100 . 700 ’ 

A = 1 = 1-175 = 175 
24 ** 4 4.175 700 ' 

Trong các thí dụ tiếp theo chúng ta bỏ qua bước 3. » 
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II. CÁC vl DỤ MINH HỌA 

-5 3 -24 

VI du 1. Cho các phân số sau: ~ ; —— ; — 7 — 

17 -24 -64 

a. Trong các phân sô' trên, phân số nào chưa được tối giản ? Tối giản các phân 
sô'đó. 

b. Quy đổng mẫu các phân sô' trên. 

Giải 

a. Viết lại các phân sô' duới dạng phân số tổì giản với mầu sô' duơng, ta đuọc: 

3 _ 3:3 _ _Ị_ -24 = 24:8 _ 3 

-24 24:3 8 • -64 64:8 ~ 8 ' 

b. Ta lần lượt thực hiộn: 

- Tim BCNN cùa các mảu, ta có: BCNN( 17, 8 ) = 17.8 = 136. 

■ Nhân cà tử và mẫu cùa mỗi phản số với thừa sô’ phụ tương úng, la duọc: 

-5 (~5).8 = -40 

17 136 " 136 ’ 

1 iMcH-17 1.17 = 17 

8 136 136’ 

3 '^= 17 3.17 _ 51 
8 ~ 136 " 136 ■ 

Ví du 2. Quy đồng mẫu các phân số sau: 

-15 , 34 . 56 b 19 23 . 115 

a ' 45 : 119 : -63 ' b ' 120 : 98 ; -210' 


Giải 

a. Ta lần lượt thực hiện: 

■ Viết lại các phân số dưới dạng phân số tối giản với mẫu số dương, ta 

đươc . ~ 15 _ -1 . 34 _ 2 56 _ -8 

ược: 45 = 3 ; 119 = 7 ’ -63 9 

■ Tìm BCNN cùa các mẫu, ta có: BCNN(3,7,9) = 3 J .7 = 63. 

■ Nhân cả tử và mẫu cùa môi phân số với thừa số phụ tương úng, ta được: 


-1 (-Q.12 -12 2 _ 2.9 18 -8 _ (~8),7 -56 

3 63 63 ’ 1- ~ 63 “ 63 ’ 9 63 63 ' 

b. Ta lần lượt thục hiện: 


• Viết lại các phân số dưới dạng phân số tối giản với mẫu số dương, ta 


dược: 


115 

-210 


-23 
42 ' 
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Tìm BCNN cùa các mẫu, ta có: BCNN(120, 98, 210) = 2\3.5.7 2 = 5880. 
Nhân cả tử và mẫu của mỗi phân sô' với thìra số phụ tương úng, ta dưx: 

19 58X0:120=49 Ị 9 49 93 Ị 

Ĩ2Õ = 120.49 = 5880’ 

23 23.60 _ ]380 

98 ~ 98.60 ” 5880 ’ ■ ế 

-23 5880:42=140 „23.140 = 3220 
42 42.140 ” 5880' 


Ví du 3. Hai phân số sau đây có bàng nhau không ? 
8 , -96 


. 27 , 6 

b. —— và —. 
153 34 


a. Viết lại các phân số dưới dạng phân số tối giản với mầu số dương, ta đuẹc: 

8 _ -8 -96 (-96): 12 = -8 v 8 -96 

-23 " 23’ 276 “ 276:12 = 23 ' ạy: -23 ” 276' 

b. Viết lại các phân số duới dạng phân số tối giản với mẫu số dương, ta đưcc: 


27 _ 27:9 _ _3 6 _ = 6ỵ2_ = 2 Vâ . 27 6 

153 153:9 17’ 34 34:2 17' ạy: 153 34' 

Ví du 4. So sánh hai phân sổ sau rồi nêu nhận xét: — và ■ 
- 23 2323 

Giải 


A _ 1717 

Ta có ngay: 


17.101 = 17 

23.101 23' 


Vậy, ta có nhận xét: " 

' ab , abab ...» . . abab ab.101 ab „ 

Các phán sô dạng — và ===== thì bâng nhau vì ===== = = = — — = ==• . 

cd cdcd cdcd cd.101 cd 

_ _ _ 3.4 + 3.11 . 8.3-3.2 

Ví du 5. Rút gọn rổi quy đổng mấu các phân sổ sau: —— và ———. 


Giải 


3.4 + 3.11 45 15 8.3-3.2 18 9 

aCO: 9.2 + 3 21 7 ’ 4.7-2.6 = 16 8' 


15 9 

Với hai phân số và -T ta có: 

7 8 

■ Tìm BCNN của các mảu, ta cớ: BCNN(7,8) = 56. 

• Nhân cả tử và mẫu cùa mỗi phân sô' Vũi thùa sô' phụ tương úng, ta đưạc: 
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15 ™ 15.8 _ 120 9 56: *= 7 9/7 _ 63 
7 7.8 56 ’ 8 8.7 ~ 56 ' 

Ví du 6. Tim hai phân số có mẫu bằng 7, biết ràng khi cộng tử với 16 và nhân 
mẫu đó với 5 thì giá trị của phân số đó không thay dối. 

Giải 


Gá sử phân số cần tìm có dạng ~. 

Vì khi cộng tử với 16 và nhân mẫu đó với 5 thì giá trị của phân số dó không 

a a + 16 _ 5a a + 16 _ __ ... ... 

thay dối nên: 2 = ._ ” o — = —— - o 5a = a + 16oa = 4. 

• 7 7.5 35 35 

,4 . 

Vậy, phân số cần tìm là ~. 

III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Nếu các bước thực hiện đê quy đồng mẫu số chung hai phân số' 



Câu hỏi 2: Nếu các bước thực hiện để quy đồng mẫu số chung nhiều phân 
số. 


IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Quy dồng mảu các phân số sau: 

31 . 13 . 25 . 13 

a. __ và —. b. — và — . 

120 30 84 14 

Bài tập 2. Quy đồng mảu các phân sổ sau: 

, 11 13 17 11 , 5 

20 30 60 11 12 132 

Bài tập 3. Quy đồng mẫu các phân sổ sau: 

12 . -8 , 24 , -11 

a. ——- và —. b. ——- và ——. 

310 36 102 -153 

Bài tập 4. Quy đồng mẫu các phân số sau: 

-43 -201 và 7 b 35 -1 à -15 

a ' -81 ’ 135 va 9' 20 ; 19 Na 28 

Bài tập 5. Hai phân sổ sau đây có bằng nhau không ? 
a 145 và J2Ó_ b và _78_ 

a ' 147 va -392' ' -91 va 1183 
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Bài tập 7. Rút gọn rồi quy đóng mầu các phât 


Bài tập 6. Hai phân số sau dây cớ băng nhau không ? 

-158 26 -54 -9 

a ' 235 va 912 ■ -83 13 ' 

3.4+ 3.7 6.9-2.17 

6.5 + 9 va 63.3-119 
Bài tập 8. Tìm hai phân số có mẫu bàng 8. Biết rằng khi cộng tứ với 12 và nhân 
mẫu đó với 5 thì giá trị cùa phân sở dó không thay đổi. 

V. HƯỚNG DẦN - ĐÁP SỔ 

Bài tập 1: Thực hiện các bước quy dồng mẫu các phân sỏ. 

a. Tacó: BCNNG20. 30) = 120. 

_ _52 _3Ị_ 

; 120 va 120 

b. Ta có: BCNN(84, 14) = 84. 

13 = 13.6 = 78 25 

14 84 84 N a 84 

Bài tập 2: Thực hiện các bước quy đồng mẩu các phân số. 


13 13.4 

Vậy, ta được: - ——- : 

30 120 


Vậy, ta được: 


a. Ta có: BCNN(20, 30, 60) = 60. 

_n _ Ị_L3 33 13 

' 20 60 

b. Ta có: BCNN(11, 12, 132)= 132. 

1 1.12 12 1 


Vậy, ta được: 


_ 13.2 26 17 

60 ; 30 ~ 60 ~ 60 va 60 ■ 


dươc , _ ... fc ^ , 1.11 11 5 

ạy, ta cược: n - ~ l32 ; 12 “ J32 _ 132 va 132' 


Bài tập 3: Thực hiện các bước quy dồng mẫu các phân sô. 

-11 _ n_ 

-153 - 153 

4.9 36 . -2 _ (-2). 155 _ 310 

153 _ 153 ’ 9 1395 " 1395 ' 


„ , 24 _ 4 

a. I a có: —— = —— và - 
102 17 


Suy ra, ta được: BCNN( 153, 17) = 153. 


Vậy: 


b. Ta có 
Vậy: 


17 

12 6 
: 310 ■ 155 
6 _ _ 6 ^ 
155 ” 1395“ 


54 

1395 ; 


-2 


Suy ra, ta dược: BCNN( 155, 9) = 1395. 


(-2). 155 
1395 


310 
1395 ' 


Bài tập 4: Thực hiện các bước quy đồng mẫu các phân số. 
. -43 = 43 
: -81 ~ 81' 

Suy ra, ta được: BQ4N(81, 135, 9) = 405. 


a. Ta có: - 
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43 _ 43.5 215 -201 _ -201 _ -603 , 7 _ 7.45 315 

ậy: 81 ~ 405 ~ 405 ’ 135 “ 135 " 405 : 9 " 405 ~ 405 ■ 

b. Ta có: ^ =-. Suy ra, ta được: BCNN(4, 19,28) = 532. 

20 4 

Vâv - = 7 133 = 931 zi = (-0-28 = -28 -15 _ (-15).19 -285 

ậy: 4 532 ■ 532 : 19 = 532 532 : 28 ~ 532 ~ 532 ' 

Bài tập 5: 

a. Viết lại các phân số dưới dạng phân số tối giản với mẫu sô' dương. Ta được: 
-45 = (-45): 3 -15 120 = -120 _ C-120) :8 = -15 

147 147:3 " 49 ; -392 392 392:8 " 49 ■ 


-45 _ 120 
Vậy: — 7T = — rrr ■ 

147 -392 

b. Viết lại các phân sô' dưới dạng phân số tôì giản với mẫu số dương. 

„ . . -6 6 78 78:13 _ 6 

Tađuọc: = -r- ; TTTT = - ~— 7Z = rr. 

-91 91 1183 1183:13 91 

Vâv: - 0 = 78 
ạy: -91 1183' 


Bài tập 6: 

a. Dể thấy: < 0 và —■ > 0. 

235 912 


Vậy, hai phân số và không bằng nhau. 

-S4 54 -9 

b. Dẻ thấy: -Ể = “>0và^<0. 

-83 83 13 

—54 —9 

Vậy, hai phân số —^ và không bàng nhau.' 


Bài tập 7: Học sinh tự làm. 


Bài tập 8: Giả sử phân số cần tìm có dạng ^ . 

Biết rằng khi cộng tử với 12 và nhân mẫu đó với 5 thì giá trị cùa phân số đó 
không thay đổi. 

~ a _ a +12 _ 5a _ a +12 _ .__ _ _ _ - 

Do đó: X = - ' . o -7 = -. — o5a = a+12oa = 3. 

8 8.5 40 40 

3 

Vậy, phân số cần tìm là ~. 
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SOSÌMIIIAI PIIẰNSỐ 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. SO SÁNH HAI PHÂN số CÙNG MAU 

Thi du h So sánh hai phân sô' sau: và - 

Giải 

Dẻ thấy-1 <2, do đó: ^ < ị. 

3 3 

Từ dó, ta có quy tắc: 

Trong hai phân số có cùng mẩu dươtig, nêu phân sô'nào có tử lớn hơn thì lớn hơn. 

Cụ thể: a>cvàb>0=?r->~'- 

b b 

a<c và b>0=> 7 - < 

_ b b _ 

Thí du 2: So sánh hai phân sô' sau: -ậ- và - 4 “ • 

-11 -11 

Giời 

Viết lại hai phân số dưới dạng mảu dương, ta dược: và . 

. ■ „ —4 -8 4 8 

Nhận xét rằng: -4 > -8 => —- > —7 o —— > —— ■ 

11 II - 11-11 

Như vậy, với hai phân số cùng mẫu nhưng có mẫu âm 
chũng ta cần thực hiện việc đổi dấu để nhận được hai phân 
số cùng mẫu dương. ® 

2. SO SÁNH HAI PHÂN số KHÔNG CÙNG MẪU 

Chúng ta đã biết cách so sánh hai phân số cùng mẫu dương, và câu hòi dược dật 
ra là " Vớí hai phân sô'không cùng mầu thì sao ? ", câu trả lời thật đơn giản bởi 
chúng ta đã biết cách quy dồng mẫu sô' hai phân số. Thí dụ sau sẽ mờ đầu cho 
dạng toán này. 
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-1-4 

Thí du 3: So sánh hai phân sô' sau: -Ỵ và -3-. 
Giải 


_ ..,. _, . .-1 -5 -4 -16 

I neo quy tăc quy đông mâu số, ta có: — = —— • 

y 4 3 4 20 5 20 

-5 -16 . -1-4 

Nhận xét rang: -5 > -16 => —- > o — > —-. 

20 20 4 5 


Từ đó, ta có quy tắc: 

Muốn so sánh hai phân sô'không cùng mẩu, ta thực hiện theo các bước: 
Bước 1: Viết chúng ditớí dạng Imi phán số có cùng mẩu dương. 

Bước 2: So sánh các tử với nhau, nếu phân số nào có tử lớn hơn thì lớn 
hơn. Cụ thể: 

a> cvàb>0 =>^- > 4 - 

b b 

a < c và b > 0 7 - < 7 -. 

b b 

Thí du 4: So sánh hai phân sô' sau: -4- và -44 . 

-7 -12 

Giải 


„ .- „ ... 3 -3 -36 10 

I neo quy tăc quy đông mâu số, ta có: , —— = —— 

4 3 4 y B • -7 7 84 -12 12 


Nhận xét ràng: -36 > -70 = 


-10 = -70 
84 ■ 

-36 -70 3 10 

84 > 84 ’ -7 - 12 ' 

Chủ ý : Đôi với các bài toán so sánh hai phân số ta nên thực hiện tuần tự 
' . theo các bước sau: 

‘ 5 Bước J: Viết lại các phân số dưới dạng phân số tối giản với mẫu 
§t' sdliương. 

Mi 1 


. ị'7 

- Bi 

ở 


1 Bước 2: Quy đồng mẫu số. 
I Bước 3: So sánh các tử số. 


ĨÍẰị ở đây, chúng ta trình bày gộp bước 1 và bước 2 . 

Thí dụ 5: So sánh 0 với các phân sớ sau: 4 . —r < ~~. ■ 

“ K 9 100 -35 -11 


44 





Trước tiên ta biết ràng 0 = , với b Ẽ z và b / 0. 

b 

■ Với phân sô' X . ta có: 8 > 0 => ^ “ <=> ^ >0. 

9 9 9 9 

.... _ UA _ ... -18 , _ n -18 0 _ -18 
* Với phân số —rr , ta có: -18 < 0 =ặ o —rr < 0. 

100 100 100 100 


-3 < 0 => -^ < -^ <=> -ị- < 0. 

1.1 11 -II 

Nhân xét : Qua thí dụ trên, ta có nhận xét: 

1. Phân sô có từ và mẫu là hai sô nguyên cùng dấu thì lớn 
• hơn 0. 

Phân số lớn hơn 0 gọi là plìân sô'dương. 

;j , ỵ.ịi 2. Phân số có tử và mẫu là hai số nguyên khác dâu thì nhỏ 
/ hơn 0. 

- Phân sô' nhỏ hơn 0 gọi là phân sô'âm. 

3. MỘT SỐ TÍNH CHẤT cơ BẢN 
Tính chất Ị: ( Tính chất bắc cầu) 

Í £ > £ 

bd._a.rn 

=> 7- > —. 

c m b n 


c m b n 
[d n 

T ., ... , 1 1,1 11' 11 2 . 2 3 1 3 

23 3 4 2423 3 4 24 

Tính chất 2: Cho hái phân sô' - và - với b, d > 0; Nếu - > - -> ad > bc. 

b d b d 
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Thí du 7: Tim X 6 N\ biết: — > — 

Gi di 

4 2 

Theo tính chất 2, ta có: — >7 => 4.5 > 2 . X => X < 10. 

X 5 

Vậy, các giá trị cẩn tìm là X = { 1 , 2,3,4,5,6,7,8,9 Ị . 

Tính chất 3: Cho hai phân sô' 7 và - với a, b, c > 0; Nếu b > c => 7 - < - 
b c b ( 

II. CÁC Ví DỤ MINH HỌA 


Ví du 1 . So sánh các phân số sau: 


7 .A 64 

a. - và 77. 

9 81 


. ii 28 

b. 77 và 77. 

19 29 


Giài 


- . • 7 _ 7.9 _ 63 

a. Ta có: - = 77 = 77 . 

9 9.9 81 


64 


Nhận xét rằng: 64 > 63 => 77 
81 


s 63 < 
' 81 * 


64 . 
” 81 : 


b. Ta có: BCNN(19, 29) = 19.29 = 551 

18 = 18.29 = 522 28 = 28.19 
552 


s 532 
= 552 ■ 


Suy ra: , — 

19 552 552 29 

... A _ .. . ^ _ 522 , 532 „ 18 ^ 28 

Nhận xét rằng: 522 < 532 => —^ <=> 77 < 77 • 


Nhận xét rằng: 522 < 532 => 5= < ~ <» I 7 < ± 7 . 

552 552 19 29 

rchu ỷ : Ã Ngoài cách áp dụng quy tắc quy đồng mầu số, ta có thê so sánh 
I *-■%. hai phân sô' theo cách khác như sau: 

■Ịĩ\ ,’"ỴỈ 

ệỆpkỆí Cách T. sử dụng tính chất 2; — < ^ => ad < bc. 

?7** ■? I 0 28 

Ta được: 7 ^ < éx 18.29 = 522 < 19.28 = 531. 

19 29 

' : ÌĨTh-' 


ềrỄỊỂ . 18 1 

ổ 'í • Ị Cách 2. Ta có nhận xét: 77 = 1 - 77 

** • 19 19 

* ' , Mặt khác, dễ thây: 

^V 4 , 4 7 19 29 

• 7 ; ’ 

Mầ Do đó, ta được 77 < 77 . 

. 19 29 


28 
/à 77 

29 


1 29' 


46 



Ví du 2. Sấp xếp các sô' hữu ti sau dây theo thứ tự tăng dần. 
13 -5 0 J_ 5 2 -9 

12 ’ 24 : ’ 2 ’ 6 : 48 : 3 : 8 ■ 

Giải 

Ta viết lại các số hữu ti dưới dạng: 


13 _ 52 . -5 _ -10 0 

12 48 ; 24 48 ; ” 48 ; 

1 24 5 40 2 32 -9 -54 


2 48 ’ 6 48 : 3 48 ’ 8 48 

_-54 -10 1 '24 32 

Khi đó, ta dược: —-- < —— < 0 < —r < —: < — 1 

48 48 48 48 48 

Vậy, ta có một dãy sò hữu tỉ sắp xếp theo thứ tự tâng 


_ 40 
< —r 

48 

dẩn: 


_ 52 

< -7. 

48 


^9 . -5 J_ .1.2.50 
8 ; 24 ’ : 48 : 2 : 3 ’ 6 ’ 12 ' 


Ví du 3, Cho a, b là các số nguyên và b > 0. So sánh hai sổ hữu ti: T và . 

b b + 1 

Giải 


Ta có . i = a(b-t-l) và ajMỊ = (a + l)b 

CO: b b(b + l) va b + 1 (b + l)b 

Để so sánh 7 và ta đi so sánh hai số: a(b + 1) và b(a + 1). 
b b +1 


Xét hiệu: a(b + 1) - b(a + 1) = ab + a - (ab + b) = a - b. 

Ta có ba trường hợp, với diểu kiện b > 0: 

Trường hợp I: Nếụ a - b = 0 thì: a = b thì ~ = . 

b b +1 

a a + I 

Trường hợp 2: Nếu a - b < 0 thì: a < b 7 - < 7 - ■ . 

b b + 1 

Trường lụrp 3: Nếu a - b > 0 thì: a > b => 7 ^ > 7 -^- 7 . , 

b b + 1 

III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Phát biểu quy tắc so sánh hai phân số cùng mẫu dương. 
Câu hỏi 2: Phát biểu quy tắc so sậnh hai phân sô không cùng mẫu. 
Câu hỏi 3: Một phân số lớn hơn 0 khi nào ? Thế nào là phân số dương ? 
Câu hỏi 4: Một phân sỏ' nhỏ hơn 0 khi nào ? Thế nào là phân sô' âm ? 





IV. BÀI TẬP ĐỀ NGHỊ 

Bài tập 1. Điền số thích hợp vào ò trống: 


b. —-<rj<7T< : 7<0. 

3 36 18 4 

Bài tập 2. So sánh hai phân sò' s 

101 , 81 

a. —— và — . 

99 79 

-13 . 66 

c. —— và —- . 

17 -85 

Bài tập 3. Các phân số sau đây có bằng nhau không 

-15 5 

a. —và — 

16 -ị 

Bài tập 4. Tìm các phân số có: 


b 11 và — 

9 va -3 ; 


-71 142 

102 -204 

-108 21 
-120 24 


7 -6 

- và —. 
3 5 


-11 
12 


-12 

13 


5 2 

a. Mẫu số là 8 và nhỏ hơn _ , lớn hơn r 

8 5 

b. Tử số là 2 và nhỏ hơn Ị , lớn hơn 1. 

5 9 

Bài tập 5. Cho a, b là các số nguyên và b > 0. So sánh hai phân số: - 


Bài tập 6. Cho phân số 7 , chứng minh rằng: -— 
b b 


Bài tập 7. Cho hai phân số 7 và - 
; b ( 

a c a a+c 

f < - => f — 

b d b b+d 


-. Chứng minh rằng: 

< —, với b > 0 , d > 0 . 


Bài tập 8. Cho hai phân số — và -7 với b, d > 0. Chứng minh rằng: 
b d 

" Nếu 7 > -7 thì ad > bc và ngược lại 
b d 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1: 


11 


-10 -9 -8 

—— < — < — 

11 11 11 





Ta già sừ cần điếm a, b, c như sau: 

-~1 a b c „ -12 a 2t) 9c „ 

77 < 77 < 77 < 7 < 0 => 7-7 < 77 < 77 < 77 < 0. 

3 36 18 4 36 36 36 36 

Khi đó, ta có thể điền: 

-12 -11 -10 -9 -1 -11 -5 -1 

777 < 77 < —7— < —7 < 0 C5> —- < —7 < 77 < — ■ 

36 36 36 36 3 36 18 4 


2 2 101 81 

Mặt khác, dê thây: 77 < 77 => —- < 77 

99 79 99 79 


142 -71 ^ ^ -71 142 

—777 = 777 • Do đó —— = _ ■ 

-204 102 102 -204 

-13 _ (-13).5 _ 65 


, -13 _ (-13).5 65 1, -13 ^ 66 

c. Ta có: —— = — —.í = —— . Do đó —— < — . 

17 17.5 -85 17 -85 

. „ ... 21 21.5 105 -108 108 108 ^ 21 

d. Ta có: —7 = 7—7 = 7-7 và —777 = — 7 . Do đó 777 > 77 . 

24 24.5 120 -120 120 120 24 

Bài tập 3: 

a Ta có: — = ( ~ 5) - 2 = ~ 1Q -» ~ 15 < ~ 10 
a ' ac ' -8 ~ 8.2 16 16 16 

b Ta có; llẾ - _ 48 13 -16 

aCO: -3 * 3.3 9 ^ 9 < -3 ' 

™ > 7 _ 7.5 _ 35. -6 _ 6.3 _ 18 _ ' 7 

c. Ta có: -7 = -77 = - 77 ; —- = -77 = - 77 . Do dó -7 * 

3 3.5 15 5 5.3 15 3 

, , t , , -11 -12 + 1 .1 -12 -13+1 . 1 


-16 


-3 ' 


63 _ 

_Ị8 D 

5.3 

15' 

-12 _ 

-13+1 

13 

13 


... , , 11 _ , . 1 , . i . -11 -12 

Nhân thấy: 77 > 77 . Do đó: 1 + 77 < -1 + 77 <=> —7- < —7- . 

12 13 12 13 12 13 


a. Giả sử phân số cẩn tìm là 7 , a e N. Ta có: 7 <7 < 7 . 

8 5 8 8 

r ..„ _, . . 2.8 _ 5a ^ 5.5 16 5a 25 

Quy dong mâu số, ta được: —7 < -7 < —7 o ^7 < —- < —- . 

• 40 40 40 40 40 40 

. .. 4 


Suy ra: 16 < 5a < 25 <í=> a = 4. Vậy, phân số cần tìm là 
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Tacó:^<^<ịoẶ<^<Ặ. Suy ra, 10 < b < 18. 
9 b 5 18 b 10 

Vậy, phân số cần tìm là: ị- ; ị-\ị-\ ị- ; ị- . 

v 11 12 13 14 15 16 17 


Bài tập 5: Ta có: 7 = 


a _ a(b + n) ^ a + n <a + n)b 


— = ——-- va -— = —————, 

b b(b + n) b + h (b + n)b 


Để so sánh 7 và ——— ta đi so sánh hai số a(b + n) và b(a + n). 
b b + n 

Xét hiệu: a(b + n) - b(a + n) = ab + an - (ab + bn) = an - bn = n(a - b). 
Ta có ba trường hợp, với điểu kiện b, n > 0: 

Trường liợp 1: Nếu n(a - b) = 0 thì: a = b => 7- = . 

b b + n 

Trường hợp 2: Nếu n(a - b) < 0 thì: a < b => 7 < —. 


Trường hợp 3: Nếu n(a - b) > 0 thì: a > b => 7 > 7——. 

b b + n 

Bài tập 6: Ta có: 4- = , a / ( ~ 7 ., = 4 Dodó 4 = 4- vớib *°- 
v -b (-b).(-l) b b -b 

Bài tập 7: Theo tính chất 2, ta có: 7 < 7 o ad < bc o ab + ad < ab + bc 
b d 

oa(b + d)<b(a + c )«7 < . (1) 

b b + d 


o d(a + c) < c(b + d) <=> - 


Từ.(l) và (2), suy ra: 7 < 7 => 7 < < 7 - đpcm. 

b d b b + d d 

Bài tập 8: Ta đua hai phân số về cùng mẫu bd, ta đuợe: 7 = 77 và 7 = ^ 7 . 

b bd d bd 

Khi dó: 7 > 7 o ^7 > 77 o ad > bc -Ttuo quy tắc so sánh hai phản sô' 
b d bd bd 
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PHÉP CỘNG PHẨN SỐ 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
i, CỘNG HAI PHÂN SỐ CÙNG MAU 



ở tiểu học, chúng ta đã được làm quen với phép cộng hai phân số cùng mẫu, thí 

dụ: I -► Cộng các tứ số vói nhau và giữ nguyên mảu số 

2 11 2 + 11 13 
3*3 3 3 


► Rút gọn 


Như vậy, quy tắc cộng hai phân sô' cùng mẫu như sau: 


Muốn cộng hai pìtán số cùng mầu, ta cộng các tử và giữ nguyên mẩu. 
a b a + b 




3 + J_ = 3 + -5 _ 3 +(-5) : 
8 + -8 "" 8 + 8 ~ 8 


-2 _-1 

8 4 

Ị Ta nhận thây vdi hai số nguyên a, b, ta luôn có: 
a b a + b 

T + T~ 1 

I Nhận xét trên giứp ta trả lời cầu hỏi" Tại sao cộng hai sô' 
nguyên là trường hợp riêng của cộng hai phân sổ? " 

2. CỘNG HAI PHÂN SỐ KHÁC MẪU 



a + b = 


Chúng ta đã biết cách cộng hai phân số cùng mẫu, và câu hỏi dược đặt ra là " Với 
hai phán sô'không cùng mẩu thì sao ? ", câu trả lời thật dơn giản bởi chúng ta đã 
biết cách quy đồng mẫụ số hai phân số. Thật vậy: 

I-—-—► Quy đồng mẫu số 

1 . 3 _ 4 . 9 _ 4 + 9 _ 13 

3 4 Ĩ2 Ì2 12 12 

, ■ I-► Cộng các phần số có cùng mảu sô' 

Từ đó, ta có quy tắc Sầu: 

Muốn cộng hai phân số khổng cùng mẩu, ta thực hiện theo các bước sau: 

Bước 1: Tìm mẫu sô'chung rồi quy đồng mẫu sô'. 

Bước 2: Thực hiện phép cộng các phân sô'có cùng mẫu. 
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Thí du 2: Thực hiện phép lính: \ +~-r- 
Giùi 

.._-. _ r , 2 2.8 16 7 7.5 35 

Sứ dụng quy tãc quy đong màu, ta có: - = , - = —— = —. 

5 5.8 40 8 8.5 40 

2 . 7 16 , 35 16 + 35 51 

Khi đó: = ~rr+-T =—-=~r. 

5 8 40 40 40 40 


Chú ý: . 1. Thông thường, đê đơn giản lời giải chúng ta bỏ qua việc 

trình bày bước quy đồng mẫu số. 

2. Viết lại các phân số dưới dạng phân số tôi giản với mẫu số 
dương. 


Thí du 3: Thực hiện phép tính: 

2,3,5 , -12 ,21,4 

a. - + -7 + -7. b. — 7 - + —+ — . 

346 18 -35 15 

Giài 

a. Các phân số trong tổng đã cho có mẫu số chung bằng 12, do dó: 

2 3 5 _ 8 9 10 _ 8 + 9 + 10 _ 27_9 

3 4 6 ~ 12 + 12 + 12 - 12 " 12 ~ 4 ' 

b. Bằng cách rút gọn phàn số và đổi dấu mẫu, ta viết lại tổng dưới dạng: 

-12 21 4 -2 -3 4 

18 + -35 + 15 ~ 3 + 5 + 15' 

Các phân số trong tổng trên có mẳu số chung bằng 15, do đó: 

-2 + -3 + 4 J-10 -9 4_ _ -10 +(-9) +4 -15 { 

3 5 15 f 15 + 15 + 15 = 15 15 


II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 


Ví du 1. Thực hiện phép tính: 



Giải • 

a. Các phân số trong tổng đã cho có mẫu số chung bằng 20, do dó: 

3 -3 1 30 -12 5 30 + (-12) + 5 _ 23 

2 5 4 “ 20 20 20 “ 20 ~ 20 ' 

b. Các phân số trong tổiig đã cho có mẫu số chung bàng 21, do đó: 

2 + zi + JL_A + zZ + _L - 6 -K- ? ) + 1 _ _0 _ 0 

7 3 21 = 21 21 21 “ 21 = 21 “ 
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Chú ý : Như chúng ta đã biết trong phần kiẽh thức cơ bàn rằng " Nên viết lại 
cácphân sô dưới dạng phân sô tôi gián với mẩu sỏiỉuttiụ;". 

Ví dụ tiếp theo sẽ khăng định lại điều này. 

Ví du 2. Thực hiện phép tính: 

]4 + -27 + ;J_ -6 | 18 | 1 

a ' 21 36 -2 ' 21 + 24 + -14 ' 

Giòi 

a. Bàng cách rút gọn phân sô và đối dấu mẫu, ta viết lại tổng dưới dạng: 

14 -27 1 * 2-3-1' 

21 36 -2 " 3 4 2 ' 

Gíc phân số trong tổng trên có mẫu số chung bằng 12. do dó: 

2 -3 -l;j8-9 -6 = 8+ (-9)+ (-6) _ 

3 4 2 " 12 12 12 _ 12 ” 12 ' 

b. Bằng cách rút gọn phân số và đổi dấu mẫu, ta viết lại tổng dưới dạng: 

-6 18 _J_ _ -2 3 -1 

21 24 + -14 * f + 4 14 ■ 

Các phân số trong tổng trên có mảu sô chung bằng 28, do đó: 

-2 3 -l_-8 21-2_ -8 + 21 +(-2) _ n 

7 + 4 + 14 " 28 + 28 + 28 ~ 28 ” 28 ' 


Điền dấu thích hợp (<,>, = ) vào ô trống: 


- 11 + 11 


□ - 1 . 


— □-1 + 

4 1 — 1 14 


_4_ 

-7' 


Giải 

a. Để lựa chọn dược dấu thích hợp, trước tiên ta tính: 
4 ' t -7 _ -4 + -7 = -4 + (-7) = -11' 

-11 11 " 11 11 " 11 11 


• .... . ., . 4 -7 r—. 

Như vậy, dấu cần điền là dấu "=", cụ thế ta được: —- + -— = -1. 

-11 11 l — 1 

b. E)ể lựa chọn dược dấu thích hợp, trước tiên ta tính: 

1-3 2 -9 2 +(-9) _ -7 

6 4 = 12 + 12 ” 12 ~ 12 

1 4 1 -4 1 -8 _ 1 + (-8) -7 -1 

14 + -7 “ 14 + 7 ~ 14 + 14 = 14 “ 14 " 2 ■ 

Tới đây, bài toán ưở thành so sánh hai phản sô' ^ và ---. Nhân xét rằng: 


-7.2 = -14 và 12.(1) = -12; -14 < -12 » -7.2 < 12.(-1) o — 

12 2 
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Như vậy, dấụ cần điển là dấu "<", cụ thể ta được: 2 + 


-3 ị—I 1 4 

4 ^14 -7 


VI du 4. Tun X biết: 
4 -5 

a. X - -7 = -7-. 

9 7 

Giải 


’ 23 : 


. . 4 _ -5_-5 4_(-5).9 + 4.7 

a. Ta có: X - - = -f- o X =-£- + - o X =----< 

9 7 7 9 63 


-17 
63 ' 


Vậy, ta tìm dược X: 


-17 
63 ■ 


. _ . 11.11.. 1.23+1.7 _ 30 

. b. Ta có: X - - 7 - = -7 o X = -7- + i o X = —77— — <=> X = 7-7 . 

23 7 23 7 7.23 - 161 

Vậy, ta tìm được X = . 

161 . 

Ví du 5. Một vòi nước chảy vào một cái bể. Giờ thứ nhất vòi nước đó chảy được 

2 3 9 

^ bể, giờ thứ hai vòi dó chảy được ~ và gìờ thứ ba vòi đó chảy được Ỷị bể. 

Hỏi sau 3 giờ vòi nước đó có chảy dược dầy bể không ? 

Giải 

2 3 9 _ 2.5+ 3.5+ 9 34 

: 7 7 35 35 35 ' 

, 34 


Sau 3 giờ vòi nước đó chảy dược: 


Vì — < 1 nên sau 3 giờ vòi nước đó chưa chảy đầy bể. 


VI du 6. 

Giải 


Rút eon; A = _ 19 143 81 _ 26 4j3 m 

KUtgọn: A= 6 _ £2 + J8_ _ 6^ + 9 _iỊ8 + ££_T 

19 + 143 81 26 + 423 181 


5Í! 2 + J__ n 8Í1^ + _L_-Lì 

A _ l 19 143 81J . V, 26 423 181 ) 

:Ó:A= 61 _I + ^_Ị + 91 _Ĩ + I_I 

l, 19 143 81 ) l 26 423 181 ) 


g ỷ 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 


5 8_3Ị 

6 9 = 18 


Câu hỏi 1: Phát biểu quy tắc cộng hai phân số cùng mẫu dương. 

Câu hỏi 2: Phát biểu quy tắc cộng hai phân số không cùng mẫu. 

Câu hỏi 3: Tại sao cộng hai số nguyên là trường hợp riêng cùa cộng hai phân số ? 
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IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 
Bài tập 1. Thực hiện phép tính: 

-15 . 17 . 14 21. -13 23 _ 5 21 14 14 

a. —ir+—77+7-. b. —7 + —7- + —7-. c. —+—-+—■ 

17 -15 17 -5 7 -35 17 -27 -9 9 

Bài tập 2. Điền dấu thích hơp (<,>, = ) vào ô trống: 


3 1—1 2 1 

a. -11- + — . 
5^3 -5 

. 15 -3 1 — 1 3 

-22 22 11 

Bài tập 3. Tìm X biết: 


1 6 

a. X - — = —. 

3 11 

21 2 

b. X - — = -. 

12 5 


• 6 9 12 16 24-32 

3 + 77 + 77-77 4 + 77-7777-^7 


Bài táp 4. RO, gọn: A - -» » a ♦ g .a 

4 + 77 + 77-77 5+77- ~ - 77 

12 13 17 61 213 11 


Bài tập 5 . Có ba người công nhân cùng nhận làm một công việc. Người thứ nhất 
làm trong 3 giờ thì hoàn thành công việc, người thứ hai làm trong 4 giờ thì hoàn 
thành công viêc, người thứ ba làm trong 6 giờ thì hoàn thành công viộc. Hói sau 
1 giờ, nếu cả ba người cùng làm thì hoàn thành được bao nhiêu phần công vịộc ? 
Bài tập 6. Có hai vòi nước cùng chảy vào một bể không có nước. Nếu vòi thứ nhất 
chảy một mình thì sau 5 giờ sẽ đầy bể và vòi thứ hai chảy chảy một mình thì 
sau 6 giờ sẽ đầy bể. Hỏi: 

a. Trong một giờ mỗi vòi chảy đuợc một lượng nước bằng mấy phần bể ? 

b. Trong một giờ cả hai vòi cùng chảy thì được một lượng nước bàng mấy phần 
bể? 


Bài tập 7. Cho tổng: s = ^- + 


11111111 

7-7 + — 7 - + 7-7 + — 7 - + —-7 + —— + 7-7 + —7 

22 23 24 25 26 27 28 29 


30 


Hãy so sánh s với ^ . 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁ: SỐ 
Bài tập 1: 

-304 1 -47 -74 

a. 777 ■ b. — 7 -. c. — 77 . 

255 7 153 

Bài tập 2: 

a. Dấu " <". b. Dấu" < 
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Bài tập 3: 


a. la có: X - - = — o X 

3 11 

u „ 21 _ 2 _ 

b. Ta có: X = — o X 

12 5 


Bài tập 4: Ta có: 


_ 6 , [ 

z 11 3 < 

_ 2 21 
= 5 + 12 < 

2.4+ 7.5 

____ 


6.3+ 1.11 
33 < 

= 2 21:3 

5 ^ 12:3 
_ 43 
" 20 ' 


3Í. + A. 

I 12 


, 3 -- 4 l 

13 17 J 


12 13 17 J 


4 ( 1 + 4 
( 61 

6 

213 

-lì 

li) 

4 

6 

8 \ 

5 1 + 


- 

l 61 

213 

llj 


Bài tập 5: Ta lần lượt có: 

■ Sau 1 giờ người thứ nhất hoàn thành được ^ công việc. 

■ Sau 1 giờ người thứ hai hoàn thành được ị công việc. 

4 

■ Sau 1 giờ người thứ ba hoàn thành dược ị công việc. 

6 


Vậy, sau 1 giờ cả ba người cùng làm thì thực hiện được: 

111 1.4+ 1.3 +1.2 

-+-+-= 

3 4 6 


12 


9 3 .. 

~ = ị (công việc). 


Bài tập 6: 

. a. Nếu vòi thứ nhất chảy một mình thì sau 5 giờ sẽ đầy bể. Do đó. một giờ vòi 
thứ nhất chảy dược: ị (bể). 


thứ nhất chảy dược: ~ (bế). 

Nếu vòi thứ hai chảy một mình thì sau 6 giờ sẽ đẩy bể. Do đó, một giờ vòi 

thứ nhất chảy được: — (bê). 

6 

b. Trong một giờ cả hai vòi cùng chảy thì dược một lượng nước bằng: 

1 1 11 ^ 


Bài tập 7: Dễ thấy: 


5 6 

1 1 


> J_ 

“ 30 ; 

r -.,11 11 , 1 , 

21 22 30 30 30 

Mà tổng S có 10 số hạng, suy ra: 

11,1 .11 

-— + —- + -- +... + -— + —• = 
30 30 30 30 30 


’ 30' 


: z . Vây, ta được s > 4 . 
3 * 3 
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TÍNH CIIẤT CO BẢN 
CỦA ■*■■■:■» CỘNG 1*1 IẮN SÔ 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


1. CÁC TÍNH CHẤT 



Viộc áp dụng các tính chất cơ bàn trên của phép cộng, trong nhiều trường hợp sẽ 
giúp chúng ta giảm được dáng kê' dộ phức tạp khi tính toán. 

,.13-4 

Thí du ĩ: Thực hiện phép tính: -- + ~ + —-. 

3 8 3 

Gicỉi 

Sử dụng tính chất giao hoán và tính chít kết hợp, ta có: 

13.-4 (i -4VI 1-43 -3 3 

3 8 3 u 3 ) 8 3 8 3 8 

1 + 3 -8 + 3 _ -8+3 _ -5 

8 “ 8 8 ~ " T ■ 

Như vậy, trong quá trinh tính toán, việc sử dụng tính 
chất giao hoán và tính chất kết hợp đã làm cho phép tính 
đơn giản hơn. Vì ta có thể đôi chỗ hoặc nhỏm các số hạng 
với nhau một cách thích hợp. 
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Thí du 2: Thực hiện phép tính: — + + -ÌẬ- . 

11 2005 -11 

Giải 

Sừ dụng tính chất giao hoán và tính chất kết hợp, ta có: 

12 1972 t 12 f 12 | 12 X 1972 _ f 12 -12^ 1972 

11 + 2005 + -11 [u + -llJ + 2005 " [ll + 11 J + 20Ọ5 
= 12+ (-12) | 1972 _ 0+ _Ị972 _ Ị9ỊỊ2 
11 2005 “ 2005 “ 2005' 

II. CÁC ví dụ minh họa 


Ví du 1. Tính tổng: s = ^ +-—+-7 + - 7 : +ị + x + —7 + T • 
2 3 4 -5 62 3-45 

Giải 

Ta viết lại tổng dưới dạng: 

s ^2 + ^) ‘ ("ỉ 1 *:) *B’i) : 

.ạ±.=ạ.(i. ? ).(ạ,Ị).Ị 


Ví du 2. Tính nhanh: A = .77 + 77 + 7-7 + 7“ + ■ 

17 25 11 17 25 


T _ 6 -8,-911 -17 

Ta có: A = rr + -r + -T + -r + -r 
17 25 11 17 25 


m (ị+".)J± + zn.)+ 

U7 17 ) 1,25 25 ) 


Ví du 3. Cho tổng: s - - 
Hãy so sánh s với ~. 


_ 6 + 11 | -8-17 t -9 17 t -25 t -9_ -9 _ -9 

17 25 11 " 17 + 25 11 = + II “ 11 ' 

c _ 1111111111 
10 tổng: s 5= -T + Tr + rr + TT + rr + rr + r^r + rr + rr + r-r 

11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 


x,u._.... 1 11 11 1 

Nhận xét rẳng: 77 > -7- ; -7- > -7-;... ; -7- > -7-... 

11 20 12 20 19 20 

,..,11. .111 1 

Do đó: rr + 77 - +... + 77 - > - 7 - + 77 - +... + 777 . 

11 12 20 20 20 20 

Vì tổng s có 10 số hạng, suy ra: s > 10. 7 ^ = ~. Vậy, ta được s > - . 
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III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Phát biểu các tính chất cơ bản của phép cộng phân sổ. 
Câu hỏi 2: Việc sử dụng các tính chất trên mang lại lợi ích gì ? 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Tính nhanh: 

_ -36 -45 39 , 7 , -7 

a. A = —-r- + —ir + TTT + TT + —. 
29 52 120 29 52 

Bài tập 2. Cho tổng: s = 1 + ^ X + T + 
2 3 4 

Hãy so sánh s với 1. 


b. B 

11 
5 + 6 + 


ì_ 

7 


-2,15, -15 
—— + + —~~ 
17 23 17 

.11 1 
+ + ~~ . 

8 9 10 


4_ 

19 


8 

+ —— . 
23 


V. HƯỚNG DẨN - ĐÁP Số 
Bài tập 1. 


-36 -45 

39 7 

-7 


29 + 52 + 

120 + 29* 

52 



+ f —+~' 

ì] + 

39 

{ 29 29) 

+ [52 + 5: 

ĩ) 

120 

-36 + 7 -45-7 39 


-29 


29 + 52 + 120 29 + 52 

1 - 1 + — = 2 + — - £240 + 39 
+ 120 + 120 " 120 


| 39 
+ 120 
= 201 
120 


67 
40 ' 


Bài tập 2. Nhận xét rằng: 1 > 1, 


1 ^ 1 
2 > 10 ’ 



9 10 


Do đó: 1 + ^- + ...+ x 
2 9 


11 . 1 . 
+ > ■— + —— + 

10 10 10 



Vì tổng s có 10 số hạng, suy ra: s >10.-1 - 1 . 
Vậy, ta được s > 1. 
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PHÉP TRÌĨ PHÂN SỐ 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 


1. SỐ ĐỐI 


Nhận xét rằng với: - + — = Ệ = ò. 

5 5 5 5 

- + - - lí I 5 - 5 ~ 5 - °-C 
-8 + 8 ~ 8 + 8 ~ 8 ~ 8 ' 

Trong những trường hợp này, ta nói: 

3., _3 -3 , 3 

* ^ là số đôì của phâp số -j- và nguọc lại -Ỵ là số đối của phân sổ ^ . 

■ là số đôì của phân số ^ và ngược lại ~ là số đối cùa phân số . 

Từ đó, ta có khái niệm " Sô'đoi " được định nghĩa như sau: 


Hai số được gọi là đối nhau nếu chúng có tổng bằng 0. 

, a ,, a , a ( a^Ị a -a a 
Kì hiệu sô đôi cùa — là - —, ta có: . + = 0, -—= . = . ■ 

b b b i, bj b b -b 


Thí du 1: Từ định nghĩa trẽn ta thấy: 

• Số dối cửa 8 là -8 và ngược lại. 

, 2 ,, 2 -2 2 

■ Sô đồi của ^ là (hoặc viết ~Ỳ , —) và ngược lại. 

■ Sở đôi cùa (hoặc ) là “ và ngược lại. 


Ị Nhủn xét : Ta thây ngay, số đối của sô 0 là chính nó. 

2. PHÉP TRÙ H AI PHÂN SỐ 

Để Xậy dựng dược quy tắc phép trừ hai phân số, chúng ta sẽ bắt dầu với việc 


, _ 3 2 

tính: A = ----- 


7 5 



15 

35 



3 

7 


2.7 _ 15 - 14 _ 1 
35 “ 35 35 ' 

-2 3.5 (~2).7 

+ 5 " 35 35 


15-14 

35. 


35 


60 



Vậy, ta thấy: A = BoỊ" = ệ + ự I j . 

Từ dó, ta có quy tắc sau: 

I Muốn trừ hai phân sô, ta cộng sô'bị trừ với sô dôi cí/c 


Thí du 2: Thực hiện phép trừ: 
11 * -3 


-3 1 + (-3) -2 -1 


-3 .4 -3 + 4 1 


11 -11 1111 22 33 55 


c. Ta viết: 44 - “44 = 44 + 44 = 44 + 44 = 44 • 

36 24 36 24 72 72 72 

Ị Ịtòáh jcét : ^ Tới đây, hẳn chúng ta đã nắm được quy tắc trừ hai phân số. 
b ’■ 44' Do đó, chúng ta sẽ lựa chọn cách trình bày như sau: 

\ > i_i = I_2 = Iz2 = z2 = li 

[ , 6 2 ~ 6 6 ~ 6 6 3 

để tiện kết hợp với phép cộng phân số. 

.12 3 

Thí du 3: Thực hiện phép tính: A = 4 _ 4 + 4 ' 


1 2.3 6 89 6-8+9 7 


2 3 4 12 12 12 


Nhân xét : Ta có nhận xét quan trọng sau: 


ị }, ■ * t Như vậy, phép trừ là phép toán ngược của phép cộng. Do 
đó, phép trừ có đầy đủ các tính chất của phép cộng. 
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II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 
Ví du 1. 

, ,11 11 11 11 

22 33 4 4 55 

b. Sừ dụng kết quả câu a) để tính nhanh tổng: 
' 1,1 1 . 1 , 1 

2 6 12 20 30 


_ , , r_ 2 12-11 

a. Ta có: 1 ■- — = r - * = 1 = _ . 

2 2 2 2 2 

1 1 323-21 


1 _ I _ _i_ JL _ ±zl - JL 

3 4 12 ~ 12 = 12 = 12’ 


1545-41 


5 20 20 20 20 


Ị_ 

6 


i _ ỉ = A A = Ếzl -1. 

5 6 30 ~ 30 ~ 30 ~ 30 

b. Sử dụng kết quả câu a), ta biến dổi s vé dạng: 

■TIỈ-Ìẳ-ã-ii-iHỉ-ỉi-ti-i) 

_ 1_ 1 - Ế_i - 6 ~ 1 - 5 

6 = 6 6 6 6 

Nhàn xét : Trong ví dụ trên nếu ta để ý theo chiều ngược lại sẽ nhận 

dược kết quả: 

ỉ = _L = i_i.I-_L-i_i 

2 " 1.2 = 1 2 : 6 = 2.3 = 2 3* 

J_ = _1_ _ 1 _ _Ị_. _L _ _L_ = JL _ 1 

12 " 3.4 = 3 '4 : 20 = 4.5 = 4 5’ 

_Ị_ = J_ ì _ J_ 

30 5.6 = 5 6 

Ví dụ tiếp theo sẽ tông quát hoá nhận định này. 
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Ví du 2. Tính: s = -L + -L+ -!- + „.+ 1—^ , 

v 1.2 2.3 3.4 999.1000 

Giòi 

Nhận thấy: ——-—— = -ỉ- - —— với k e N’. 
k.(k +1) k. k + 1 

-_ 1 11 

Suy ra, ta có: —— .= - - — 

3 1.2 1 2 

-L = i-I 

2.3 2 3 


1 _ 1_Ị_ 

999.1000 ~ 999 1000 

..... ._,1.11.1 1 , 

Vậy, ta duợc: s = 1 - -r + T - 4 +... + -r- - —= 1 - 
2 3 4 999 1000 


1 

1000 = 


999 

1000 ' 


Ví du 3. Tính: 


A _ 5 1- -7 

a. A = -rr - T + - • 
12 6 2 


21 7 3 


_ , A_ 5 1 -7 5-1.2 + (-7),6 -39 13 

a. Ta có: A = - -7 + —■- =-. 

12 6 2 12 12 4 


12 3 -2 

b. Ta có: B= - ị + -=■ 
21 7 3 


12-3.3 + (-2).7 
21 


Ví du 4. Tìm X biết: 


4 _ _ -1 
a. -r- - X = —- 

15 5 


.53 

b. X + 

24 8 


_ „ 4 -1 

a. Ta có: -7 - X = —- o X = 
15 5 


±! 2 «» 4 . 

15 15 


Vậy, ta tìm đuợc X = —. 

. . 5 _3 3 5 _ 3.3-5 ___ 4 _ 1 

b. Ta có: X + ^ o x= - - -r~ <=> X = . - • - o X = -- o X = r • 

24 8 8 24 24 24 8 

Vậy, ta tìm dược X = i . 



III. CÂU HỞI ỔN TẬP LÝ THUYẾT 

Cáu hỏi 1 : Nêu định nghĩa số dôi và cho ví dụ. 
Cảu hỏi 2: Số a bàng bao nhiêu, biết rằng a = -a. 
Cảu hói 3: Phái biểu quy tắc trừ hai phân sô. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Thực hiện phép tính: 

3 -4 ' 2 -1 

a - • b. -7- — 1 . 

7 7 9 6 

Bài tập 2. Thực hiện phép tính: 

b J_ + zì + 

a ' 17 34 2 12 + 13 + 

Bài tập 3. Tìm X biết: 


-13 

11 


72 -8 9 3' 


.27 
a. X + - = —. 
5 11 


Bài tập 4. Rút gọn: A = 


- 9 18 27 

9 + + y. - 

11 23 37 

8 + l + |-| 

11 23 37 


24 _ 36 _ 48 ' 


Bài tập 5. Hai vòi nước chảy vào một cái bề. Vòi thứ nhất chảy đầy bể hết 3 giờ. 
Vòi thứ hai chày dầy bổ hết 5 giờ. Hỏi trong một giờ. vòi nào chảy được nhiều 
nước hơn và nhiều hơn bao nhiêu ? 

Bài tập 6 . Thời gian một ngày cùa Cu Tí được phân phối như sau: 

■ Ngủ chiếm ^ ngày. 

• Học ở trường chiếm ^ ngày. 


■ Tự học ở nhà chiếm ị ngảy. 

• Giúp mẹ trông em chiếm -^7 ngày. 

24 

Hòi Cu Tí còn bao nhiêu thời gian rỗi ? 

>ài tập 7. Một vòi nước chảy vào một cái bể. Giờ thứ nhất vòi nước đó chảy với 

2 .. 1 

tóc dộ X thì được J bê, giờ thứ hai vòi đó chảy chảy với tốc độ y thì được 
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và giờ thứ ba vòi đó chảy chảy với tốc độ z thì đuợc ị bê. Hôi sau 3 giờ vòi nước 

đó có chảy được đầy bể không ? Nếu chưa dầy thì vòi nước phải chảy với .tốc độ nào 
dê trong dũng 1 giờ sau thì bế nước dầy? 

Bài tập 8. Tim hai sô tự nhiên a, b biết: 


a _ 3 _ 5 
2 b 6 


b ' 3 b 15 


V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1: 

a. Ta viết: 


b. Ta viết: 

c. Ta viết: 

d. Ta viết: 


3 _ -4 = 3 -(-2) 3 + 4 = 7 _ 

7 1 ~ 7 7 “ 7 ~ 

2 _-Ị 4 -4 4 - (-4) _ 4 + 4 _ 8 

9 6 ~ 18 18 " 18 18 “ 18 

-13 5 -13 5 -13 + 5 -8 

n -11 " 11 + 11 " 11 11 ' 

-5 -20 15 -20-15 -35 

9 12 " 36 36 ~ 36 ~ 36 ' 


4 

9' 


Đài tập 2: 

a Tacó: 5 — -5 _ 5.2-11-(-5)17 _ 84 39 

■ ' : 17 34 2 34 ~ 34 “ 17' 

b Ta có . L + I? _5_ = 7.13 + (-9).12 + (-5),26 = -147 = -49 

aCO: 12 + 13 + -6 156 156 " 52 ' 

Tacổ . -15 11 7 t 2 = -15-(-ll).9-7,8 + 2.24 76 19 

c aCO: 72 -8 9 + 3 72 _ 72 _ 18 


Bài tập 3: 

_ 2 _ 7_7 2_ 

a. Iacó:x+- = — <z>x= — - ~«x = 

5 11 11 5 

. _ . 15 _ 5 _ 15 5 _ 

b. Ta có: — - X = - “ - - “ - 

21 I 


Bài tập 4: Ta có: A = 


>x ~ 21 8 * 

12 3 V 

+ 11 f 23 37j 

+ 1 + 2 - 3 1 
+ 11 + 23 37 J 

2 _ 9.3 - 2.8 

3 - 


7.5-2.11 13 

55 55 ' 

15.8-5.21 15 5 

168 _ 168 56 

. 8 12 163 


24 
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Bài tập 5: Nhận xét rằng: 

■ Một giờ vòi thứ nhất chảy được ~ (bể). 

• Một giờ vòi thứ hai chảy được ị (be). 


Dẻ thấy, ^ ^ . Do dó. trong 1 giờ vòi thứ nhất chảy được một lượng nước 


nhiều hơn vòi thứ hai bằng: 


3 5 15 15 15 


Bài tập 6 : Ta có thể thực hiện theo hai cách sau: 
Cách 1: Một ngày có 24 tiếng. Do đó: 


Cu Tí học ở trường = 4 tiếng một ngày. 
6 


■ Giúp mẹ trông em = 1 tiếng một ngày. 

24 

Vậy, thời gian Cu Tí rỗi là: 24 - (8 + 4 + 3 + 1) = 8 tiếng. 
Cách 2: Thời gian Cu Tí rỗi chiếm: 

, (1 1 n 24-(8 + 4 + 3 +1) 8 1 / ,. 

u 6 24; 24 24 3 

Vậy, một ngày Cu Tí có 8 tiếng rỗi. 

Bài tập 7: Sau 3 giờ vòi nước đó chày được: 

2 1 5 _ 2.9 +1 + 5.5 = 44 

5 45 9 = 35 = 45 ' 

44 . ■ , 

Vì ■— < 1 nên sau 3 giờ vòi nước dó chưa chảy đẩy bê. 

45 


Suy ra, sau 3 giờ vòi nước chày còn lại: 1 - — = ——— = - 7 - (b 
45 45 45 

Vậy, vòi nước phải chày với tốc dộ y thì sau 1 giờ nữa thì bể nưóc đầy. 
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Bài tập 8: 

a. Quy đồng mẫu số, ta được: 

— - --- te ^ » 3ab - 18 = 5b o 3ab - 5b - 18 = 0 o b(3a - 5) = 18. 
6b 6b 

Suy ra, b và 3a - 5 phải là ước cùa 18. 

Ta có bảng sau: 


b 

1 

2 

3 

6 

9 

18 

3a-5 

18 

9 

6 

3 

2 

1 

a 

(loại) 

(loại) 

(loại) 

(loại) 

(loại) 

2 


Vậy, ta tìm được hai số tự nhiên a = 2 và b = 18. 
b. Quy đổng mầu số, ta được: 

— 15 = ~ o 5ab - 15 = 4b « 5ab - 4b - 15 = 0 o b(5a,- 4) = 15. 
15b 15 


Suy ra, b và 5a - 3 phải là ước của 15. 
Ta có bảng sau: 


b 

1 

3 

5 

15 

5a - 4 

15 

5 

3 

1 

a 

(loại) 

(loại) 

(loại) 

1 


Vậy, ta tìm được hai sô' tự nhiên a = 1 và b = 15. 
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PHÉP NHÂN PHẢN số 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 


1. PHÉP NHẢN PHÂN SỐ 

Chúng ta đã biết được làm quen với quy, tắc nhân hai phân số ờ bậc tiêu học, cụ 
thể: . ' 

I--► Nhân tír sổ với nhau 

Ị.Ị.ịLi _-_► Ríu gọn 

3 4 3.4 4 

I-► Nhân mảu sỏ với nhau 


và quy tắc này vẫn đúng với phân sô' có từ và mẫu là cẩc số nguyên. Như vậy, ta có 
quy tắc sau: 


Quv tấc : Muốn nhân hai phân số, la nhân các tử với nhan, các mầu » 

nhau. 


Vậy, ta được: 


a c _ a.c 

b'd ~ tũĩ' 


Thí du 1; Thực hiện phép tính: 
.57 

a. 7 - 7 . 7 . 

11 2 

Giải 


.-2 5 . 1 

b. - 7 -.—-. c. 4.4-. 

. 9 -3 8 


a. Dựa vào quy tác nhản phân số, ta có ngay: —= -——7 = 77 . 

• H J F 112 11.2 22 

b. Dựa vào qùy tắc nhân phân số, ta có ngay: = 7 -—^ = -77 =. 77 . 

9 -3 9.(-3) -27 27 

, ....... , .1 41 4.1 4 1 . 

c. Dựa vào quy tắc nhân phủn số, ta có ngay: 4. ^ = , • 0 "To 0 •'í • 

8 18 1.8 8 2 

Nhản xét : Như vậy, muốn nhân một số nguyên với một phân số (hay 
một phân số với một số nguyên ), ta nhân tử của phân số với 
, . '■ số nguyên đó và giữ nguyên mẫu số. Cụ thể: 
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Thí du 2: Thực hiện phép tính: I ~j . 

Giúi 

Ta có: í — í = — — — = ( 6) ( ~ 6) ^ 6) = 'ẾđỀ, _ 216 
aCO: l 5 I 5 ■ 5 ■ 5 5.5.5 ỳ* .125 ' 

Nhân xét : Như vậy, phép toán luỹ thừa cùa phân số được miêu tả như 


- , với n nguyên dương. 


Thí du 3; Tính: A = ^2 
Giải 

Tacó:A: 

2 4 3 " 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 

Ví du 1. Tính: 

5 18 

a. ^ + -:•_• 

3 4 7 


u 9 28 „3 

b. ■z. = r~4.~. 

8 3 5 


.518 5 1.8 5 2 35 + 6 

3 + 4.7 3 + 7 21 


b. Ta thực hiện: ^.^--4.- : 

8 3 5 

Ví du 2. Tim X, biết: 

5 7 


028 43 : 
8.3 5 


21 12 105-24 81 

2 5 10 10' 


b _x_ = z n 8 

126 ~ 9 '7' 


: A 2 . 

: 28 3 ' 


: 5+3 
12 


X -11 8-88 
aCO: 126“ 9 '7 = 63 : 
Vậy, ta được X = -176. 
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ỊỊMỊ g Trọng lời giải câu b), ta đã sử dụng tính chất: 



Nếu 7 ^ = 7 thì X=c (do đó cần đưa chúng vể cùng mẫu), 
b b 

Ngoài ra, ta còn có — = ^ =>x = b. 

X b 


a. Cho hai phân sô' 7- và — với a, b, c € z, b * 0, c * 0 và a = b + c. Chứng tỏ 

b c 

rằng tích cùa hai phản số này bằng tổng cùa chúng. 

b. Thư lại với a = 7, b = 3. 

Giải 

a. Ta lần lượt có: = 7 ^- 7 -. (1) 

b c bc bc 

a a _ ac + ab _ a(c + b) _ a.a _ a 2 - 


Từ (1) và (2) suy ra: 7 - - = 7 " + -. đpcm. 

b c b c 


b. Với a = 7, b = 3 ta nhận dược hai phân số: 


T ,7 7 _ 49 - 7 

Ta có: -. -7 = —- và - i 
3 4 12 3 


3 4 

28 + 21 _ 49 7 7 7' 

12 ~ 12 ^ 3 '4 3 + < 


Vi du 4. Cho hai phân sô' và —. Chứng minh rằng: 


phânsố^- và ^. 

m-lì 


Ta có thể sử dụng một trong hai cách Si 


Cách /.Ta có: = rr 

b d b.d 


b.d [b'd) ~ 
<a.c) _ a.(-c) _ a 


-(a-c) = (-a).c Ị 
b.d = b.d 1 


a.c + (-a).c _ a.c + (-a).c _ 0 
: b!d + ~hd hd 
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Lai có- f a c ì + a Í--Ì — + a -(~ c) _ ac + a.(-e) _Q 

ạ,CO: U'dj + b ‘l d J ~ b.d b.d " b.d 

■(H)-M-i . ™ 

. 

Ví d u 5. Tìm các giá tri cùa X để phân số : A = m. — - — . 

‘ 6 x + 5 

a. Có giá trị bằng 0, với m e z. b. Mang dấu dương, với m € z*. 

c. Mang dấu dương, với m e z 
Giòi 

a. Ta có: A = 0 om. ——-7 =0, vớimẹZo7x-8 = Oox=-§. 

6 x + 5 7 

Vậy, với X = ệ thì A = 0, với m 6 z. 


, ^ _ 7x -8 _ n __ 7x-8 „ 

b. I a có: A > 0 o m. — 1 —- > 0. m e z o ——- > 0 
6 x + 5 6x + 5 

o tử số và mẫu số phải cùng dấu. Ta có hai trường hợp sau: 

I 8 

Í7x-8>0 1 > 7 8 

< ■ ~ o < o x> ^. 

6x+5>0 1.-5 7 

X >—- 

l 6 

■ 8 

x< 7„3 


Trường hợp I: Nếu: 


Trường hợp 2: Nếu: 


7x - 8<0 
6 x + 5 < 0 < 


c. Tacó: A>0om^—;>0,meZ'o^— 7<0 
6 x + 5 6 x + 5 * 


o từ sô' và mẫu số phải khác dấu. Ta có hai trường hợp sau: 

- - 8 

Trường hợp 1: Nếu: c x _ > ^ < 

5 ' | 6 x + 5<0 


7 

-5 
c 6 


Vô lý, do không có sô' x nào thỏa mãn x> ^ và X < - 7. 

7 6 
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Trường hợp 2: 


Nếu: 


Í7x-8<0 
[6x + 5 > 0 


o 



5 

--7 < X < 

6 


8 

7 


Vậy, với - ậ < X < ^ thì A < 0, với m G z 
6 7 

III. CÂU HỞI ÔN TẬP LỸ THUYẾT 

Cảu hói 1 : Phát biểu quy tắc nhân phản số. 

Câu hỏi 2: Nêu cách nhân một sô' nguyên với một phân số (hay một phân sô' với 
một sô' nguyên ). 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Thực hiện phép tính: 

8 1 10 

a. 7+ 7.-7-. 

7 5 9 



Bài tập 2. Tìm X, biết: 


b A_27 35 
12 7 18 



2 9 ,1 

^5Ỹ . 

b. 

=3. 

- . 

3 8 1 

(6j 


3 7 

" 8 9 


d. 


Bài tập 3. 


a. Cho hai phân sô — và —ỉ— 
n n +1 


với n nguyên dương. Chứng tỏ ràng tích cùa hai 


phân số' này bảng hiệu của chúng, 
b. Sử dụng kết quả câu a) để tính giá trị của các biểu thức: 

„1 11 1111 11 11 11 1 

p= 7.7 + 7.- + — .7 +7 .7 +7.7 +7.7 + 7.7. 

23 34 45 56 6 7 78 89 

_ 1 . I 1 1 . .1 

Q= 7 — + —r + 77 J 77 + 7 -. 

30 42 56 72 90 


Bài tập 4. Tìm các giá trị ci" X dể: A - m. ... ■ 

a. Có giá trị báng 0, với m .. z. 

b. Mang dấu dương, với m G z < . 

c. Mang dấu dương, với m e z 



Bài tập 5. Lúc 7h40ph bạn Việt đi xc đạp từ A đến B với vận tốc 12km/h. Lúc 
7h50ph bạn Nam đi xe đạp từ B đến A với vận.tốc 15km/h. Hai người gặp nhau 
ở c lúc 8h 1 oph. Tính quãng đường AB. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1: 


_ ... 8 1 10 

a. la thực hiên: - + - 

' 7 5 9 


8 2 72 + 14 86 

7 + 9 ~ 63 ~ 63 


b. Ta thực hiện: 


12 7 '18 


c. Ta thực hiện: 3.- 


d. Ta thực hiện: 


r 



5 

15 _ 

5-90 

85 




12 

2 = 

Ĩ2 

12 ■ 



0 

6 _ 

7 

9-7 

3 -1. 

2 _ 

49-22 

3 J 

'2 ~ 

11 

21 

11 

7 

77 

2 

)Ịí 

5 ^ 

1-27 

85 1 

27 

85 

9 

3 

4, 

1 8 

1812 

" 8 

216 


Bài tập 2: 


Tacô ; *-ỉ.2=3.ífT 
3 8 UJ 


° x = 3 '(0 

Vậy, ta dược X = 


2 9 ; 

3 8 : 


17 
6 ' 

3 _ -8 = 
“ 21 = 


729-85 _ 644 _ 161 
216 216 ~ 54 ' 


25 3 25 + 9 34 _|7 

12 + 4 ~ 12 “l2 _ 6 


- <=> X = -16. Vây, ta được X = -16. 


_ , X 3 7 7 _ 2x 7 _ _ _ 7 

c. Ta có: 7^-= ^. 4 - = -— o ^ = -— o2x = 7ox = 7. 

12 8 9 24 24 24 2 


Vậy, ta dược X = 


. .7 79 

d. Ia có: — = - 

X 12 2 


21 21 21 _______ 8 

o r- = o3x = 8 ox=^. 
8 3x 8 3 


Vậy, ta được X = 2 • 
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Bài tập 3: 


a. Ta lần lượt có: -.—í— =—í——-. (1) 

n n + 1 n(n + l) 

Ị-^ = Ị±Llĩ,^_. ,2» 

n n + 1 n(n + l) n(n + l) 

Từ (1) và (2) suy ra: — . —ỉ— = —-!— , đpcm. 

n n+1 n n +1 

b. Sử dụng kết quả câu a), ta được: 

D 1 11 11 11 11 11 11 1 

2334455 6 677889 

= i _ i _ 9-2 7 

~ 2 9 ~ 18 ~ 18' 

„111111111 1 

Q = 4 • 4 +4.-7 + 4.4 +4-4 + 4 -4r 

56 67 78 89 9 10 

_ 1 11 11 11 11 1 

566778899 10 

1 j_ _ 2-1 = 1 , 

5 10 = 10 " 10 

Bài tập 4: 

5x 4-2 „ 

a. Ta C.Ó: A = 0 o m. 4— —7 = 0, với m € z 

8x-l 

_ 2 
o5t + 2 = 0ox = -4 

Vậy với X = “ thì A = 0, với m G z. 

5x + 9 

b. Tạ có: A > 0 o m. 4—7 > 0, m e z * 

8x -1 


o -y > 0 o tử số và mẫu số phải cùng dấu. 
Ta có hai trường hợp sau: 


í_2 

Trường hợp 1: Nếu: + ^ o X > ị . 

5 v ' Ì8x-1>0 1 8 

V x>- 


74 




Trường hợp 2: Nếu: 


5x + 2 < 0 
8x -1 < 0 < 


1 2 

Vậy, với X > -- hoặc X < - ^ thì A > 0, với m e z * . 

8 5 

5x + 2 _ _ 5x + 2 

c. Ta có: A > 0 « m. ^——7 > 0, m e z ~ <=> ^——7 < 0 
8x -1 8x - 1 

o tử số và mảu số phải khác dấu. Ta có hai trường hợp sau: 

2 

Í5x + 2 > 0 
[8x-l <0 


Trường hợp Ị: Nếu: 


. S «-|<,«Ị 

1 5 8 


8 

2 1 

Vậy với - ^ < X < -2 thì A > 0, với m 6 z + . 

5 8 

2 1 

Vô lý, do không có số X nào thỏa mãn - — < X < ^ . 

5 8 


Trường hợp 2: Nếu: 


5x + 2 < 0 
8x -1 > 0 < 


2 

X < — _ 

5 


2 1 

Vô lý, do không có sô' X nào thỏa mãn x<"Vàx>ị. 
Bài tập 5: Bạn Viêt đi quãng đường AC hết: 

8h 1 Oph - 7h40ph = 30ph = ^ = ì (giờ). 


Vậy, quãng đường AB dài: 6 + 5 .= 11 (km) 


ị (giờ). 


75 



TINH CHAT Cơ BAN 

CỦA PHÉP NHÂN PHÂN SỐ 


I. KIẾN THỨC co BÀN 
1. CÁC TÍNH CHẮT 

Phép nhân các phân số có một số tính chất cơ bản sau:, 

Tính chất I: (Tính chất giao hoán) Với mọi phân số ^ và £, ta có: 

a. c _ c a 
b d ~ d b 

Tính chất 2: ( Tính chất kết hợp) Vdi mọi phân số 4 > 4 và —, ta có: 

b d q 

íi.iì £.= £ Í£ PÌ 

U'dJ'q b\d'qj' 

Tính chất 3: ( Nhân vái số1) Với mọi phân số £, ta có: 

b 

b b b 

Tính chất 4: (Tính chài phân phối giữa phép nhàn và phép cộng) Với mọi 

phan số £, £ và £, ta có: 
b d q 

(i + £Ì p = i £ + £.£. 

__ yb dJ q b q d q _ 

v: 1- Các tính chấl trôn cũng được mở rộng cho trường hợp nhân 

; nhiều phân số. - ■ • 

2. Tính chất phân phối giữa phép nhân và phép cộng cũng đúng 

ẫ &Ị? với phép trừ. 

Sậi i Với mọi phân số £, 4 và £, tạ có: 



2. ÁP DỤNG 

Việc áp dụng các tính chất cơ bản trên cùa phép cộng, trong nhiều trường hợp sẽ 
giúp chúng ta giàm được dáng kể độ phức tạp khi tính tổán. 

Thí du Ịị Tính tích: p= Ậ.ịị.^(-72). 

— 13 36 6 

Giải 

Sù dụng tính chất giao hoán và tính chất kết hợp, ta có: 

p= -—.-“-^.“.(- 72 ) - Sử (lụng tinh clũứ giao hoán 
13 6 36 

= ]jii(- 72 )J - Sử (lụng tinh chát kết hợp 

= — ỉ .(—22) = 22. 


Nhàn xét : Như vậy, trong quá trình tính toán, việc sừ dụng tính chất 
giao hoán và tính chất kết hợp đã làm cho phép tính dơn giản 
hơn. Vì ta có thể đôi chỗ hoặc nhóm các sô hạng với nhau 
một cách thích hợp. 


Thí du 2: Tính giá trị biểu thức: 
_8_ J_ + _8 _5_ + ii 
a ' "19 12 19'12 + 19' 



í 18 ì 

J{ 17 J' 

V 24 J 


Giòi 

a. Sử dụng tính chất kết hợp, ta có: 

_ _8_ j_ + jị_ _5_ + H - _L {L + Aì + li 

” 19* 12t + 19 12 + 19 ~ 19\12 + 12j + 19 

_ JL il + ỉl‘ = A 1 + iị - Jt + II = 12 

1912 + 19 19' 19 19 19 19 


b. Sử dụng tính chất giao hoán và tính chất kết hợp, ta có: 



(=ĩi" 

Uli 


ỊÍllìì 

1 9 J' 

l 17 , 

)\24, 

ì V 9 24, 

H 17 J 

( (-1)8.2.9^ ( 

—ì 

-(íiilỉK 

—ì = - 

\ 9.3.8 J'l 

, 17 J 

l 3 J{ 

17 J 


II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 


^... 4 2 3.2 5 , 2 10 

ỵưni, n,ực hiện phép tính: A= n'Ĩ6 ưiỉc 
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Giải 

Sừ dụng tính chát kết hợp, ta có: 

A-— — + —í—+ — + —ì 

~ 23 20 + 23 20 + 23 20 ~ 23'Uo + 20 + 2 oJ 
5 7 + 3 + 10 __5..20__5_ 

“ 23' 20 " 23 20 ~ 23 

ỵusa Thục hiện phép tinh: A - • 

Giải 

Sử dụng tính chất giao hoán và tính chất kết hợp, ta có: 



= Ị (-7). 15 } Ị 5.5(-2).17 'ị = _Ị_ 5(-2) = (-Q.5.2 = -5 
ự5.(-7).217.7.5 J .2' 7 2.7 7 ' 

Ví du 3. Tìm X, biết: ^x ~^yjỊx= 0 . 

Giải 



..... . ._ 19 . 5 

Vậy, ta tìm dược X = 77 và X = 7 . 

■ 21 8 


Ví du 4. Chobiểuthức: A = a.ị+a.ị - a.ị. 

2 3 4 

. 4 

Tính giá trị của biểu thức với a = - -ị . 

Giải 

, 1 «ì -6 + 4-3 9 3 

Biến dối A vé dạng: A = a 7 + 7 - - = a. — -77 — = a. 77 = a. 7 . 

{2 3 4J 12 12 4 

4 4 3 4 

Khi đó, với a = - 7 , ta được: A = - 7 .— = -1. Vậy, với a =-7 ta được A = -1. 
3 3 4 3 

Nhân xét : Trong ví dụ trên, nếu không sử dụng tính chất kết hợp thì 
việc tính giá trị của A là tương đối phức tạp. 
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SdiLL Chobiíuthfc:A=(l-il(l--t|l-±Ị...(l-T|l-lj 

So sánh A với -Ị*. 

21 

Giải 

_ „,..123 18 19 _ 1 
2 3 4 19 20 20 

v ,„ u;a ... 1 1 21-20 1 ._ . 1 

Xét hiệu: = - - - > 0. Vậy, ta được A > “7 . 

20 21 20.21 20.21 21 

4 4 4 4 

Ví du 6. Tính nhanh: o = —— + — 4- —— +... + ———. 

3.5 5.7 7.9 97.99 

Giải 

Nhận xét rằng: — — —— = -—-. 

n(n + 2) h n + 2 

+ . 2 1 
• { 3.5 5.7 7.9 97.99 ) 

= 2 íi_i + I_i + I_ỉ + ... + ±_±ì 

13 5 5 7 7 9 97 99; 

-2 (I_J_Ì _ 2(33-1) _ 64 
_2 'U 99J~ 99 - 99 

V í du 7 . Khai triển tích: c = í^r 4~-2^.-ìí-^r + + 2-^.—ì. 

^b 2 a 2 baj[b 2 a 2 baj 


Giài 
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III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1 : Phát biểu các tính chất cơ bàn của phép nhân phân 
Câu hỏi 2: Việc sử dụng các tỉnh chất trên mang lại lợi ích gì 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 
Bài tập 1. Thực hiện phép tính: 

A _• l 2 2 2 3 2 -4 2 5 2 u ' 2 2 3 2 4 2 5 2 

a. A = — -.-T—.-r —— .-7— . b. B = — -7.-7—.-7—. 

1.2 2.3 3.4 4.5 5.6 1.3 2.4 3.5 4.6 

Bài tập 2. Thực hiện phép tính: 

5 _7_ + 5 9^5 _3_ 
a ' 913 9 13 913' 

b. B =[!., 

V999 9999. 99999 ) ti 4 12 ; 

Bài tập 3. Thực hiện phép tính: 


Ịz^} 1 

(25 ì 

fzZÌ| 

f 29 'Ị 

l 29 J.‘l 

142 




( 28U.-20 ( 102 'ì 


Bài tập 4. Tìm X, biếtr ịx + Ịyj|^x = 0. 
Bài tập 5. Cho biểu thức: B = Ị 1 - iỴ 1 - 


Bài tập 6. Đạt thành thừa số chung các biểu thức s 

. X . X . X y , y y , z 
a. A = a—+ b—+ c—- a—- b—-c—+ a — 
y y y z z z X 


Bài tập 7. Khai triển tích: 

V aJị-ì1(ỉì + 4*?.-Ì 


‘■ A= U“iAĩ 

Bài tập 8. Tính tổng: 




s= L + l Ị 1 J 1 I 

2.5 + 5.8 + 8.11 11.14 
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V. HƯỚNCỈ DÂN-ĐÁP SỔ 
Bài tập ỉ. 

a. Ta có ngay: A = 


b. Ta có ngay: B = 1 


2 3 4 5 = 1 
23456 6 ' 

2.3.4.5 2.3.4.5 5 
1.2.3.4 3.4.5.6 = 3' 

Bài tập 2. 

a. Sử dụng tính chất kết hợp. ta có: 

'7 _9_ 3^5 7 + 9-3 _ 5 

+ 13 ~ 


As T 
9 l, 13 


13/ 9 13 

Sử dụng tính chất kết hợp, ta có: 



Bài tập 3. 

a. Sử dụng tính chất giao hoán và tính chất kết hợp. ta được: 

(-21929 5.5.(-l)7 

A = I l-l ỉ = 29.(-3).9' 5.6.7 

= 2(-5) = -5 • 

= 2.3.3 9 ■ 

Sử dụng tính chát giao hoán và tính chất kết hợp. ta dược: 
B = 



29 

1(25 

ll) 

l 29. 

-27. 

j 142 

5) 

-2 54-1) 

- 2 ( 

2 5) . 

-3 

6 

3'" 

6 


í28 102" 

|f-21 ì [4.7 

51.2 3 

ị -21 ì 

Im" 7 , 

K 16 j 1 51 

7 ỳ 

1 16 J 


: 

1 


-21 4.2.(-21) 


Bài tập 4. Ta có: 


Vây, ta tìm được X = 


■ 11 1 


9 . 25 

- — và X = -7. 

11 31 





Bài tập 5. Ta có: 

B= 3 8 15 24 80 99 _ 3 2.4 3.5 4.6 8.10 9.11 
4 9 16 25 81 100 ” 2 2 '3 2 ■ 4 2 ' 5 2 9 2 ■ 10 2 

= 2.3 2 .4 2 .5 2 ...9 2 .10.11 = n 
2 2 .3 2 .4 2 .5 2 ...9 2 .10 2 20' 

V ^ UỈA . 11 11 11.19-11.20 _ 11.(19-20) _ -11 

Xét hiệu: Tr - =-r T~rz - = ————- = < 0. 

20 19 20.19 20.19 20.19 

Vậy, ta được B < Ịị . 

3 19 

Bài tập 6. 

„ _, . X . , X . X y ' y _ y z . z . _ z 
a. Tacó: A = a- + b- + c— -a- - b--c- + a- + b- + c — 
yy yzzzxxx 

= — (a + b + c)- — (a + b + c)+ — (a + b + c) 
y z x 

= (— - — + — )(a + b + c). 
y z X 



a. a b.a [ a.b b.b _ a 2 t + Ị b 2 a 2 b 2 

b. b a.b b.a a.a b 2 a 2 - b 2 a 2 
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với k e N*. 


Bài tập 8. Nhận thấy: -ị- - —í— = ———— 

k. k + 3 k.(k + 3) 

„..31 1 . 

Suy ra, ta có: — = - - —; 

2.5 2 5 

5.8 * 5 8 ’ 

3 1_j_ 

97.100 97 100' 

I 7 5 3 3 3 3 3 

Ta biến đổi s về dạng: s = -7 ~rz + ~r~ + + ; +... + . 

3U.5 5.8 8.11 11.14 97.100; 

iíI_I + i_i + 2__L + i-__L + ... + J_L 

3I2 5 + 5 8 + 8 11*11 14 + " + 97 10 0 

= J_rJ__ 1) = 1 50-1 _ ^9 

3I2 100J 3' 100 “ 300' 


Để hỏ trọ cho việc t/nh toán các em học sinh hãy tìm đọc bộ sách Giải 
toán bằng máy tính của Nhóm Cự Môn. 

Bộ sách gồm 4 cuốn : 

Cuốn ỉ: Huớng dản sự dụng máy tính CASIO fx - 570Ms giâi toán 

Cuốn 2: Sử dụng máy tính CASIO fx -570 giải toán THCS 

Cuốn 3: Sử dụng máy tính CASIO fx- 570 giải toán THPT 
Cuốn 4: 81 dề thi Giải toán trên máy tính CASIO 




PIIÉP CHIA PHÂN SỐ 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. Số NGHỊCH ĐẢO 

Để làm quen với khái niệm sô' nghịch dào, chúng ta xét thí dụ sau: 

Thí du 1: Thực hiện phép tính: 

„ 1 .4-9 

a. 8.-T, b. 

8 -9 4 

Giải 



Ta có: 8. t; = 
8 


b . Tac6: 44 = it?Ị,r§ = ,. 

-9 4 (—9).4 -36 


Khi đó, ta nói: 


- là sổ nghịch đào cùa sổ 8 và ngược lại 8 là sô' nghịch đảo của phân sổ' 
^ . Hai sô' 8 và ^ lá nghịch đảo của nhau. 

4 .. -9 -9 , ,4 

— là số nghịch đào của sô' — và nguọc lại -Ỵ là số nghịch đào của phân sô' —. 


Hai sô' -- và —- là nghịch dào cùa nhau. 

-9 4 

Từ dó, ta có khái niệm " Sô'nghịch đảo " được định nghía như sau: 

Hai sớ’ được gọi là nghịch đào cùa nhau nếu chúng có tích bằng /. Ki 

hiệu: sô’nghịch đào của — là — với a * 0, b * 0, ta có: ;. — =1. 

ba b. a 


Thí du 2: Từ định nghĩa trên ta thấy: 

• Hai số n và — (với n eZ*) là nghịch đảo của nhau. 


3 2 

Hai số ^ và ^ là nghịch đảo cùa nhau. 

8 11 

Hai sô' vằ--r- là nghịch đảo của nhau. 
11 8 
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Chú ý : 1. Số 0 không có số nghịch đảo. 

>2. Số nghịch đảo cùa 1 và -1 lá chính nó. 


2. PHÉP CHIA PHÂN SỐ 

Đế xây dựng dược quy tắc phép chia hai phân số, chúng ta sẽ bát đầu với việc 
tính: 


_ JỊ5 4 _ 15.4 _ 60 _ 3 
8 ' 5 “ 8.5 “ 40 " 2 


., , ■ n _ 15 4 15 5 

Vậy, ta thấy: A = Bo> .-4 . 

8 5 8 4 

Từ đó, ta có quy tắc sau: 


Muôn chia hai phân số, ta Iihán sô bị chia với sô nghi ch đão của sỏ 
chia. 

a d a.d ,. - 

với c * 0 . 


a c _ a d a.d 

b d b c b.c ’ 


Thí du 3: Thực hiện phép chia: 
5 1 

a 6 2 
Giài 

5.1 52 5 

a. Ta viết: 


b. —p:(-7). 
4 


c.6:ii. 

5 


6'2 : 


b. Ta viết: —^:(-7) = —r • —= = T~ • 

4 4-7 28 

To , 5 _ 30 

c. Ta viết: 6 :- 7 - = 6 .— = 77 . 

5 11 11 


Nhản xét : 1 . Các tính chất cơ bản của phép nhân các phân số cũng đúng 
với phép chia các phân số. 


Thí du 4: Thực hiện phép tính: A = + 

6 25 6 25 6 25 


Sử dụng tính chất kết hợp, ta có: 


•fiz + JL__LÌ 

_ .5 

(17 + 9-1 

ì _ 5 _ 25 _ 

5. 

,_5 

V25 25 25 J 

* 6 

l 25 

J - 6' 25 ~ 

6" 

6 
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II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 


Ví du 1. Tính giá trị của các biểu thức sau rồi tìm sô' nghịch đảo của các biểu 
thức đó: 

3 2 , „ 4 . 12 


L „ 4 12 

b. B = 77 + 77 - 

15 35 


c=ị-ịj. 

5 49 


_ . A 3 2 3.7-2.5 21-10 11 

Ta có: A = - - - = ——— = ——— = 77 . 

5 7 35 35 35 


u 4 , 12 _ 4-7+12.3 _ 64 _ _ -X....... lx 1 

b. Ta. có: B= 77 + 77 = — 7-7-7- = 777 . Vậy. B có số ngh ch đảo là - 

15 35 . 3.5.7 105 

Ta có: c= - 2 7 - 4 — - 4 2 :::: 4 - 7 ~ 2 - 5 - 18 

c ' ac : 5 49 5 7.7 5 7 35 35 ' 


Vậy, c có số nghịch đảo là ^ 


\{ĩ± 

.39 ì 

. 27 1 

[(15 

lì 

15' 


70 J 

: 140J : 

_L 28 

nj 

’ 34 


Vậy, B có sổ nghịch đảo là -ỳ- ( hoặc viết - Ỷ hoặc —-). 
VI du 2. Thực hiện phép tính: 

.. A Jí|Ị-^ì:^UíỊÍ.4Ì3l 


b. B= 
Giải 

a. Ta có: 


(I+llỴỊ 

.[(23. 

—69 ^ 

111 ] 

112 

*u 5 J 

Ị 29 

: 58 J 

1 " 22 J 

: 5 


ĩ 24 

3£ì 

27 1 

"(11 

lì 

15 

Ị 35 

70 J 

: 140 J : 

128' 

nj 

’ 34 


: [70 ’ 14oJ\ 14.17'34J ~ 1^70' 27 J : [l4.1715j 
9.2.70 15.2.17 = 2 _2 _ 2 14 _ 14 
: 70.3.9 : 14.17.15 3'14 ~ 3 2 “ 3 ' 
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(7 21^1 17 23 -69 ^1 151 
\9 + 5 JJ : LU9 : 58 ỳ 22] 


23 58 ì 
29'69/ 


112 

5 


ị 45 2241 
[ 26 ' 45 J 


Ỵ 23.2.29 


Ị 29.3.23 

ì 22 

(-2 15 Y 112 

l 3 22 J 

5 


112 _ 

t 3.2.1 lj 

5 


112 
: 5 


112 / 


112 

112.Í-11) 

5 

-11 

* 13 1 

, 5 J 

: 5 

13.5 

112 ~ 

13 


Ví du 3. Một người đi bộ từ điểm A đến điểm B mất 4 giờ với vận tốc 3km/h, 
. 3 


vận tốc bao nhiêu ? 

Giải 

Quãng đường AB dài: 4.3 = 12 (tím). 

Nếu người đó di xe đạp thì đi quãng đường AB hết 1 giờ. 


Vậy, vận tốc của người đó đi xe dạp là: 12 

Ví du 4. Tim X biết: 

5 3x - 8 _ 35 
a ' 7' 5 ~ 9 ' 

Giải 


ị = 12. \ = 8 (km/h). , 
2 3 


rp , 5 3x - 8 
a. Ta có: ■z.—z — 
7 5 


, 3x ~ 8 
5 


3x - 8 
5 


9_ 7 
35'5 


lx- 8 _ 9 
— 7 — = ~ o 3x - 
5 5.5 


9 9.5 

l=^;.5o3x-8=^ 
25 25 


_ 9 - 9 , _ - 9 + 8.5 

= - o3x= t + 8o3x= —- 
5 5 5 


49 49 

; 5 ~ x = 5 : 


, 49 1 49 

3 o X = o X = 7T . 
5 3 15 
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b. 


Ta có: - 5x + 1 « - 5x + 1 5 Ị 1 

9‘ 2 18 - 36 Í °9' 2 “ 36 + 18 

^ 2 5x + 1 = 5 ± 2 J. 2 5x + 1 _ jr_ 

9' 2 ~ 36 ^ 9' 2 ~ 36 


5x + 1 

7 

2 5x +1 

_ 7 9 5x + l _ 

7.9 

<=> —- : 


: — o —— 



2 

~ 36 

9 2 

~ 36 2 ° 2 

4.9.2 

5x +1 

_ 7 

c , 7 

■ r , 7.2 


<=> ——— : 


o 5x + 1 = - 



2 

~ 8 

8 

8 



7 

7 



<=> 5x + 1 : 


o 5x = - - 

1 5 7-1.4 



" 4 

4 

<=> ‘ X_ .4 


e 3 


3 

_ 3 1 3 


o5x= - 

o X = - : 5 o X 



4 


4 

" 4 5 c=>x ~ 20 ■ 



Vậy, ta tìm được \ = ~. , 

20 

Ví du 5. Cho hai phân số ậ- và . Tun số lớn nhất sao cho khi chia mỗi phân 

r 15 35 F 

số cho số này ta được kết qiíà là.số nguyên. 

Giải 


Giả sử sô' lớn nhất phải tìm là T với (a, b) = 1. Ta lần lượt xét: 
b 

.. 8 a _ 8 b 8b 

■ Ta có: r~: r- = ~z • = ~ ■ 

* 15 h 15 a 15a 

Để 77 ^- là sô' nguyên điểu kiện là 8b : 15a . 

15a 

Do (8, 15)= 1 nẻn phải có: 8 : a và b : 15. (1) 

Ta có: —: - = — - = ^ 

a 35 : b 35 a 35a ■ 


Để 77 - là sô'nguyên thì 18b : 35a . 

35a 

Do (18, 35) = 1 nên phàị có: 18 : a và b : 35. 

Từ (1) và (2). suy ra: a = ƯCLN( 8 . 18) <=> a = 2; 

b = BCNN(15, 35)0 b= 105. 

Vậy, phân sô' cần tìm là - 2 - . 


Thật vậý: 


2 

105 


=28 và —: -2- = 27. 
35 105 


( 2 ) 
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III. CẢU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 


Câu hói 1: Nêu định nghĩa sô' nghịch dào và cho ví dụ. 

Câu hói 2: So a bàng bao nhiêu, biết rằng a = - . 

a 

Cáu hói 3: Phát biếu quy tác chia hai phân sô. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Tính giá trị cùa các biếu thức sau rồi tìm số nghịch đào của các biểu 
thức đó: 

..A-i-I b. B-M.Ị. 

2 3 2 3 5 


2 4 

3 : 3 ' 


: 4 4'3 ' 


Bài tập 2. Tính tích sau rồi tìm sớ nghịch đảo cùa kết quả: 

X'l¥i¥i)íx)(‘4) 


Bài tập 3. Tim X, biết: 

•6 „ _ -5 
a. _x = . 

7 28 


-3 
10 ■ 


3 - 3 t) 

Bài tập 4. Cho phân số 7 - với a, b > 0. Chứng minh ràng: f + — > 2. 

b ■ t ba 

Bài tập 5. Hai người đang cùng thực hiện một công việc. Sau khi hoàn thành được 
- công việc thì người thứ nhất nghi. Người thứ hai phải một mình hóàn thành nốt 

phần việc còn lại và mỗi giờ người dó làm dược X công việc. Hỏi sau bao lâu 
thì người thứ hai hoàn thành được cống việc ? 

Bài tập 6. Một ôtô đi quãng đường AB với vận tốc 40km/h. Khi đến B người đó 
nghi 1 giờ và quay trờ về A với vận tốc 50km/h. Thời gian cả đi lần về (kể cả 
thời gian nghi) là 5 giờ 30 phút. Hỏi: 

a. Thời gian ôtỏ đi 1 km lúc đi ? Thời gian ôtô đi 1 km lúc về ? 

b. Độ dài quãng đường AB. 

8 

Bài tập 7. Viết phân số dưới dạng thương cùá hai phân số có tử vù mẩu là các 
sổ nguyên dương có một chữ sổ. 
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4 7 

Bài tập 8. Cho hai phân sô' và ■ Tìrrt sổ lớn nhất sao cho khi chia mỗi phân 
sớ cho sò này ta được kết quả là sớ nguyên. 

Bài tập 9. Tìm hai sớ, biết rằng —- của sô' này bằng ị cùa số kia và tổng của hai 


số bằng 254. 


Bài tập 10. Có hai vồi nước cùng chày vào một bể đã chứa “ bể nước. Nếu vòi 

thứ nhất chảy tiếp thì sau 2 giờ thì đầy bể và vòi thứ hai chảy tiếp thì sau 3 giờ 
thì đẩy bể. Hỏi: 

a. Trong một giờ mỗi vòi chảy được một lượng nước bằng mấy phần bể ? 

b. Trong một giờ cả hai vòi cùng chảy thì được một lượng nước bàng mấy phần 
bể? 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập 1: 

a. 12. 


b. » 
31 


4 

c. —. 
7 


d. - 7 Z 


Bài tập 2: Ta có: p = ^ => sô' nghịch đảo bằng 8. 

Bài tập 3: 

-r. 6 . _ -5_-5.6_-5 7 

a. Tacó;-X= — ox=-f:-ox = TT-T ‘ 
7 28 28 7 28 6 


-5 
: 24 ■ 


b. Ta có: ị + -ị X 
5 4 


-3 .. 1 

—— o -7 X 

10 4 

-7 1 


-7 

: — o X = — :- 

10 • 10 4 


-3 2.1. -3-2.2 

■ ■—-7 — ~~ <=> -x= . 

10 5 4 10 

, „ _ ~ 7 , ^ _ -14 

:> X = —-.4 0 X = — 7 - . 
10 5 


Vậy, ta tìm được X = . 

Bài tập 4: Giả sử a > b. Suy ra: a = b + m, với m > 0. 

_ , a .b b + m b , m b 

Ta có: 7 - + — = ——— + ——— = 1 + + ——— 

b a b b + m bb + m 


( 1 ) 
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b + m 


Vậy, từ (1) và (2) suy ra: ^ + - > 2 - đpcm. 

b a 

3 5-32 

Bài tập 5: Sô' công việc người thứ hai phải hoàn thành nốt là: 1 — — = —^. 

Mổi giờ người đó lãm được công việc. Vậy, phần việc còn lại người đó phải 

làm trong: = ^.10 = 4 (giờ). 

6 5 10 5 6 

Bài tập 6: 

a. Lúc đi, ôtô đi với vận tổc 40km/h, tức là: 40km ôtổ đi trong 1 giờ. 

Suy .ra, lkm ôtô đi trong vòng -ỉ- (giờ). 

40 

Lúc vể, ôtô đi với vận tớc 50km/h, tức là: 50km ôtô đi trong 1 giờ. 

Suy ra, lkm ôtô đi trong vòng ^ (giờ). 

b. Giả sử quãng đường AB dài a km (a > 0). Khi dó: 

* Thời gian ôtô đi từ A đến B là: (giờ). 

40 

■ Thời gian ôtô di từ B về A là: ^ (giờ). 

Mà, khi đến B người đó nghỉ 1 giờ và thời gian cả đi lẫn về (kể cả thời gian 
30 1 

nghi) là: 5 giờ 30 phút = 5 + 7 ^ = 5 + ^7 (giờ). Vậy, ta có: 

60 2 

a a _ , , 1 a a . 1 

—- + 777 + 1 = 5 + r 0-77 + 777 = 4 + 77 

• 40 50 2 40 50 2 

5a + 4a 9 _ 9a 900 ■ 

200 2 200 200 

Vậy, quãng dường AB dài lOOkm. 

Bài tập 7: Ta có: 

_8_ _ 2A _ 2 _ 5 = 2 3 _ 4 _3_ 45 

15 - 3.5 ~ 3 4 ~ 5 4 ~ 5 2 - 3 2 

Bài tập 8: Giả sử số lớn nhất phải tìm là: ^ với (a, b) = 1 . 
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„ 4 . a _ * b _ 4b rSA' 4b ... : , 

Ta có: — : — = —. Đẽ —- tà sở nguyên thì 4b : 5a . 

5 b 5 a 5a 5a 

Mà (4, 5) = 1. Suy ra, phải có: 4 : a và b : 5. (1 

. 7 a _ 7 b _ 7b 

lương tự, ta lại có: = — 

■ , 15 b 15 a 15a 

Để là số nguyên thì 7b : 15a . 

15a 

Mà (7, 15) = 1. Suy ra, phải có: 7 : a và b : 15. (2 

Từ (1) và (2), suy ra: a = ƯCLN(4, 7) o a = 1; i 
b = BCNN(5và 15> <=> b = 15. 

Vậy, phân số cần tìm là ^ . 

4 1 4.. ... 1 1 7 

Thật vậy: -L = ~A5^= 12 và 4-:— = -4-15 = 7. 

5 15 5 15 15 15 

Bài tập 9: Giả sử hai số phải tìm là a và b. Ta có: 

■ — cùa số này bằng “ cùa sỏ kia nên: a = - b 


■ và tổng cùa hai số bằng 245 n 
Thay (2) vào ( 1 ), ta được: 


i: a + b = 254 « a = 254 - b 


(1) 

( 2 ) 


o 72(254 - b) = 55b « 72. 254 -,72b = 55b « 55b + 72b = 18288 
o 127b = 18288 «b = 18288: 127 ob= 144. 

Với b = 144, suy ra a = 110. Vậy, hai số phải tìm là 110 là 144. 

Bài tập 10: 

" 1 2 
. a. Phần bể còn lại chưa chứa nước chiếm: 1 - Ỷ = ^ (bê). 

Nếu .vòi thứ nhất chày tiếp thì sau 2 giờ thì đầy bể. Do dó, một giờ vòi thứ 

nhất chày được: 2 : 2 - ^ (bể). 

Nếu vòi thứ hai cháy tiếp thì sau 3 giờ thì dầy bể Do dó, một giờ vòi thứ hai 
2 ' 2 . . 

chày dược: “ 9 *ke). 

b. Trong một giờ cà hai vòi cùng chảy tlù được một lượng nước bằng: . 


1 . 2 

“7 -f — 

3 9 
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1101% SỐ - SÔ TIIẬP PHÂN 
PIIẨN TRẪM 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. HỖN SỐ 

Ta đã được, làm quen với việc chuyển một phân số thành hỗn số, cụ thể với phân 

► Loai bó dáu " + 


số , ta clặt phép chia: 

Như vậy, ta có quy tắc: 

['Ọuyrtc: 


I r 


5 2 . 2 . , 

^ = 1 + ” = 1 ^ ( dọc là mọt hai phấn ba ). 


Ouv tăc: . A 

Để viết một phân số 7 - (với 0 < b < a) dưới dạng hỗn số, ta thực 

r,Ĩ 7 ’ b 

ẳ<ẶV * hiện theo các bước: 

1 1 Bước 1: Thực hiện phép chia a cho b để nhân được thương c và 
* iV' phần dư d. 

ịỐ ; ' Bước 2: Khi dó: ^ =c +•^ =c^ -đọc ìầcdphấn b. 

Thí du 1: Viết các phân số sau dưới dạng hỗn số: 

16 , 19 

a. . b. — . 

5 8 

Giải 

a. Thực hiện phép chia 16 cho 5 ta dược thương bằng 3 và phẩn dư bằng 1, khi 

aai 5 . 3 Vi. 3 i. 

5-55 

b. Thực hiện phép chia 19 cho 8 ta dược thương bằng 2 và phần dư bằng 3, khi 


Ó: 8 

1 'Nhân xéli? Một phân số klìông phải là phân 'số ihực sự thì. luôn biểu 
1* I • diễn được dưới dạng hỗn số. 


Jje 19 _ _ _ 3 - 3 

đó: — = 2 + ~ = 27 . 

8 8 
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Chèm thêm dấu " + 


Tới dây, hẳn chúng ta đã nắm dược cách chuyển một phân số dương vể dạng 
hỗn số. Một câu hỏi thường được dặt ra rất tự nhiên là " Muốn chuyển hỗn sô' về 
dạng phân sô' phải thực hiện như thế nào ? ".Để trả lời hãy xem minh hoạ dưới 
đây: 

ỉ r~7 

3 3 19 

2 — = 2 + — = —- -*■ Thực hiện phép cộng phân sô 

8 8 8 

Như vậy, ta có quy tắc: 

lHgl Để viết một hỗn sô' (với a, b, c nguyên dương) dưới dạng 

phân số, ta thực hiện như sau: C 7 = c + 7 = c ^ + a . 

b b b 



Thi du 2: Viết các hỗn sô' sau dưới dạng phân số: 


b. 67 


- - ,2 _ 3.7 + 2 23 

a. Ta có: 35 = — - 7 — = 77 . 
7 7 7 


Một hỗn số luôn biểu diễn được dưới dạng một phân số. 

Tới đây, chúng ta đã biết thêm được cách chuyển một hổn số vể dạng phân số. 
Tuy nhiên, chúng ta mới chỉ xét tới các phân số dương trong khi chúng tá đều 

biết rằng cũng là phân số và một câu hỏi lại được dặt ra rất tự nhiên là 

"Muôn chuyển phản sô' âm về dạng hỗn số phải thực hiện như thế nào ? Ta có 
quy tắc sau: 

Khi viết một phân số âm dưới dạng một hỗn sổ, ta thực hiện như 
sau: 

1. Viết số đối của nó dưới dạng hỗn số. 

2. Đặt dấu" -" trước kết quả vừa nhận được. 

Như vậy, số đối của hỗn số -1 — là 1 -Ị. 
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Thí du 3: Viết các phân số sau dưới dạng hồn 


-7 

4 


b. 


số: 

JJ_ 

-6 


Giải 


a. Ta biến đổi: -7- = --7 = -[1 + 41 = -1 -7. 

4 4 ỉ, 4j 4 

b. Ta biến dổi: = -[1 + 7 Ì = -l^. 

-6 6 V 6 J 6 



Cách chuyên một hỗn sô âm về dạng phân sô được minh hoạ 
bỏi thí dụ sau. 


Thí du 4: Viết các hỗn sô' sau dưới dạng phân số: 


, A _ 6.4 + 1 

a. Ta có: -6— = ——— = 
4 4 


25 
4 ■ 


. . „2 _ 8.3 + 2 26 

b. Ta có: -87 =——7— = -7-. 

3 3 3 


XTlk An ninn. 6 _ 6 . - 1 28 _ ~1 28 . 

Nhận xét rằng: -7 = —- ; —77- = —7- • 

10 10 1 100 10 2 


2. SỐ THẬP PHÂN 

81 81 
’ 1000 ~10 3 ■" 

Các phân số có dạng như trên được gọi là phân số thập phân. 

Từ đó, ta có định nghĩa: 

I Phân số thập phân là phân sô'có mẩ u là lũy thừa cùa 10. 

Các phân sô' thập phân ở trên có.thể viết dưới dạng sô'thập phán như sau: 
6 


= 0,6, = -1,28, =0,081; 
10 100 1000 


Vậy: 


Sớ'thập phân gồm hai phần: 

1. Phẩn số nguyên là phần viẻi bên trái dấu phẩy; 

2. Phân số thập phân là phân viết bên phảidấu phẩy. 

Sổ chữ số thập phán bằng đúng số chữ số 0 ở mẫu của phần số thập 
phân. 
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3. PHẦN TRĂM 

Những plián số có tử dương và mẫu bằng 100 còn được viết dưới dạng 
phần trăm. Kí hiệu: % 


II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 


Ví du 1. Viết các số đo thời gian sau dây dưới dạng hỏn sô' và phân sô' vớí dơn vị 
là giờ: 5 giờ 20 phút; 8 giờ 15 phút; 2 giờ 12 phút; 1 giờ 10 phút. 


Ta có: 5 giờ 20 phút =5^ (giờ) = 5ị (giờ) = (giờ); 

60 3 3 

8 giời 5 phút =8-^ (giờ) = 8 -ị (giờ) = ~ (giờ); 

60 4 4 


1 giờ 10 phút = 1 ^ (giờ) = lị (giờ) = 7 (giờ). 

60 6 6 


Ví du 2. Thực hiện phép tính: 


Ílii +3 ỈÌ. 

b. B= 9—,--f 6- - 

3—ì 

1 18 9 ) 

4 3 ỉ, 8 

12 J 


a. Ta có: A = 47-I77 +3-7 =4 + 7-1 + 77 + 3 + 7 


2 i 18 9) 

5 j_Ị 8 5.9-11-8.2 18 

~2 18 9~ 18 ~ 18" 


4 

■3 

i 8 12 

J { 

= 9.3 

1 

+ - 

i-Í3 + i 

1 ’ 

+ — 

3 

4 

3 ( 8 

12 

= 3 + 

1 

3-i-ỉ 

1 


12 

8 7 

= 12 


Ví du 3. Viết các phân sô' sau dưới dạng số thập phủn: 
21 . 12Ì _ 123 

,a. 77. b. -77. c. 777. 

9 54 999 
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a. Ta có: “ * 2.33333... Vậy, ta có thê viết: ^ =2,(3). 

9 , 9 

b. Ta có: ~ « 2, 2407407... Vậy. ta có thể viết: -^ = 2, 2(407). 

54 54 

123 ,123 

c. Ta có: «0,123123... Vậy, ta có thể viết: =0,(123), 

999 ' 999 


0 ,(a) = ^ ; 0,(ab) = ~ ; 0,(abc) = ; 0,(abcd) = . 

9 99 999 9999 

„ „ . abc-a „ , , abcde-ab 

o.a(bc) = ——— ; 0,ab(cde) = — -— . 

990 99900 

Ví du 4. Viết các sô' thập phân sau thành các phân sô': 

a. 2,35. b. 1,(18). c. 1,2(93). 

Giải 

a. Ta có: 2,35 = ~ . b. Ta có: 1,(18) = 1 ^ = 1 ị- = ^ . 

100 20 99 11 11 


. Ta có: 1,2(93)= 1 


293-2 , 291 1281 


III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Nẻu quy tắc dể viết một phân sô' ^ (với 0 < b < a) dưới dạng hỗn sô' 
b 

và ngược lại. 

Câu hỏi 2: Nêu quy tắc dể viết một phân sô' âm dưới dạng hỗn sô' và ngược lại. 
Câu hỏi 3: Phát biểu định nghĩa phủn sô' thập phân và cho ví dụ. 

Câu hỏi 4: Phát biểu định nghĩa sô' thập phân và cho ví dụ. 

Câu hỏi 5: Phần trăm là gì ? Cho ví dụ. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Viết các phân số sau dưới dạng sô' thập phan: 

I ,12 • 123 1234 


Bài tập 2. Viết các phân sô' sau dưới dạng số thập phân: 
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d. i* 

-4 


Bài tập 3. Viết các phân sô' sau dưới dạng hỗn số: 

18 . 201 _ -27 

7 125 8 

Bài tập 4. Viết các số thập phân sau dưới dạng phân sổ' tối giản: 

0,(8); 1,(25); t2,(38) ; 0,21(321); 0,(8218). 

Bài tập 5. Tính: a. A = 2 ị + (-0,25) + ị - 2,15 + Ị- + (-5,1). 

3 8 12 


1.3 3.5 5.7 


1 

f 30.31 ■ 


Bài tập 6. Một người đi xe máy từ điểm A đến điểm B với vận tốc 35 ^ km/h thì 


mất 2,5 giờ. Lúc vể, một giờ người đó di nhanh hơn lúc di 4,8km/h. Hỏi người 
dó phải mất bao nhiêu thời gian để về đến A. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 
Bài tập I: 

a. Ta có: i = 0,1111... = 0,(1), 

b. Ta có: — =0,121212... = 1,(12), 

99 ■ 4 

c. Tacó: ~ =0,123123... =0,(123), 

999 

1234 

d. Ta có: = 0,12341234... = 0,(1234). 

9999 

Bài tập 2: 

a. Ta có: Y =-0,8888888... =-0,(8); 

b. Ta có: ~ = 0,008 ; 

125 

c. Ta có: Ặ =0,0375; 

80 

d. Ta có: = - 0,266666... = 0,2(6); 

e. Ta có: ^ = 0,185185185... = 0,(185); 

f. Ta có: =0,9285714285714... =0,9(285714). 
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Bài lập 3: 

’ , 18 7.2 + 44 

a. ĩacó: —- = —-— = 2-r ; 

7 7 7 

. „ , 201 125 + 76 , 76 

b. Ta có: =— —— - 1 

125 125 125 


11 - 3.(-4) + 3 3 


Bài tập 4: Ta có: 0.(8) = 1 ,1,(25) = 1 — 
9 99 


= 124 
99 ' 
71 


99 

8218 


„„„ ,0.(8218)=_ 

333 9999 


Bài tập 5: 

a. Sử dụng tính chất giao hoán và kết hợp, ta có: 
A=(2 3 + 8 + ]^>- (0 ' 25 + 2 ’ 15 + 5 - 1 > 


= 2 + 


1.8+ 3.4 + 1.2 


7,5= ạ-ụ.. 
24 10 


n n 

12 2 


b. Ta có nhận xét: 


24 

i_i = 2 = _ 2 _. i_I = _L 

1 3 3 1.3 : 3 5 3.5 

J__J_ = _2_ . . I 1 = 2 

5 7 5.7 : 31 31 " 30.31 

Từ dó, ta biên dổi B như sau: 


236 

99 


_55 

12 


B = 


Bài tập 6: 


5 7 5.7 ’ 31 31 30.31 ’ 

a biên đổi B như sau: 

1.11 . 1 1 ( 22 . 2 . . 2 ^ 

1.3 3.5 5.7 30.31 2U-3 3.5 5.7 30.31 ) 

' + Ị ' + ... + ±.±ì 'O.lU.íliĩ. 

2{ 3 3 5 5 7 30 31 ) 2\ 31 ) 2 31 31 


Lúc di, người đi xe máy đi với vận tòc 35 ^ km/h thì mất 2,5 giờ. 


Suy ra, quãng đường AB dài: 35 ^ .2,5 = 35,2.2,5 = 88 (km). 

Lúc về, một giờ người dó đi nhanh hơn lúc đi 4,8km/h. 

Suy ra, vận tốc của người đó lúc về là: 35,2 + 4,8 = 40 (km/h). 

Vậy, lúc vể người đó đi hết: 88 : 40 = 2 ^ (giờ) = 2 giờ 12 phút. 





TÌM GIÁ TRỊ PHẦN sổ 
CỦA MỘT SỐ CHO TRƯỚC 

I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 

1. BÀI TOÁN 

Lớp 6A có 50 học sinh. Trong dó, có ~ số học sinh thích chơi dá bóng. 80% sô' 

học sinh thích chơi đá cáu, ^ sô' học sinh thích chơi cầu lông. Hỏi lớp 6A có: 

a. Bao nhiêu học sinh thích chơi đá bóng ? 

b. Bao nhiêu học sinh thích chơi đá cầu ? 

c. Bao nhiêu học sinh thích chơi cầu lòng? 

Giải , 

a. Trong 50 học sinh lớp 6A có ^ sô' học sinh thích chơi dá bóng. 

Vây, để tính sô học sinh thích chơi dá bóng ta lấy 5Ò chia cho 5 rồi nhân với 
3 _ 3 

3 (hay lấy 50 nhân với ^ ). Ta dược: 50, ^ = 30 ( học sinh ). 

b. Trong 50 học sinh lớp 6A có 80% sô' học sinh thích chơi đá cầu. 

Vậy, để tính sô' học sinh thích chơi đá cầu ta lấy 50 nhân với 80% 
(hay lấy 50 chia cho 100 rồi nhân vói 80 ). 

Ta được: 50-777 = 40 ( học sinh ) 

100 

c. Trong 50 học sinh lớp 6A có ^ sô' học sinh thích chơi cáu lồng. 

Vậy, để tính số học sinh thích chơi cầu lông ta lấy 50 chia cho 10 rồi nhân 
với 6 (hay lấy 50 nhân với ). Ta dược: 50. = 35 ( học sinh ). 

2. QƯYTẤC 

Ta có quy tắc sau: 

Muốn tìm — của một phân sốb cho trước, ta thực hiện phép tính: 
n 

b. — ( với m, neN và n *0). 

n 
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II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 
Ví du l. Tìm: 

a. ^ cùa 45, b. \ của 490 000 dồng, c. 2 ị cùa ^ kg. 

8 7 6 5 9* 

Giải 

a. Ta có, ^ của 45 là: 45. ^ = 25. 

8 8 8 

b. Ta có, ệ của 490 000 đóng là: 490 000 . y = 70 000.3 = 210 000 (đổng) 

„ , . 1 , 10... 10 -1 10 11 10.1 í 22 4 

c. Ta có, 2“ củaT^kglằ: .2- = -r .~ir = . z r — = ~~ «2“-(kg). 

5 9 9 5 9 5 9.5 9 9 

Ví du 2. Mội giờ có 60 phút. Hỏi: 

1 3 4 5 

a - ^ g‘ ờ . b. ^ giờ, c. ị giờ, d. giờ, 

có bao nhiêu phút ? 

Giời 

a. Ta có: (giờ) = = 6 (phút). 

b. Ta có: - (giờ) = 60. 7 = 45 (phút). 

4 4 

c. Ta có: ^ (giờ) = 60. J = 36 (phút). 

d. Ta có: — (giờ) = 60. ^ =25 (phút). 

Ví du 3. Trôn đĩa có 30 quả cam. An ăn 30% số cam. Sau dó, Hoàng ân ệ số cam 
còn lại trên đĩa. Hòi trên đĩa bây giờ còn bao nhiêu quả cam ? 

Giải 

An ăn 30% số cam, do dó số quả cam An ăn là: 30.30% = 30. = 9 (quả). 

100 

Suy ra, số cam còn lại sau khi An ãn là: 30 - 9 = 21 (quả). 

Sau đó, Hoàng ăn ^ số cam còn lại trôn dĩa. Do đó, số cam Hoàng ăn là: 

21. ệ = 15 (quả). 

Vậy, số cam còn lại sau khi hai bạn ăn là: 30 - 9 - 15 = 6 (quả). 
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Ví du 4. Lớp 6 A.CÓ 45 hạc sinh. Trong đợt tổng kết cuối nảm, sô' học sinh giỏi 

chiếm — số học sinh cùa cả lớp ; sô' học sinh khá chiếm Ậị số học sinh còn lại. 

9 F 15 

Tính sô' học sinh trung bình của lớp 6 A. Biết rằng không có học sinh nào bị xếp 
loại yếu kém. 

Giải 

Số học sinh giỏi chiếm Ẹ- sô' học sinh của cả lớp, do đó số học sinh giỏi của lớp 
6 A là: 45. 1 = 15 (học sinh). 

Suy ra, sô' học sinh khá và học sinh trung bình là: 45 - 15 = 30 (học sinh). 

Sô' học sinh khá chiếm ỊỊ sô' học sinh còn lại, do đó sô' học sinh khá cùa lớp 
15 

6 A là: 30. ÌỊ = 22 (học sinh). 

Vây, sô' học sinh trung bình cùa lớp 6 A là: 45 - 15 - 22 = 8 (học sinh). 

III. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập I. Một giờ có 60 phút. Hỏi: 

a. — g ờ; b. 77 g ờ; c. 1 -7- g ơ; d. 1 7 - giờ 

15 6 30 6 60 6 . 20 6 

có bao nhiêu phút ? 

Bài tập 2. Dùng các sổ' thập phân dể biểu thị các số đo thời gian sau với số đo.là 
giờ: 

a. 2hl5ph; b. Ih45ph; c. 0h30ph; d. 8hl2ph. 

có bao nhiêu phút ? 

Bài tập 3. Một gói hàng nặng 3kg. Hỏi j~ gói hàng nặng bao nhiêu gam ? 

Bài tập 4. Lớp 6 A có 50 học sinh. Trong đợt tổng kết cuối năm, số học sinh giòi 

chiếm - 7 - sô' học sinh của cả lớp : sô' học sinh khá chiếm 7 số học sinh còn lại. 

10 7 

Tính sô' học sinh trung bình cùa lớp 6 A. Biết rằng không có học sinh nào bị xếp 
loại yếu kém. 

Bài tập 5. Bổn người công nhân lắp ráp dược 100 chi tiết máy. Trong đó, người 

thứ nhất lắp dược 7 tổng sô' chi tiết máy, người thứ hai lắp dược 0,4 lần tổng sô' 
4 
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chi tiết máy, người thứ ba lắp được 15% tổng sỏ' chi tiết máy. Tính số chi tiết 
máy mà người thứ tư lắp được. 

Bài tập 6. Bít thừa ruộngt hu hoạch được 1 tấn thóc. Trong đó, số thóc thu hoạch ờ 
lẩn thứ nhất bằng ^ tổng sô thóc thu hoạch, lán thứ hai thu hoạch bàng 40% 
tổng sô' thóc. Tính số lượng thóc thu dược ờ lần thứ ba. 

IV. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỌ 


Bài tập 1: 


c. Ta có: 1 ~ (giờ) = 60. 1-^- =60. — =61 (phút). 

60 60 60 F 

d. Ta có: 1 (giờ) = 60. 1 ^ = 60.^ = 69 (phút). 

Bài tập 2: 

a. Ta có: 15 phút = = 0,25 giờ. Vậy, 2hl5ph = 2,25 giờ. 

60 


Bài tập 3: Một gói hàng nặng 3kg = 3000g. 

Vậy, ^ gói hàng nặng: 3000. = 900 g. 

Bài tập 4: Số học sinh giỏi chiếm số học sinh của cả lớp, do đó sô' học sinh 
giỏi cùa lớp 6 A là: 50. = 15 (học sinh). 

Suy ra, số học sinh khá và học sinh trung bình là: 50 - 15 = 35 (học sinh). 


6 A là: 35, ệ = 25 (học sinh). 

Vậy, số học sinh trung bình cùa lớp 6 A là: 50 - 15 - 25 = 10 (học sinh). 
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Bài tập 5: Người thứ nhất lắp được -ị tổng sô chi tiết «iáy, do dó người này lắp 
'4 

được: 100. -7 = 25 (chi tiết máy). 

4 

Người thứ hai lắp đuạc 0,4 lần tổng sốchitiá máy, do dó người này lắp duọc: 

100. 0,4 = 40 (chi tiết máy). 

Người thứ ba lắp được 15% tổng số chi tiết máy, do dó người này lắp được: 

100.15% = 100. -ị^ = 15 (chi tiết máy). 

Vậy, người thứ tư lắp được: 100 - 25 - 40 - 15 = 20 (chi tiết máy). 

Bài tập 6 : Thửa thứ nhất thu hoạch được ^ tổng số thóc, do dó thửa này thu hoạch 
dược: 1. I = 0,4 (tấn). 

Thửa thứ hai thu hoạch được 40% tổng số thóc, do đó thủa này thu hoạch được 
1.40% = 0,25 (tấn). 

Vậy, thửa thứ tư thu hoạch được: 1 - 0,4- 0,25 = 0,35 (tấn). 
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TÌM MỘT SÔ B1ÊT 
GIÁ TRỊ I*II V\ Số CỦA \» 


. KIẾN THỨC cơ BÀN 

1. BÀI TOÁN 


Lớp 6A có 20 bạn là học sinh giỏi, chiếm ^ sô' học sinh cùa lớp. Hỏi lớp 6A có 

bao nhiềụ học sinh. 

Giải 


Giả sử sô' học sinh cùa lớp 6A là X ( xeN*). 

Biết, sô' học sinh giỏi chiếm J sô' học sinh cùa lớp. 

Vậy, số học sinh gioi của lớp 6A là: X . J ( học sinh ) 



Theo để bài, íớp 6A có 20 học sinh giỏi nên ta có: X . — = 20. 

Suy ra: X = 20 : I => X = 20. I => X = 50 ( học sinh ). 

2. QUY TẤC 
Ta có quy tắc sau: 


II. CÁC Ví DỤ MINH HỌA 

Ví-dụ 1. — quả dua hấu nặng 2 - kg. Hỏi quả dua hấu nặng bao nhiêu kg ? 
Giòi 


3 

5 


quà dưa hấu năng 2 ^ kg. Vậy, quả dưa hấu nặng: 

,1.3 7 5 ^35 ,11 

3 5 33 9 ~ 3 9 kg ' 
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_ _ 2 

Ví du 2. Hai lớp 6 A và 6 B có tất cả 102 học sinh. Biết rằng -ị sổ học sinh lớp 6 A 

bằng 7 số học sinh lớp 6 B. Hòi mỗi lớp có bao nhiêu học sinh ? 

4 

Giải 

Ta có thể sử dụng một trong hai cách sau: 

2 . 3 

Cách ỉ. .Ta có: 7 sô' học sinh lớp 6 A bằng 7 sô' học sinh lớp 6 B. 

3 4 

3 2 3 3 9 

Vậy, 1 học sinh lớp 6 A thì bằng: — : -r = — • - = -r học sinh lớp 6 B. 
v 6 4 3 4 2 8 v 

... 9 

(hay tổng sổ học sinh lớp 6 A thì bàng ~ tổng sô' học sinh lớp 6 B). 

Do dó, tổng sô' học sinh cùa cả hai lớp thì bằng: 

9 17. 

8 + * = 8 C ^ a ^ 

9 ^ 

(hay số học sinh lớp 6 B chiếm 1 phần thì số học sinh lớp 6 A chiếm ~ phần. Do 

17 

đó, tổng số cả hai lớp có Ỵ phẩn). 

Mà số học sinh cùa cả hai lớp là 115. Suy ra, số học sinh lớp 6 B là: 

102: ụ * 102. Ặ =4Ổ (học sinh). 

8 17 

Vậy, số học sinh lớp 6 A là: 102 - 48 = 54 (học sinh). 

Cách 2. Giả sử số học sinh lớp 6 Ạ là a (a > 0)..Ta có: 

Tổng số học sinh cùa cả hai lớp 6 A và 6 B là 102 học sinh. Suy ra, sô' học sinh 
lớp 6 B là: 102 - a (học sinh). 

Mà 7 số học sinh lớp 6 A bàng 7 số học sinh lớp 6 B. 

3 4 

Vậy, ta có: 7 a = 7 (102 - a) 

3 4 

2a _ 3(102-a) 42a 3.3(102-a) 

° 3 4 ° 12 12 

o 8 a = 918-9a -17a = 918 o a = 54. 

Vậy, lớp 6 A có 54 học sinh và lớp 6 B có 48 học sinh. 
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Ví du 3. Một người mang ra chợ một giỏ trái cây gồm 5 loại: cam, ổi, mận, xoài, 
na. Trong đó: 

■ Số cam chiếm i số trái cây trong giỏ và vẫn còn thiếu nửa quả. 

■ Số ổi chiếm ^ số trái cây còn lại trong giỏ và vẫn còn thiếu nửa quả. 


■ Chỉ có 1 quả na. 

Hỏi mỗi loại có bao nhiêu quả ? 


Ta có thể sừ dụng một trong hai cách sau: 

Câcli ỉ. Ta tính ngược từ dưới lên. 

Trong giỏ trái cây chỉ có 1 quả na. Mà số xoài chiếm — số trái cây gồm xoài và 

na trong giò và vẫn còn thiếu nửa quả. Do đó, 1 ^ quả chính là i số trái cây 
còn lại. 

Vậy, sô' trái cây gồm xoài và na là: 1 i^ = 1 J .2 = 3 (quả). 

Suy ra, sô' xoài có trong giỏ là: 3 - 1 = 2 (quả). 

Sô' mận chiếm ^ sô' trái cây gổm mận, xoài, na trong giỏ và vẫn còn thiếu nửa 
quả. Do đó, 3- quả chính là i sô' trái cây còn lại. 

Vậy, ăố trái cây gổm mận, xoài và na là: 3 i: — = 3 i .2 = 7 (quả). 

Suy ra, so' mận có trong giỏ là: 7 - 3 = 4 (quả). 

SỐ ổi chiếm ^ sô' trái cây gồm ổi, mận, xoài, na trong giỏ và vẫn còn thiếu nừa 
quả. Do đó, 7 — quả chính là ^ sô' trái cây còn lại. 

Vậy, sô' trái cây gồm ổi, mận, xoài và na là: 7^-.: J = 7^- .2 = 15 (quả). 

Suy rạ, số ổi có trong giỏ là: 15-7 = 8 (quả). 
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Số cam chiếm — sô' trái cây gồm ổi, mận, xoài, na trong giỏ và vẫn còn thiếu 

nửa quấ. Do đó. 15 ^ quằ chính là ^ só tráị cây còn lại. 

Vậy. số trái cây gồm cam, ổi, mận, xoài và na là: 15 ị :ị = 15 ị .2 = 31 (quả). 

2 2 2 

Suy ra, số cam có trong giò là: 31 - 15 = 16 (quả). 

Cách 2. Giả sử tổng sô' trái cây có trong giỏ là a (a > 0). Ta có: 
â ỉ 

Sô' cam có trong giỏ là: 2 + 2 

Vậy, số trái cây còn lại là: a - (T + r-) = T - ị • 

• 2 2 2 2 

,.., ,, 1 (a 1V 1 a 11 a 1 , v 

Sô Ối có trong giỏ là: H - - f +£- = -7- — + ^- = — + — (quả). 

2 U 2 ) 2 4 4 2 4 4 4 

Vậy, số trái cây còn lại là: ^2 ~ 2)~ (4 + 4 ) = 4 ~ 4 

Sớ mận có trong giỏ là: + i = e + o (quả). 

2^4 4) 2 8 8 

Vậy, số trái cây còn lại là: ^ 4 - 4 j - ^ g + g j - g ~ g (quả). 

1(a 1 a 1 

Số xoài có trong giỏ là: 4-ị „ - „ 1 + ^ = -?- + — (quà). 

2\8 8 ) 2 16 16 

Vậy, số na có trong giỏ là: lr _ ^ì _ ÍA + ---ì = -^r-^4 (quả). 

u ĩ) [ỉ6 16J 16 16 * 

a 15 

Mà chỉ cộ một quả na trong giỏ, do đó: = 1 <=> a = 31 (quả). 

16 16 

Vậy, trong giỏ có tất cả 31 quà gồm: 

16 quả cam; 8 quả ổi; 4 quả mận; 2 quả xoài; 1 quả na. 

III. BÀI TẬP ĐỀ NGHỊ 

' 2 

Bài tập I. Cách đây 3 năm, ~ số tuổi của Hùng là 4 tuổi. Hỏi hiện nay Hùng bao 
nhiêu tuổi ? 

Bài tập 2. Một người mang một rổ cam di bán. Sau khi bán dược ị số cam và 6 
quả thì còn lại 30 quả. Hỏi trong rổ có bao nhiêu quả cam ? 
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Bài tập 3. Bạn Hoa đọc một cuốn sách trong ba ngày. Ngày thứ nhất đọc dược -ị 

'4 

sớ trang. Ngày thứ hai đọc Ẹ số trang cổn lại. Ngày thứ ba dọc nốt 80 trang còn 
lại. Hỏi cuốn sách bạn Hoa đọc có bao nhiêu trang ? 

Bài tập 4. Một tấm vải nếu bớt di 9m thì còn lại — tấm vải. Hỏi tấm vài dài bao 

p 11 

nhiêu mét ? 

Bài tập 5. Có hai ngăn dựng sách A và B. Tính số sách ờ mỗi ngăn. Biết rằng số 
sách ờ ngán A bằng “ số sách ờ ngăn B và nếu chuyển 15 quyển từ ngăn B sang 

ngăn A thì số sách ở ngăn A bầng YẸ số sách ờ ngăn B. 

Bài tập 6. Khối 6 của một trường THSC có 4 lớp. Trong dó, số học sinh lớp 6A 

4 .■ ' _ 5 

bằng — tông số học sinh cùa ba lớp còn lại. Số học sinh lớp 6B bằng ~ tòng 

. .. '.. . 24 ... , 

số học sinh cua bá lớp còn lại. Số học sinh lớp 6C bang tong sô học sinh cùa 
‘ 61 

ba lớp còn lại. Số học sinh lớp 6D là 32 học sinh. Hòi tổng sô học sinh khôi 6 
cùa trường đó ? 

IV. HƯỚNG DẨN - ĐÁP SỐ 

. 2 . ... . ■ ' ■ 

Bài tập 1: Cách đây 3 hăm, ” số tuổi cùa Hùng là 4 tuổi. Số tuổi của Hùng lúc 

đó là: 4 : -ị = 4. ^ = 10 (tuổi). 

Vậy, hiện giờ tuổi cùa Hùng là: 10 + 3 = 13 (tuổi).. 

Bài tập 2: Một người mang một rổ cam di bán. Sau khi bán được “ số cam và 6 

quả thì còn lại 30 quả. Do đó, 36 quà cam chiếm: 

5 4 . 

1 ~ 9 = 9 (rông số cam trong ro). 

_ 4 „9 „ 

Vậy, số cam có trong rô bàng: 36 : - =36. - =81 (quả). 
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Bài tập 3: Ta có thể sử đụng một trong hai cách sau: 

Cách I. Sử dụng phương pháp tính ngược từ dưới lên. 

Ngày thứ hai, bạn Hoa đọc I số trang còn lại và ngày thứ ba đọc nốt 80 trang 
5 4 

cuối cùng. Do dó, 80 trang này chiếm: 1 - ^ = Ệ 

số trang còn lại sau ngày thứ nhất. 

„ . 4 9 

Suy ra, số trang còn lại sau ngày thứ nhít là: 80: -r = 80. -7 = 180 (trang) 

9 4 

Mà, ngày thứ nhất bạn Hoa dọc dược -ị tổng số trang trang sách. Do đó, số 
4 

trang sách còn lại sau ngày thứ nhất chiếm 4 tổng số trang. 

4 

. ... 3 4 

Vậy, cuốn sách bạn Hoa đọc có: 180: 4 = 180. 4 = 240 (trang). 

4 3 

Cách 2. Giả sử tổng sô' trang cùa cuốn sách là a (a > 0). 

Ngày thứ nhất bạn Hoa đọc được: — (trang). 

4 

Sổ' trang còn lại sau ngày thứ nhất là: a - 4 = ~4 (trang). 

4 4 

Ngày thứ hai bạn Hoa dọc được 4 sô' trang còn lại: ^4 .4 = 777 (trang). 

9 4 9 36 

„ ._. , . , ........' 3a 15a 12a a __ _ 

Sô trang còn lại sau ngày thứ hai là: — - = —— = - (trang). 

4 36 36 3 

Mà, ngày thứ ba bạn Hoa đọc nốt 80 trang còn lại. 

Do đó: 4 = 80 <=> a = 240. 

3 

Vậy, cuốn sách có 240 trang. 

Bài tập 4: Giả sử tấm vải dài a mét (a > 0). 

Nếu bớt đi 9m thì còn lại 4“ tấm vải. 

11 

Do đó: a - 9 = a. o = 9 o a = 33m. 

11 11 

Vậy, tấm vải dài 33m. 
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Bài tập 5: Ta có thể sừ dụng một trong hai cách sau: 
Cách 1 . Sử dụng phương pháp sơ dồ đoạn thắng. 

Ban đầu, số sách ờ ngăn A bằng ^ số' sách ờ ngăn B. 
Do đó, ta có sơ đồ sau: A I-1-1-1- 


Suy ra. ban dầu số sách ở ngân A bàng: ~ tổng số sách 

Tương tự, lúc sau số sách ở ngãn A bàng : “ tống số sách. 

6 6 6 19 + 20 39 6 

Sau khi chuyển 15 quyển tir ngăn B sang ngăn A thì 15 cuốn sách đó chiếm: 

20 5 65 

— - — = —— tong sô sách. 

39 13 507 : 

Vậy, tổng sô' sách ở hai ngăn là: 15: = 15. =117 (cuốn). 

507 65 


ngản B có: 117-45 = 72 (cuốn). 
Cách 2. Già sử số sách lúc đầu ờ ngăn B là a (a > 0). 

Suy ra, sô' sách lúc dầu ờ ngân A là: a ^ . 


sách ở ngàn B. Do dó, ta có: 

5 , ^ , 20 5a + 120 _ 20(a-15) 

8 19 8 19 

_ 19(5a + 120) _ 8.20(a-15) „ 

o- - -- =-—--- o 65á = 4680 a = 72. 

152 152 

Vậy, lúc đầu ngăn Bcó 72 cuốn và ngăn A có: 72^ = 45 cuốn. 


Do đó, số học sinh lớp 6A bàng: ——— = tổng sô' học sinh của khối 6. 
13 + 4 17 
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Sô' học sinh lớp 6B bằng tổng số học sinh cùa ba lớp còn lại; Do dó, sô' học 

sinh lớp 6A bằng: JY~ỹ - 17 tỀ * n S sô bọc s ‘ nfỉ cùa khối 6. 

24 

Sò' học sinh ltírp 6C bằng 77 tổng số học sinh cùa ba lớp còn lại. Do đó, số học 
61 

24 24 

sinh lớp 6A bằng: ——— - — tổng sô' học sinh cùa khôi 6. 

61+24 85 

Suy ra tổng sô' học sinh của ba lớp 6A, 6B, 6C chiếm: 

4 5 . 24 4.10 +5. lò+ 2.24 138 . ___, 

■ Ĩ7 77 + 85-170 ~ ’ 170 • học sinh khôi 6 ' 

SỐ học sinh lớp 6D chiếm: 1 - = Ẹị- tổng số học sinh khối 6. 

170 170 ; ■ 

Vậy, số học sinh khối 6 là: 32: = 32. ^ = 170 (học sinh). 

170 32 


TÌM TỈ SỐ CỦA HAI số 



I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. TÍ số CÚA HAI số 
Ta có dịnh nghĩa sau: 


Thương trong pliép chia sô' a cho số b (h *0) gọi ìà tỉ sỏ' cùa hai sổ a 
và b. 


Thí du I: Ta có: 3 : 4 ; 0,6 : 1,8 ; i: T. ; -8^ ; 4 Ịà những ti số. 
Nhản xét : Ta có một số nhận xét quan trọng sau: 


!*,? , - s > , 1. Khi nói tỉ số 7 thì a và b có thê’ là các sô' nguyên, phân 

... 

' số, hỗn số, ... 

7 ^ 'í ’ 1 % ■* 

,k y, • ■+, *.' 2. Khi nói phân số 7 thì cả a và b chỉ có thê là các số nguyên. 

b 

Thí du 2: Cho hai đoạn thẳng AB và CD. Biết AB = 5cm, CD = 4dm. Tim ti số 
độ dài cùa doạn thẳng AB và CD. 

112 ' 



Giải 

Ta có: AB = 5c; CD = 4dm = 40cm. 

Vậy, ti sô' độ dài của doạn thảng AB và đoạn thảng CD là: = Ậ- = -Ị-. 

CD 40 8 

Chú ý : Khái niệm tỉ số thường được đùng khi nói về thương của hai đại 
* lượng có cùng loại và cùng đơn vị đo. 

ở thí dụ trên, nếu đặt tỉ số: = -7 => AB > CD 

* CD 4 

á/ v ' • là hoàn toàn sai. Do đó, trước khi dạt tỉ sớ, ta phải quy các đại lượng về 
cùng một dơn vị đo. 

2. TÍ SỐ PHẨN TRẢM 

Trong chù để tníớc, chúng ta dã biết khai niộm phần trăm với kí hiệu %. Tiếp theo, 
chúng ta sẽ được làm quen với khái niệm" Ti sốpliần 'trăm 
Ta có, quy tắc tìm ti số phần trăm như sau: 

Muốn tìm tỉ sô’phần trăm cìia hai sốa và b, ta thực hiện như sau: 

1. Nhân a với 100 rồi chia cho b. 

2. Viết kí hiệu % vào kết quà: a ~ % 

b . 

Thí du 3: Tìm ti số phán trám của hai số sau: 15,8 và 35 
Giỏi 

Ti số phần inVm cùa hai sỏ 15,8 và 35 là: ^' 7 - — c /( = 45,14%. 

1 35 

3. TÍ LỆ XÍCH 

Định nghĩa: 

Ti lệ xích T cùa một bản ( haý bản đồ) là tỉ số khoảng cách a giữa hai 
diểm trẽn bản vẽ và khoảng cách b giữa hai điểm tương ứng trên thục tế. 

T = — (a và b có cùng đơn vị do). 

I_Li_LL_____j 

Thi du 4: Nêu khoáng cách a tren bản dổ là lcm thì khoảng cách b ưèn thực tế 

là lOOm thì ti lệ xích T cùa bản đồ là: T = . 

■ trrnm 
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II. CÁC ví DỤ MINH HỌA 

Ví du I. Một người đi bộ một phút đi được 40m và một người đi xe đạp một giờ 
đi được 15km. Tính ti sỏ' vận tốc cùa người đi bộ và người di xe đạp. 

Giải 

1 phút người di bộ đi được 40m. Vậy một giờ người đi bộ đi được: 

40.60 = 2400 m = 2.4km. 

2.4 8 

Do do, tỉ số vận tốc của người đi bộ và người di xe dạp là: — =* . 

Trước khi đạt tỉ số, ta phải quy các đại lượng có cùng loại về cùng 
một đơn vị đo. 

Ví du 2. Ti tỉ sô' phần trăm cùa hai số: 

a. 3^ và2~;. b. 8yếnvà64kg. 

c iái 

a. Ta có: 3 ^ và2^ 

5 5, 15 15 

Vậy, tỉ số phần trăm của hai sổ là: 

16 

4-100% = ^.-ịỊ.100% = |.100%=150%. 

32 5 32 2 

15 

b. Ta có: 8 yến = 80kg. 

Vậy, ti sô' phần trăm của hai số là: “.100% = -^.100% = 125% . 

Ví du 3. Tim hai số biết ti số của chúng bằng 4 : 9. Nếu thêm 24 vào sô' thứ nhất 
thì ti số của chúng sẽ bằng 2 : 3. 

Giải 

Giả sử hai số phải tìm là a và b. 

Tacó:J = £. (1) 

b 9 

Nếu thêm 24 vào sô' thứ nhất thì ti sô' cùa chúng sẽ bằng 2 : 3. Do đó: 
a + 24 2 a , 24 2 ... 

b 3 b b 3 

_ . , . 4 , 24 2 4b + 24.9 6b 

•niay ( 1 ) vào ( 2 ). la duọc: I + Y = 5 o - = to 
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<=>4b + 2l6 = 6b't>2b = 216ob = 108 
Với b = 108, suy ra a = 48. 

Ví du 4. Tìm hai sổ. Biết ti sô' cùa chúng bằng 5 : 8 và tích của chúng bằng 360. 
Giải 

3 5 

Giả sử hai số phải tìm là a và b. Ta có: 7 = 7 . 

b 8 

Suy ra. ta được: a = 5k và b = 8 k, với k € z*. 

Lại có: a . b = 360 => 5k . 8 k = 360 
o 40k 2 = 360 <=> k 2 = 9 o k = ±3. 

Vậy, ta có: 

■ Với k = 3, suy ra: a = 15 và b = 24. 

■ Với k = - 3, suy ra: a = - 15 và b = - 24. 


III. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Tìm tì sô' của a và b biết: 


a. a = — m và b = 60cm. 

10 

b. a = 0,3 tạ và b = 15kg. 

b. a = - m và b = 80cm. 

5 

d. a = 0,8 tạ và b = 120kg. 


Bài tập 2. Năm nay con 15 tuổi, bô' 45 tuổi. Tính tỉ số giữa tuổi con và tuổi bố: 

a. Hiện nay. 

b. Trước đây 10 nâm. 

c. Sau 30 năm nữa. 

Bàỉ tập 3. Trên một bản đổ tỉ lệ 1: 1 000 000, đoạn đường bộ từ Hà Nội lên Lạng 
Sơn dài 15cm. Tính độ dài đoạn đường dó trong thực tế. 

Bài tập 4. Ti sô' cùa hai sô' a và b là \, tỉ số cùa hai sô' b và c là ir. Hãy tính tỉ 
9 32 

số của hai sô' a và c. 

Bài tập 5. Tìm hai só biết tỉ sô' cùa chúng bàng 2 : 5. Nếu thêm 24 vào sô' thứ nhất 
thì tỉ sô' cùa chúng sẽ bàng 2 : 3. 

IV. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ * 

Bài tập 1: 

3 3 100 

a. Ta có: a = — m = = 30cm; b = 60cm. 

10 10 
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Vậy, tì số của a và b là: r = = -. 

b 60 2 

b. Ta có: a = 0,3 tạ = 0,3 . 100 kg = 30kg: b = 15kg. 

Vậy. ti sỏ' của a và b là: — = = — . 

b 15 1 

c. Ta có: a = J m = ~~~ = 40cm; b = 80cm: 


Vậy, ti số của a và b là: ị 
Ta có: a = 0,8 tạ = 0,8 . 1 
Vậy, tí số cùa a và b Ịà: - 


40 


b 80 2 

d. Ta có: a = 0,8 tạ = 0,8 . 100 kg = 80kg; b = !20cm. 

80 2 
b 120 - 3 

Bài tập 2: 


a. Tí sô' giữa tuổi bổ' và tuổi con hiện nay là: 


J5 

i: 45 ~ 3 


b. Tỉ sô' giữa tuổi bố và tuổi con trước đây 10 nảm là: = Ậ- = 3 . 

45-10 35 7 

c. Ti so giữa tuối bổ và tuối con sau 15 năm nữa là: ———■ =„ = _• 

45 + 15 60 2 


Bài tập 3: Ta có: T = - 


ỉ 


1000000 

Vậy, dọ dài doạn dường bộ từ Hà Nội lẻn Lạng Sơn trong thực tế là: 
15. I 000 000= 15 000 000cm = I50km. 

a b 2 27 ' y 

16' 

^ 2 
b 

Nếu thẻm 24 vào số thứ nhất thì ti số của chúng sẽ bàng 2 : 3., Do dó: 
a + 24 2 a 24 = 2 
b ~3 ^ b + b 3' 

2 24 2 2.3b + 24.15 lỌb 

^ 15b 


Bài tập 4: Ta có: £ = I; - = lỊ.Vậy: - = J - =ị.~ = 

b 9 c 32 c b c 9 32 

Bàỉ tập S: Giẩ sử hai số phải tìm là a và b. Tà có: ^ = 7 . (1) 

• b 5 


( 2 ). 


Thay (1) vào (2), ta dược: 


5 b 3 15b 

« 6b + 360 = lOb « 4b = 360 » b = 90. 

Với b = 90. suy ra a = 36. 
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Hùili lioe 
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CHƯƠNG I - GÓC 


Trong chương này, chúng ta sẽ xem xét các kiến thức xung quanh: 

1. Nửa mặt phăng 

2. Giữ 

3. Sô đogốc 

4. Khi nào thi xỡy + yổz = xốz 

5. vẽgócblốtsốđo 

6. Tla phân giác của lóc 

7. Thực hành do gốc trẽn mặt đất 

8. Dường trốn 

9. Tam giác 
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NỬAMẶTPHMG 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. NỬA MẬT PHẲNG BỜ a 
Kẻ một dường thẳng a: 

ta nhận thấy, đường thẳng a chia mặt phăng thành hai phần riêng biệt. Và khi dó 
mỗi phần được gọi là một nửa mặt phẳng bờ a. 

Như vậy, ta có định nghĩa: 

1. Hình gồm đường thẳng a và một phấn mặt phồng bị chia ra bởi a 
được gọi là một nửa mặt phẳng. 

2. Hai nủa mặt phảng có chung bờđuợe là hai níta mặt phẳng đối nhau.. 

Ta có minh hoạ theo hình vẽ: ., 

■ “ ' • ; ' ■ N (I) 

1. Nửa mặt phắng (I) được gọi là: a 

"Nửa mặt phẳng bờ a chứa điểm N " M (ỊỊ) 

hoặc "Nửa mặt pltẩng bờa không chửa điểm M " p 

hoậc "Nửa mặt phảng bờ a không chửa điểm p 

2. Nửa mặt phẳng (II) dược gọi là: 

"Nửa mặt phẳng bờ a chứa điểm M " 
hoặc "Nửa mặt phẳng bờ a chứa điểm p " 
hoặc "Nửa mặt plìẳng bờ a không chứa điểm N " 
hoặc " (II) là nửa mặt pliẩng đối cùa (!) 

3. Ta nói: 

■ Hai điểm M, p nằm cùng phía đối với dường thẳng a. 

■ Hai điểm M, N (hoặc p, N) nằm khác phía đôl với đường thẳng a. 
định nghĩa trên, ta có được nhận xét: 

Bất kì đường thẳng nào nằm trên mặt phăng cũng là bờ 
chung của hai nửa mặt phăng đối nhau. 

Nếu A, B nằm cùng phía đối với đường thẳng a thì đường thẳng 
a không cắt doạn thẳng AB. 

Nếu A, B nằm khác phía dối với dường thẳng a thì dường thẳng 
a cắt đoạn thẳng AB. 
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Thí du 1: Cho đường thẳng a và ba điểm A, B, c không nằm trên đường thẳng a, 
trong dó đường thẳng a khổng cắt các đoạn thảng AB, AC. Đường thẳng a có cắt 
doạn thẳng BC không ? 

Gicii 

Nhận xét rằng: 

■ Vì dường thảng a không cắt đoạn thẳng AB nên A, B 
nằm cùng phía với đường thảng a. a 

• Vì đuừng thảng a không cắt đoạn thảng AC nên A, c 
nàm cũng phía với đường thẳiig a. 

Suy ra B, c nằm cùng phía với đường thẳng a, do đó đường thẳng a khổng cắt 
đoạn thẳng BC. 

Nhân xét : Từ thí dụ trên, ta có được nhận xét: 

1. Nếu A, B cùng phía với a và A, c cùng phía với a thì 
B, c cùng phía với a. 

2. Nêu A, B khác phía với a và A, c khác phía với a thì 

., B, c cùng phía với a. 

/ 3. Nếụ A, B cùng phía với a và A, c khác phía với a thì 

B A C khác phía với a. 

2. TIA NẰM (ỈIỮA IỈAI TIA 

Chúng ta sử dụng ba hình vẽ saụ (ở dó vẽ .ba tia chung gốc Ox. Oy. Oz và lấy 
hai điểm M, N khác o theo thứ tự thuộc Ox, Oy) dể minh họa khái niệm tia nằm 
giữa hai tia: . . 



Hình ư Hình b 

Nhận xét ràng: 

■ ở hình a), ta thấy tia Oz cắt doạn thẳng MN, khi dó người ta nói Oz nằm 
giữa hai tia Ox, Oy. 

■ Ở hình b), ta thấy, tia Oz không cắt đoạn thẳng MN, khi dó người ta nói Oz 
không nàm giữa hai tia Ox, Oy (trong trường hợp này thì Oỵ Iiâin giữa hai 
tia Ox, Oz). 
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— — y : Ta thây ngay, trong trường hợp Ox và 

Oy là hai tia đối nhau thì đoạn tháng 
MN luôn cắt tia Oz tại o, do đo luôn 
có Oz /lủm giữa hai tia Ox. Oy. 



Thí du 2: Gọi M là điếm nầm giữa hai điểm A, B. Điểm o khồng nằm trên đường 
thẳng AB. Vẽ bà tia OA, OB, OM. Hỏi tia nào nằm giữa hai tia còn lại ? 


Giải 

Nhận xét rằng: 

* Điểm A thuộc tia OA, điểm B thuộc tia OB 

* Tia Om cắt đoạn thảng AB tại M 
do đó OM nằm giữa hai tia OA. OB. 



Nhân xct : Như vậy, qua thí dụ trên ta thấy " Dêchihĩg minh tia Oz nằm 
giữa hai tia Ox, Oy" cần thực hiện theo hai bước: 

Bước l: Chỉ ra dược hai điểỉrt A, B khác o theo thứ tự 
thuộc Ox, Oy. 

Bước 2: Chứng minh răng đoạn tháng AB cắt tia Oz. 

II. CÁC VÍ DỤ MINII HỌA 

Ví du JL Cho dường tháng a và ba điểm A, B, c khống nằm trên đtrờng tháng a, 
trong dó dường thảng a không cắt doạn thảng AB và cắt đoạn thẳng AC. 

a. Đường thẳng a có cắt doạn thẳng BC không ? Vì sao ? 

b. Gọi tên hai nửa mặt phảng đôi nhau bờ a. UI) c 

Giời a 

a. Nhận xét rằng: A 

■ Vì đường tlnìng a không cắt đoạn thẳng AB nên A, B • 
nằm cùng phía với dường thảng a. 

■ Vì đường thẳng a cắt doạn thẳng AC.nẽn A, c nàm 
khác phía với dường thảng a. 

Suy ra B, c nằm khác phía với dường thảng a, do dó đường tháng a cát đoạn 
thẳng BC. . 

b. Hai nửa mặt phảng đỏi nhau bờ a kí hiệu trẽn hình là (1), (II) có thể dược gọi 
tên: 

* Nửa mật phảng (I) dược gọi là: 

"Nửa mặt plicỉng bờ a cliứa điểm A " 

hoặc "Nửa mặt phang bờ a chửa điểm B " 

hoặc "Nửa mặt phẳng bờ a không chứa điếm c " 
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■ Nửa mặt phảng (I) được gọi là: 

"Nửa mặt plìơng bờ a chứa điểm c " 
hoặc "Nửa mặt phẩng bờa không chứa điểm A " 
hoặc "Nửa mật pliầng bờ a không chứa điểm B " 
hoặc " (II) là nửa mặt phẳng đỏi của (I) 

Chú ý: Trong câu a), nếu khồng có câu hỏi" Vì sao ? "thì chúng ta chỉ 
cần trả lời theo kiểu Có hoặc Không. 

Ví du 2. Cho đường thẳng a và ba điểm A, B, c không nằm trên đường thẳng a. 
Chứng tò ràng hoặc đường thẳng a không cắt đoạn thẳng nào trong ba đoạn 
thẳng AB. BC, AC hoặc đường thẳng a chi cắt hai trong ba đoạn thảng đó. 

Giải 


Đường thẳng a chia mạt phảng thành hai nùa, kí hiệu là (I) và (II), hình a. 



(II) (II) c (II) B c (II) 


Hìnli a Hình b Hình c Hình d 

Nhận xét rằng: 

■ Nếu (I) chứa ba điểm A, B, c thì a không cắt AB, BC, AC, hình b. 

* Nếu (I) chứa hai trong ba điểm A, B, c (giả sử A và B) thì a cắt AB, AC và a 
không cắt BC, hình c. 

• Nếu (I) chứa một trong ba điểm A, B, c (giả sử A) thì a cắt AB, AC và a 
không cắt BC, hình d. 

Nhận xét trên chứng tỏ rằng hoặc đường thảng a khống cắt đoạn thẳng nào trong 
ba đoạn thẳng AB, BC, AC hoậc đường thẳng a chì cắt hai trong ba đoạn thẳng 
đó. 

Ví du 3. Cho hai tia Ox, Oy không đối nhau và tia Oz nằm giữa chúng. Tia Om 
nằm giữa hai tia Ox và Oz, tia On nằm giữa hai tia Oy và Oz. Hãy giải thích tại 
sao tia Oz nằm giữa hai tia Om và On. 

Giải 

Lấy hai điểm A, B khác o theo thứ tự thuộc tia Ox, Oy, nhận xét rằng: 

■ Vì Oz nằm giữa Ox, Oy nẽn Oz cắt AB 
tại c. 


122 



* Vì Om nàm giữa hai tia Ox và Oz nên 
Om cắt AC tại M. 

■ Vì On nằm giữa hai tia Oy và Oz nèn On 

cắt BC tại N. O 

từ đó, ta nhận thấy: 

■ Điểm M thuộc tia Om, điểm N thuộc tia On 

■ Tia Oz cắt đoạn thẳng MN tại c do đó Oz nẳm giữa hai tia Om, On. 

III. CÂU HỞI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Càu hỏi 1: Phát biểu định nghĩa nửa mặt phảng bờ a. 

Câu hỏi 2: Phát biểu định nghĩa hai nừa mặt phẳng đối nhau. 

Câu hỏi 3: Vẽ hình minh hoạ tia Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

Câu hỏi 4: Nẽu các bước cần thực hiện để chứng tỏ ràng tia Oz nằm giữa hai tia 
Ox, Oy. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Cho dường thẳng a và ba điểm A, B, c không nằm trên dường thảng a, 
trong đó dường thẳng a không cất các đoạn thẳng AB. BC. 

a. Đưòng thảng a có cất đoạn thảng AC không ? Vì sao ? 

b. Gọi tền hai nừa mặt phảng đối nhau bờ a. 

Bài tập 2. Cho dường thẳng a và ba diêm A, B, c không nằm trên đường thảng a, 
trong dó đường thẳng a cát các đoạn thảng AB, BC. 

a. Đường thẳng a có cắt đoạn thẳng AC không ? Vì sao ? 

b. Gọi tên hai nửa mặt phảng đối nhau bờ a. 

Bài tập 3. Cho dường thẳng a và bốn điểm A, B. c, D không nằm trên đường 
thảng a, trong đó A và B thuộc cùng một nìta mặt phẳng bờ a, còn c và D thuộc 
nửa mặt phảng kia. 

a. Đường thẳng a cắt đoạn thẳng nào trong các đoạn thảng nối hai trong bổn 
điểm A, B, c, D ? 

b. Gọi tên hai nửa mặt phảng dối nhau bờ a. 

Bài tập 4. Cho đường thẳng a và bổn điểm A, B, c., D không nằm trên đuờng thẳng a. 
Chứng tỏ rằng duòng thảng ạ hoặc không cắt hoặc cắt ba hoặc cắt bốn đoạn thẳng nào 
trong các đoạn thẳng AB, BC, CD, AD, DB, AC. 

Bài tập 5. Cho hai điểm A, B. Trên tia đối của tia AB lấy điểm c. Điểm o không 
nằm trẽn dường thảng AB. Vẽ ba tia OA, 0B, oc. Hỏi tia nào nằm giữa hai tia 
còn lại ? 
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Bài tập 6. Cho điểm B nằm giữa hai điểm A và c, điểm D thuộc tia BC và không 
trùng với B. Điểm o nàm ngoài đường thắng ,AC. Trong ba tia OA, OB, OD tia 
nào nằm giữa hai tia còn lại 7 

Bài tập 7. Cho AB = 8cm. Gọi M là trung điểm AB. Trên tia đối cùa tia MB lấy 
diêm c. Điểm o không nằm trên đường thảng AB. Vẽ ba tia OA, OB, oc, OM. 
Hãy chi ra tia nẳm giữa hai tia, biết: 

a. MC = 2cm. b. MC = 6cm. 

Bài tập 8. Cho hai tia Oa, Ob không dối nhau. Lấy các điểm A, B theo thứ tự 

thuộc các tia Oa, Ob với A, B khác o. Gọi c là điểm bất kì nằm giữa A và B. Vẽ 

diêm M sao cho o nằm giữa hai điểm c và M. 
á. Chứng tỏ ràng oc nàm giữa hai tia OA và 0B. 

b. Trong ba tia OA, OB, OM có tia nào nàm giũa hai tia còn lại không ? 

Bài tập 9. Cho hai tia Oa, Ob đốị nhau. Lấy các diểm A. B theo thứ tự thuộc các 
tia Oa, Ob với A, B khác o. Gọi c là điểm bất kì nàm giữa A và B. Gọi M là 
diểm khác o thuộc tia‘dối của tia oc. 

a. Tia OM có cắt đoạn thẳng AB hay không ? 

b. Tia OA có cắt doạn thảng BM hay không ? 

c. Tia OB có cắt đoạn thẳng MA hay không ? 

Bài tập 10. Có thể khẩng định dược rằng ba tia chung gốc, bao giờ cũng có một 
tia nằm giữa hai tia còn lại dược không ? 

V. HƯỚNG DẨN - ĐÁP SỐ 

Bài tập 1. B 

a. Nhận xét rằng: 

■ Vì dường thảng a không cắt doạn thăng AB nên Ạ, B 
nẳm cùng phía với dường thẳng a. 

■ Vì dường thẳng a khống cắt đoạn thẳng BC nện B, c 
nằm cùng phía với đường thẳng a. 

Suy ra A, c nằm cùng phía với đường thẳng a, do dó dường thẳng a không 
cắt đoạn thẳng AC. 

b. Học sinh lự viết các tên. 

Bài tập 2. 

a. Nhận xét rằng: A 

■ Vì dường thảng a cắt doạn thảng AB nên A, B a _ 

nằm khác phía với dường thảng a. g 
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• Vì đường thảng a cát đoạn thắng AC nên A, c 
nàm khác phía với đường thảng a. 

Suy ra B, c nằm cùng phía với đường thảng a, do dó đường tháng a không 
cát đoạn thẳng BC. 
b. Học sinh tự viết các tên. 

Bài tập 3. 

a. Từ hình vẽ. ta nhận thấy dường thẳng a: 

• Cắt các đoạn thẳng AC, AD, BC, BD. 

■ Không cắt các đoạn thẳng AB, CD. 

b. Học sinh tự viết các tên. 

Bài tập 4. 

Đường thẳng a chia rnặt phảng thành hai nửa, kí hiệu là (ỉ) và (II), hình vẽ. 



Nhận xét rẳng: 

■ Nếu (I) chứa bốn diểm A, B, c, D thì a không cắt các đoạn thảng AB. BC, CD. 
AD, DB, AC, hình a. 



(II) D 

Hình a Hình b 


■ Nếu (I) chứa ba trong bốn điểm A, B, c, D (giả sử A, B, C) thì a cắt AD, BD, 
CD và khỏng cát AB, BC, AC, hình h. 

* Nếu (I) chứa hai trong bốn điểm A, B, c, D (giả sử A và B) thì a cắt AD, 
AC, BD, BC và a không cắt AB, BC, hình c. . 



c 


Hình c 


Hình cl 
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■ Nếu (I) chứa một trong bốn điểm A, B, c, D (giả sử A) thì a cắt AB, AC, 
AD và a không cát BC, CD. BD. hình d. 

Nhận xét trên chứng tỏ rằng đường thảng a hoặc không cắt hoặc cắt ba hoậc cắt 
bốn đoạn thẳng nào trong các đoạn thẳng AB, BC, CD, AD. DB, AC. 

Bài tập 5. Nhận xét rằng: 

■ Điểm B thuộc tia OB, điểm c thuộc tia oc 

■ Tia OA cắt đoạn thẳng BC tại A o 

do đó OA nặm giữa hai tia OB, oc. 



GÓC-Số ĐO GÓC 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1. GÓC 


Vẽ hai tia chung gốc Ox, Oy, ta nhận được góc xOy (hoặc yOx) như hình vẽ: 



các kí hiệu tương ứng là Ô, xOy , yOx , AOB, BOA. 
Như vậy, ta có định nghĩa: 



Thi du 1: Đọc tên và kí hiệu các góc trong hình dưới 
Trên hình vẽ có bao nhiẽu góc ? 

Giài 

Dựa vào hình vẽ, ta có các góc: xOy, xOz, yOz 
như vậy, trong hình vẽ có tất cả 3 góc. 
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Qua thí dụ trên, ta thây qua 3 tia chung gốc ta nhận được 3 
góc. Các em học sinh hãy vẽ 4 tia chung gốc và hãy xem 
trong hình vẽ đó có bao nhiêu góc. 


2. GÓC BẸT 

I Góc bẹt là góc có liai cạnh là hai ti a đối nhau. 

Thí du 2: Cho góc bẹt xOy, vẽ các tia Oa, Ob, Oc thuộc cùng một nửa mặt 
phẳng bờ xy. 

a. Đọc tên và kí hiệu các góc trong hít 

b. Trên hình vẽ có bao nhiêu góc ? 

Giải 

Dựa vào hình vẽ, ta có các góc: 

xOa . xOb , xOc, xOy . aOb. 
aOc, aOy, bOc, bOy , cOy như vậy. trong hình vẽ có tất cả 10 góc. 

ỊBHRH 


3. VẼ GÓC 

Từ định nghĩa về góc, ta thấy ngay, để vẽ góc ta cẩn: 

■ Vẽ dinh cùa góc. 

■ Vẽ hai cạnh của góc. 

1. Trong hình có nhiều góc, người ta 

thường vẽ thêm một hay nhiều vòng 
cung nhổ nối hai cạnh của góc đó đê dễ 
thây góc mả ta đang xét tới. o 

2. Khi cần phân biệt các góc có chung một đỉnh, giả sử chung đỉnh o 
như hình vẽ, ta kí hiệu <x Ô 2 . 

4. ĐIỂM NẰM BÊN TRONG GÓC 

Cho góc xồy và diểm M như trong hình vẽ: 
ta nhận thấy ở dây: 

■ Hai tia Ox, Oy không đối nhau. 

■ Tia OM nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

Trong trường hợp như vậy, ta nói" Điểm M Iiằm bên trong góc xOy 
Như vậy, ta có dịnh nghĩa: 
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Khi đó ta còn nói" Tia OM nằm trong góc xỡy ". 

Thí du 3: Hãy thực hiện theo các yêu cầu sau: 

a. Vẽ hai tiá không dối nhau Ox, Oy. 

b. Vẽ điểm M nằm trong góc xOy . 

c. Vẽ tia Oz nằm trong góc xOM . 

Đọc tên và viết kí hiệu các góc trong hình vẽ. Có bao nhiêu góc tất cà ? 


Giải 

Các câu a), b), c) dược miêu tả trong hình vẽ. 

Ta có các góc: xOz, xOM , xOy , zOM , zOy , MOy 
như vậy, trong hình vẽ có tất cả 6 góc. o 



B I Qua thí dụ trên, ta thấy qua 4 tia chung gốc ta nhận được 6 
I góc. Một câu hỏi được đạt ra là " Qua n tía chung gốc nlìận 
^ được hao nhiêu góc ?" - Câu trả lời sẽ được trình bày trong 
1 phần các ví dụ minh hoa. 


phần các ví dụ minh hoạ. 

5. ĐO GÓC 


Để đo góc nguừi ta dùng thưóc do góc là một nửa hình tròn dược chia thành 180 
m phần bàng nhau và được ghi từ 0 (dộ) dến 180 (độ). Ta gọi tâm của nửa hình 
tròn này là tâm cùa thước. 

Mũốn do góc xOy , ta đật thước đo góc sao cho tâm cùa thước trùng với đỉnh o 
cùa góc, một cạnh cửa góc di qua vạch 0 của thước và khi dó vạch còn lại sẽ chi 
ra số do cùa góc trên thước, cụ thể: 
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Từ dó ta có: 


Hai góc xOy và min có cùng sô' do được 
gọi là bằng Iiliau, kí hiệu: xOy xOy = mln. 

Sô' đo góc xOy xOy lớn hơn sô' do góc 
min được gọi là góc xOy lớn hơn góc min, 
kí hiệu: xOy xOy > min. 

Khi đó, ta còn nói góc min nhỏ hơn góc xOy 

ẵ x m_, I 

ÌV w từ 0 đến 180 ơ nai 

vòng cung theo hai chiều ngược nhau để việc đo góc được 
thuận tiện. 

Các đơn vị đo góc nhỏ hơn độ là phút kí hiệu là 1 và giây kí 
hiệu là ", ta có: 1° = 60‘ và 1' = 60". 

Khi hai tia Ox, Oy trùng nhau, ta vẫn coi xOy là một góc 
và gọi là " Góc không ", sô' đo của góc khổng là 0°. 




Thí du 4: Đổi thành độ, phút: 

a. 15,25". b. 45,15°. 

Giải 

1 ° 60 ' 

a. Ta có: 15,25°= 15 V = 15° ~ = 15"15' = (15.6Ơ) + 15' = 915'. 

4 4 

b. Ta có: 45,15° = 45— = 45"^^ = 45"9'= (45.60') + 9’= 2709'. 

20 20 

6. GÓC VUÔNG - GÓC NHỌN - GÓC TÙ 
Ta có dinh nghĩa: 

1. Góc có số đo bằng 9Ơ‘ là góc vuông (còn kí hiệu là ỉv). 

2. Góc nhò hơn góc vuông là góc nhọn. 

3. Góc lớn hơn góc vuông nhưng nhỏ hơn góc bẹt lù góc tù. 


Từ đây ta nhận được bảng tổng kết: 


Góc vuông 

Góc nhọn 

Góc tù 

Góc bẹt 

y 


I/ 

\L 

Ó ! 


2 

! Xa- 


y (3 X 

0 

X 

0 - X 

0 X 


xOy =90° 

ơ’ < a < 90° 

90" < a < 180° 

íõp = 180° 
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b. 60,75". 


II. CÁC vĩ DỤ MINH HỌA 
Ví du 1: Đổi thành độ, phút: 

a. 30,5". 

Giải 

1 ° .. 60 ' 

a. Ta có: 30,5" = 30-^- = 30" = 30"30' = (30.60’) + 30’ = 1830'. 

2 2 

b. Ta có: 60,75° = 60^ = 60"^- = 60°45' = (60.60’) + 45’ = 3645’. 

4 4 

Ví du 2: Xem kim phút và kim giờ cùa đồng hồ là hai tia chung gốc. Tại mỗi thời 
điểm hai kim tạo thành một góc. 

a. Tính số đo của góc lúc 6 giờ. 

b. Lúc mấy giờ đúng thì hai kim đồng hồ tạo thành góc 0". 

Giải 

a. Lúc 6 giờ hai kim đổng hổ tạo thành một góc bẹt, do dó sô do cùa góc bằng 
180". 

b. Hai kim dồng hồ tạo thành góc 0", tức là chúng trùng nhau, điều này xảy ra 
vào lúc 12 giờ. 

Vi du 3; Vẽ n tia chung gốc. Trong hình vẽ có bao nhiêu góc ? 

Giải 

Nhận xét ràng: 

■ Mỗi tia tạo với n - 1 tia còn lại dược n - 1 góc. 

■ Chúng ta có n tia, do dó tạo dược n(n - 1) góc. 

■ Tuy nhiên, với cách lập luận như vậy mỗi góc dã dược tính hai lần. do dó tất 

, ,; • n(n-l) 

cả chí có: —~— góc. 

Vậy, với n tia chung gốc tạo được góc. 

Bát đầu từ đây chúng ta ghi nhận kết quả trên để thực hiện các 
bài toán ngược. 

Ví du 4; Vẽ n tia chung gốc. Trong hình vẽ có 190 góc. Tính n. 

Giải 

Ta có ngay: = 190 => n = 20. 

Vậy, cần 20 tia chung gổc dể tạo ra 190 góc. 
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III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYỂT 


Câu hỏi 1: Phát biểu định nghĩa góc. Vẽ hình minh hoạ. 

Cảu hỏi 2: Thê nào là góc bẹt. Vẽ hình minh hoạ. 

Câu hỏi 3: Phát biểu định nghĩa điểm nằm bên trong góc. Vẽ hình minh hoạ. 
Câu hỏi 4: Trình bày cách sử dụng thước đo góc để đo góc. 

Câu hỏi 5: Nêu định nghĩa góc vuông, góc nhọn, góc tù, góc bẹt. Vẽ hình minh 
hoạ. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 


Bài tập 1. Đọc tên và kí hiệu các góc trong hình dưới đây: 

Trên hình vẽ có bao nhiêu góc ? 

Bài tập 2. Hãy thực hiện theo các yêu cầu sau: x m z ỹ y 

a. Vẽ góc xOy =90". 

b. Vẽ điểm M nằm trong góc xOy . o 

c. Vẽ tia Oz nằm trong góc xOM . 

Đọc tẻn và viết kí hiệu các góc trong hình vẽ. Có bao nhiêu góc tất cả ? Chứng tỏ 
rằng ngoài góc xOy các góc còn lại đều là góc nhọn. 


Bài tập 3. Vẽ 30 tia chung gốc. Trong hình vẽ có bao nhiêu góc ? 

Bài tập 4. Vẽ n tia chung gốc. Trong hình vẽ có 36 góc. Tính n. 

Bài tập 5. Đổi thành độ, phút: 

a. 30.25°. b. 90,2". 

Bài tập 6. Xem kim phút và kim giờ cùa đổng hổ là hai tia chung gốc. Tại mồi 
thời điểm hai kim tạo thành một góc. 

a. Tính số đo cùa góc lúc 2 giờ, 3 giờ, 8 giờ, 10 giờ. 

b. Lúc mấy giờ đúng thì hai kim dồng hồ tạo thành góc 60", 90", 150", 180". 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

X 

Bài tập 1. Học sinh tự làm. 

Bài tập 2. miêu tà các câu hỏi a), b), c). 

Trong dó, ta có các góc: 

xÕz , xỔM , xOy, zOM , zOy , MOy 
như vậy, trong hình vẽ có tất cả 6 góc và ngoài góc xOy các góc còn lại đều là góc 
nhọn vì chúng dều nhỏ hơn góc xOy. 
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Bài tập 3. 465 góc. 

Bài tập 4. n = 9 
Bài tập 5. 


a. Ta có: 30,25° = 30-^- = 30°^ = 30°15' = (30.60') + 15' = 1815'. 

4 4 

. 1 ° 60 ’ 

b. Ta có: 90,2° = 90y = 90"^- = 90° 12’ = (90.60') + 12' = 5772’. 

Bài tập 6. 

a. Ta có: 

* Lúc 2 giờ số đo của góc bằng 60". 

* Lúc 3 giờ số đo của góc bằng 90". 

■ Lúc 8 giờ số đo của góc bằng 120°. 

* Lúc 10 giờ số do của góc bàng 60°. 

b. Ta có: 

■ Có góc 60" vào lúc 2 giờ, 10 giờ. 

■ Có góc 90" vào lúc 3 giờ, 9 giờ. 

■ Có góc 15Ơ' vào lúc 5 giờ, 7 giờ. 

■ Có góc 180° vào lúc 6 giờ. 




KHI NÀO THÌ 

xOy + yOx = xOz 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 


1. KHI NÀO THÌ SỐ ĐO HAI GÓC xOy VÀ yOz BẰNG số ĐO GÓC xOz 
Cho góc xOy , yOz như trong các hình vẽ: 



o X 


ta nhận thấy ở đây tia Oy nằm giữa hai tia Ox. Oz. 

Trong trường hợp như vậy, ta khẳng định xõỳ + ỹÕz = ^Õz 
Vậy, ta có kết quả: 


1. Nếu tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz thì xOy + yOz = xOz. 

2. Ngược lại, nếu xộỹ + ỹÕz = ỉõz thì Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 


Thí Tị Cho xOy= a. Tia Oz nằm trong góc xOy. Tính sô' đo của các góc 
zOy , biết xÕz = p. y 

Gidi \ / 2 

Ta có: xOz + zÕỹ = xõỹ o zốy = xõy - xOz = a - p. \/0p 
Vậy, ta nhận được ĩõỹ = a - p. ° x 


Thí du 2; Cho xOy = 180". Trên cùng một nửa mặt phăng bờ xy-lấy hai điểm A, 
B sao cho xÕA = 60°, ỹÕB = 45". Tính sô' đo của góc ẤÕB. 


Giải 

Ta có: xOA + AOB + BOy = xOy 
o ẤÕB = xôy- ZÕẰ - BỘỹ 
= 180°-60°-45" = 75" 
Vậy, ta nhận được ẤÕB = 75°. 
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2. HAĨ GÓC KỂ NHAU - PHỤ NHAU - BÙ NHAU - KỀ BÙ 
Cho góc xOy, zOy như trong các hình vẽ: 



Hình a Hình b Hình c 


ta nhận thấy ở dây: 

• Trong các hình a, hình b, hình c luôn có tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz, khi 
đó ta nói xOy và yOz là hai góc kề nhau có cạnh chung Oy. 

■ Trong hình b, ta có xOy + yOz = xOz = 90", khi đó ta nói xOy và yOz là 
hai góc phụ nhau. 

* Trong hình c, ta có xOy + yOz = xOz = 18Ơ’, khi đó ta nói xOy và yOz 
là hai góc bù nhau. 

Như vậy, ta có định nghĩa: 

1. Hai góc ké nhau là hai góc có một cạnh chung và hai cạnh còn lại nằm 
trên hai nửa mặt phẳng đối nhau có bờ chúa cạnh chung. 

2. Hai gốc phụ nhau là hai góc có tổng số đo bằng 90°. 
b. Hai góc bù nhau là hai góc có tổng số đo bằng 180°. 

• 4. Hai góc vừa kề nhau vừa bù nhau là hai góc kề bù. 

Thi du 3: Cho xOy = 60°. Tia Oz nằm trong góc xOy 

Tính số đo cùa các góc zGx, zOy. 

Giải 

Theo giả thiết, ta có: zOx = ỉ xOy = ^ .60 0 = 20". 

Ta có: xOz + zOy = xOy o zOy = xOy - xOz = 60° - 20° = 40°. 

Vậy, ta được zOx = 20°, zOy = 40°. 

Qua thí dụ trên, ta thây rằng với hai góc kề nhau (sẽ có 
được ba góc trên hình vẽ) muốn tính số đo của một góc ta 
cần biết số đo của hai góc còn lại. 
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Thí du 4: Cho góc bẹt xOy. Hai điểm A, B nằm về hai phía của đường thẳng xy. 
Tính số do cùa các góc AOy , xOB, AOB , biết xOA = 120" và BOy = 45". 

Giời B 

Ta có: AOy + AOz = 180" 

o Ấõỹ = 180" - ẤCbc = 180° - 120" = 60". x 
xÕB + ỹÕB = 180" 

« ĨÕB = 180"- ỹÕB = 180"-45"= 135". 

ẤÕB = Ấõỹ + BÕỹ = 60" + 45" = 105". 

Vậy, ta được AOy =60", xOB = 135", AOB = 105". 

II. CÁC Ví DỊJ MINH HỌA 

Ví du 1: Cho ba đường thẳng AD, BE, CF đồng quy tại o, trong đó tia OB nằm 
giữa hai tia OA và OC. 
a 
b 

Giải 
a 

BÕC, BÕD, BÕẼ; ẤÕF, ẤÕẼ, ẤÕD 
b. Các góc kề bù với góc AOB trong hình vẽ bao gồm: BOD và AOE. 

Nhân xét : Qua thí dụ trên, ta thây rằng vối một hình vẽ tường minh có 
thê dễ dàng nhận được những cặp góc kề nhau, kề bù nhau. 
Tuy nhiên trong các bài toán yêu cầu chứng minh chúng ta 
cần vận dụng tốt định nghĩa để thực hiện/ví dụ sau sẽ minh 
hoạ nhận xét này. 

Ví du 2: Chứng tỏ rằng: 

a. Nếu hai góc ké nhau có hai cạnh ngoài là hai tia đối nhau thì hai góc đó kề 
bù. 

b. Nếu hai góc kề bù thì hai cạnh ngoài cùa chúng đối nhau. 

Giải 

a. Xét hai góc kể nhau xOy và yOz có Ox, Oz là hai tia dối nhau. 

Ta có nhận xét: 

■ Vì Ox, Oz là hai tia đối nhau nên xOz = 180". 

■ Vì tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz nên: 



Kể tẻn các góc ké với góc AOB. 

Kê tẽn các góc kề bù với góc AOB. 


Các góc kể với góc AÔB trong hình vẽ bao gồm: p £ 



o 
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xOy + yOz = xOz = 18Ơ'. 


Vậy, xOy và yOz là hai góc kề bù. 
b. Xét hai góc kể bù nhau xOy và yOz. Ta có nhận xét: 

• Vì xOy và yOz là hai góc bù nhau nên xOy + yOz = 180°. 

■ Vì xOy và yOz là hai góc kề nhau nên: 

xOz = xOy + yOz = 180 (, o xOz là góc bẹt» Ox, Oz là hai tia dối nhau. 
Ví du 3: Trêrì đường thẳng a từ ưái sang phải ta lấy các điểm A, B, c, D và lấy 
điểm o nằm ngoài đường thẳng a. Biết AOB = 30°, BOC = 40°, AOD = 90°, 
tính sô' đo cùa các góc AỌC, COD, DOB. 

Giải 

Ta có: ẤÕC = ẤÕB + ẽõc = 3Ơ' + 40" = 70°. 

CÕD = ẤÕD - ẤÕC = 90° - 70" = 2Ơ'. 

DÕB = DÕC + CÕB = 2Ơ’ + 4Ơ’ = 6Ơ'. A B c D 



Vậy, tó được AOC = 70", COD = 2Ơ\ DOB = 60". 

Ví du 4; Hai đường thảng AB và CD cắt nhau tại o. 

Biết rằng Ấõc - BÕC = 40°. Tính số do các góc ẤÕC, BÕC, BÕD, ẤÕD. 
Giải 


Theo giả thiết, ta có: Ấõc - BÕC = 40° o ÃÕC = 40° + BÔC. 
Tacó: ẤÕC + CÕB = 18ơ’«40"+BÕC + ÕÔB = 180" A 
o 2CÕB = 140" <=> CÔB = 7Ơ’. 

ÃÕC = 40" + BÕC = 4Ơ’ + 70" = 110". ]/ 

ẤÕC + ẤÕD = 18 Ơ’o ẤÕD= 180"- Ẩõc = 18 Ơ’- 11 Ơ’= 7Ơ\ 
BÕD + BÕC = 18Ơ’ <=> BÕD = 18Ơ 1 - BÕC = 18Ơ’-7Ơ’= llơ’. 
Vậy, ta dược Ấõc = BÕD = 110", CÕB = ẤÕD = 7Ơ’. 

Ví du 5: Hai đường thẳng AB và CD cắt nhau tại o. Chứng minh rằng: 

a. Ấõc = BÕD. b. ẤÕD = BÕC . 

Giải 


a. Nhận xét rằng: 

Ấõc + CÔB = 18Ơ’, vì là hai góc kề bù. 

BÔD + CÕB = 180", vì là hai góc kề bù. 

Suy ra: AOC = BOD. 

b. Chứng minh tương tự, ta cũng có ÀỌD = BOC 



B 
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Ví du 6: Vẽ hai đường thẳng cắt nhau sao cho trong các góc tạo thành có một 
góc 90". Chứng tỏ rằng sò đo các góc còn lại đều bàng nhau. 

Giải 

Giả sù hai đường thảng cắt nhau tại o và Ô| - 90". 

Ta có: Ô, = Ô, = 90", vì chúng là hai cùng kề bù với góc Ô 2 . 

Ô 2 = Ô 4 . vì chúng là hai cùng kề bù với góc Ô|. 

Ô : + Ô 2 = 180" => 0 4 = Ô 2 = 180" - Ô, = 180" - 90" = 90". 

Vậy, ta được Ô| = Ô 2 = Ồ, = Ô 4 = 90". 

Ví du 7: Cho hình vẽ, biết hai tia Ox và Oy đối nhau. Tính sô' đo của góc 
ẤÕB, biết: 

a. xOA = a, yOB =T p. 

b. xOB = a, yOA = p. 

Giải 

Vì hai tia Ox và Oy đối nhau nên xôy = 180". 
a Ta có: xÕA + ẤÕB + BÕỹ = xõỹ o ẤÕB = xõy - xQẦ - Ệỡỵ 
= 18ơ’-a-p. 

Vậy, ta nhận được AOB = 180" - a - p. 
b. Ta có thể trình bày theo ba cách sau: 

Cácli ): Ta lần lượt có: xOB + BOy = xOy o BOy = xOy - xOB = 180° - CL 
ẤÕB + BÕỹ = Ấõỹ <=> ẤÕB = Ấõỹ - BÕỹ =p ~(18ơ ! -a)=a + p - 18Ơ 1 . 
Vậy, ta nhận được AOB = a + p - 180". 

Cách 2: Ta lần lượt có: xOA + AOy = xOy « xOA = xOy - AOy = 180" - p. 
xÕẦ + ẤÕB = xÕB o ẤÕB = xÕB - xÕẦ = a- (18ơ’-p)=a+p-18ơ’. 
Vậy, ta nhận được AOB = a + p - 180". 

Cách 3: Ta có: . 

xÕA + ẤÕB + BỘỹ = xôỹ » xÕẦ + ẤÕB + ẤÕB + ẽõỹ = xõỹ + ẤÕB 
o xOT + ỹÕẦ = xõỹ + ẤÕB o ẤÕB = xỘB + yOA = xOy =a+p -18Ơ’. 
Vậy, ta nhận được AOB = a + p - 180°. 
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Nhản xét : Trong thí dụ trên, ta thấy: 

1. Cách 1 và cách 2, dựa trên cùng một ý tưởng, đó là " 
Muốn tính số do của một trong hai góc kề nhau ta cần 
biết sô đo của hai trong ba góc được tạo ra bởi hai góc 
kề nhau dó". 

2. Cách 3 chúng ta sứ dụng phép thêm bớt góc AOB vào 
hai vế để nhận được nhóm hai góc đã biết. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi ỉ: Khi nào thì xOy + yOz = xOz? 

Câu hỏi 2: Nêu định nghĩa hai góc kề nhau, hai góc phụ nhau, hai góc bù nhau, 
hai góc kề bù. Vẽ hình minh hoạ. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Cho bốn dường thẳng AE, BF, CG, DH đồng quy tại o, trong dó tia OB 
nằm giữa hai tia OA và oc, tia oc nằm giữa hai tia OB và OD. 

a. Kể tên các góc kề với góc ẤÕB. 

b. Kể tên các góc kề bù vội góc AOB. 

Bài tập 2. Cho hình vẽ, tính số đo cùa góc xÔz, biết: 

a. íôỹ = 120°, yOz = 7Ơ’. 

b. xõy = 120°, ỹÕz= I xõỹ. 

c. xOy = 135°, yOz = 2 xOz. 

Bài tập 3. Cho xOy = 6Ơ’. Tia Oz nằm trong góc xOy. Tính sô' đo cùa các góc 

zOx, zOy, biết: 

a. zOx = -ị xOy. b. yOz - xOz = 10° 

4 

Bài tập 4. Hai đường thẳng AB và CD cắt nhau tại o. Biết rằng: 

Ấõc - BÕC = 50°. Tính số đo các góc Ấõc, BÕC, BÕD, ẤÕD . 

Bài tập 5. Hai đường thẳng AB và CD cắt nhau tại o. Biết rằng AOC = 3BOC .. 

Tính số đo các góc ẤÕC, BÕC, ỖÕD, ẤÕD . 

Bài tập 6. Hai đường thẳng AB và CD cắt nhau tại o. Biết rằng AOC+BQD = GũP. 

Tính số đo các góc ẤÕC, BÕC, BÕD, ẤÕD . 
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Bài tập 7. Hai đường thảng cắt nhau tạo thành 4 góc (như trong hình vẽ). Tính sô' 
đo của các góc còn lại nếu biết: 

a. Ôi = 75°. 

b. Ôi + Ô 3 = 140". 

c. Oi + Ơ 2 + O 3 = 240". 

d. Ô 2 - Ôi = 30°. 

e. O 2 = 20i. 

Bài tập 8. Cho hình vẽ, biết hai tia Ox và Oy đối nhau. 

Tính số đo của góc AOB, biết: X 

41 1 41 11 o y 

a. xOA = 33°, yOB = 58". 

b. xÔB = 135", ỹÕẰ = 125° 

Bài tập 9. Trên dường thảng a từ trái sang phải ta lấy các điểm A, B, c, D và lấy 
điểm o nằm ngoài đường thảng a. Biết AOB = 35", BOC = 40°, AOD = 100°, 
tính sô' đo của các góc AOC, COD, DOB. 

Bài tập 10. Trên đường thẳng a từ trái sang phải ta lấy các điểm A, B, c, D và lấy 
điểm o nằm ngoài đường thảng a. Biết AOB = 2 BOC = 4 COD, AOD = 14Ơ\ 
tính sô' đo của các góc COD, AOB, BOC, AOC, DOB. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 




Bài tập 1. Học sinh tự làm. 

Bài tập 2. 

a. Ta có: xÕz = xõỹ - ỹOz = 120° - 7Ơ’ = 5Ơ\ 
b Ta lẩn lượt có: ỹÕ~z = I xõp = ị .120° = 80". 

ZÕz = - yOi = 120° - 80° = 40°. 

c. Ta có: xOz + yOz = xOy o xOz + 2xOz = xOy 

<=> 3xÕz = 135° o xÕz = 45°. 

Bài tập 3. 



a. Theo giả thiết, ta có: zôx = 1 xôy = - 7 .60" = 15°. 

4 4 

Ta có: xÔz + zÔy = xôy 

<*> zÔy = xôy - xÔz = 60° - 15" = 45°. 



Vậy, ta được zOx = 15°, zOy = 45°. 
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b. Theo giả thiết, ta có: yOz - xOz = 10° <=> yOz = 10° + xOz. 

Ta có: xOz + zOy = xOy o xOz + 10° + xOz = 60° 

<=> 2xÕz = 50° xÕz = 25° => ỹÕz = 10° + xÕz = 25° + 10° = 35° 
Vậy, ta được zOx = 25°, zOy = 35°. 

Bài tập 4. Theo giả thiết, ta có: Ấõc - BÕC = 50° ẤÕC = 50° + BÕC ... 
Ta có: ÃÕC + CÕB = 180° « 50° + BÕC + ÕÕB = 180° 

<» 2CÕB = 130° o CÕB = 65° 

ẤÕÕ = 50° + BÕC = 50° + 65° = 115° 

ẶÕC + ẨÕD = 180° ọ ẤÕD = 180° - ẤÕC = 180° - 115° = 65° 
BÕD + BÕC = 180° « BÕD = 180° - BÕC = 180° - 65° = 115° 
Vậy, ta được : ẤÕC = BÔD = 115°, CÕB = ẤÕD = 65° 

Bài tập 5. Ta có: Ấõc + CÕB = 180 ° o 3BÕC + CÕB = 180° 

<» 4CÕB = 180° « CÕB = 45° 

ẤÔC = 3BÕC = 3.45° = 135° 

ẤÔC + ẤÕD = 180° » ẤÕD = 180 ° - Ấôc = 180 ° - 135° = 45° 
BÕD + BÕC = 180° o BÕD = 180° - BÕC = 180° - 45° = 135° 

Vậy, ta được : ẤÕC = BOT = 135°, CÕB = ÃÕD = 45° 

Bài tập 6. Ấõc = BÕD = 30°, CÕB = ẤÕD = 150°. 

Bài tập 7. 

a. Ta có: ôi = Ô 3 =75°, vì chúng là hai cùng kẻ bù với góc Ô 2 . 

O 2 = O 4 = 75°, vì chúng là hai cùng kề bù với góc Oạ. 

Ôi + Ô 2 => 180° => Ô 4 = Ô 2 = 180° - Ôi = 180° - 75° = 105° 

b. Ta cỏ: ôi = Ô 3 = = 70°. 

Ô 2 = Ô 4 =180° -70° =110° 

c. Ta có: Oi + O 2 + O 3 + O 4 = 360° 

=> Ô 2 = Ô 4 = 360° - (Ôi + Ô 2 + Ô 3 ) = 360° - 240° = 120° 

Oi = Ô 3 = 180° - 120° = 60°. 
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d. Ta có: Ô 2 - Ôi = 30° => Ỡ 2 = 30° + ôi 
Mặt khác, ta cũng có: 

Ôi + Ô 2 = 180° Ôi + 30° + Ôi = 180° o Ôi = Ô 3 = 75° 
Ô 2 = Ô 4 = 30° + 5i « 105° 

e. Ta có: Ôi + Ô 2 = 180° 0 Ô 1 + 2 Ộ 1 = 180° o Ôi = Ô 3 = 60°. 

Ô 4 = Ô 2 = 2 Ô 1 = 120° 


Bài tập 8. 

a. Ta có: xOA + AOB + BOy = xOy 

o ẤÕB = xõỹ - xÕẦ - BÕỹ = 180° - 33° - 58° = 89° 

Vậy, ta nhận được ẤÕB = 89°. 

b. Ta lần lượt có: 

xÕẦ + Ấõỹ = xõỹ o XÕẦ = xõỹ - Ấõỹ = 180° - 125° = 55° 
xÕẦ + ÃÕB = xÕB o ẤÕB = xÕB - xÕÃ = 135° - 55° = 80° 
Vậy, ta nhận dược AOB = 80". Q 

Bài tập 9. 

Ta có: ẤÕC = ẤÕB + ỗõc = 35° + 40° = 75° 

CÕD = ẤÕD - Ấõc = 100° - 75° = 25° 

DÕB = DÕC + CÕB = 25° + 40° = 65° 

Vậy, ta duợc : Ấõc = 75°, CÕD = 25°, DÕB = Ồ5° . 

Bài tập 10. Ta có: 

ẤÕD = ẤÕB + BÕC + CÔD = 4Õ0D + 2ÕÕD + CÕD = 7ÕÕD 
o 14ự’ = 7CÕD o CÕD = 20”. o 

ẤÕB = 4CÕD = 4.20° = 80° 

BÕC = 2CÕD = 2.20° = 40° 

Ấõc = ẤÕB + BÕC = 80° + 40 ọ = 120° 

DÕB = DÕC + CÕB = 20° + 40° = 60° 

Vậy, ta dược : 

CÕD = 20°, ẤÕB = 80°, BÕC = 40°, Ãõc = 120°, DÔB = 60° 


B 
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VẼ GÓC CIIO Blihr SÔ ĐO 

I. KIẾN THỨC cơ BẢN 

1, VẼ GÓC TRÊN NỬA MẶT PHANG 

Bài toán 1: Cho tia Ox. Vẽ góc xOy = a, với 0° < a < 180°. 

Cácli vẽ 

Chúng ta thực hiện theo các bước: 

Bước ì: Đặt thước đo góc trên nửa mặt phẳng có bờ chứa tia Ox, sao cho tâm 
của thước trùng vói gốc o và tia Ox đi qua vạch 0 của thước. Đánh 
dấu diểm tại vạch a (hình à). 




Hình a Hỉnh b 

Bước 2: Kẻ tia Oy di qua o và vạch a cùa thước đo góc (hình b). 

Khi đó ta nhận được góc xOy cần vẽ. 

hản xét : ị Trên nửa mặt phăng cho trước có bờ chứa tia Ox, bao giờ 
k y củng vẽ được một và chỉ một tia Oy sao cho xOy = a. 

Thí du 1: Hãy vẽ góc ABC = 60". 


2 . 


Ta thực hiện như sau: 

■ Vẽ tia BC bất kì. 

■ Vẽ tia BA tạo với tia BC góc 6Ơ’ (phương pháp đã 
duợc biết trong bài toán 1). 



B 


T 


Khi đó, ABC là góc cần vẽ. 

VẼ HAI GÓC TRÊN NỬA MẶT PHẢNG 

Bài toán 2: Cho tia Ox. Vẽ góc xOy = a và xOz = p, với ơ 1 ^ a, p ắ 18Ơ 1 
trên cùng một nửa mặt phảng có bờ chứa tia Ox. 
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Cách vẽ: 

Chúng ta thực hiện theo các bước: 

Bước I: Đặt thước đo góc trên nửa mặt phảng có bờ chứa tia Ox, sao cho tâm 
'cửa thước trùng với gôc o và tia Ox đi qua vạch 0 cùa thước. Đánh dấu 
điểm tại vạch avà vạch p (hình ạ). 


o X 

Hình a Hìhh b 

Bước 2: Kẻ tia Oy đi qua o và vạch a của thước đo góc. 

Kẻ tia Oz đi qua o và vạch p của thước đo góc ( hình bị 
Khi dó ta nhận được các góc xOy , xOz cần vẽ. 

Nhản xét : 1. Ta cũng có thê trình bày theo cách " sử dụng liai lần 

phương phấp trong hài toán 1 đê lần lượt dựng các góc 
xOy =avà xOz =p 

2. Trên hình b, với xOy = a, xOz = p và a < p nên tia Oy nằm 
giửa hai tia Ox, Qz. 

Thí du 2; Trên cùng một nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ hai góc xOy = 40" và góc 
xOz = 110". Tính số đo góc yOz . 

Giải 

Ta thực hiên nhtr sau: 

■ Vẽ tia Ox bất kì. 

■ Trẽn cùng một nửa mật phảng bờ Ox, vẽ hai góc 
xOy = 40" và góc xOz = 110". 

Nhận xét rằng: xOy < xOz => tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 

Khi dó: ỹõi = xõĩ- xõỳ = 110" - 40" = 70". 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 
Ví du 1: Cho dường thẳng xy di qua diểm o. 

a. Trên cùng một nửa mặt phảng bờ xy vẽ AOx = 30", BOy = 60". 

b. Chứng tỏ rằng AOB = 90". 
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Giời 

a. Câu a) được minh hoạ trong hình vẽ. 

b. Ta có: xOA + AOB + yOB = xOy 
£> ẤÕB = xõỹ - xÕẦ - ỹõẽ 

= 180° - 30° - 60° = 90° 

Vậy, ta dược AOB = 90°. 

Vi du 2: 

a. Hãy vẽ góc xõy = a, với ơ' < a < 180". 

b. Trên mặt phảng cho tia Ox. Có thể vẽ được mấy tia Oy sao cho xOy = a. 
Giải 

a. Ta thực hiộn như sau: 

■ Vẽ tia Ox bất kì. 

■ Vẽ tia Oy tạo với tia Ox góc a (phương pháp đã 
được biết trong bài toán I). 

Khi đó. xOy là góc cần vẽ. 

b. Ta xét các trường hợp: 

Trường hợp 1: Nếu a = 0" thì xOy = 0" o Ox = Oy 
tức là, vẽ được duy nhất một tia Oy thoả mãn điều kiện dầu bài. 

Trường hợp 2: Nếu 0" < a < 18Ơ’ thì 

• Trên nửa mặt phảng (I) vẽ dược duy nhất một tia 
Oy, sao cho xOy 1 = a. 

• Trên nửa mạt phảng (II) vẽ dược duy nhất một tia 
Oy 2 sao cho xOy 2 = a. 

tức là, vẽ được hai tia Oy thoà mãn diều kiện đầu bài. 

Trường hợp 3: Nếu a = 180" thì 
xOy = 180" o Ox, Oy là hai tia dối nhau 
tức là, vẽ dược duy nhất một tia Oy thoả mãn điểu kiện dầu bài. 

Ví du 3: Cho đường thảng xy. 

a. Hãy vẽ góc xOy =180". 

b. Trên nùa mặt phảng thứ nhát bờ xy, vẽ góc xOA =a,vớiơ l <a < 18Ơ 1 . 

c. Trên nửa mật phảng thứ hai bờ xy, vẽ góc xOB = p, với ơ' < p < 18Ơ 1 . 
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Đánh giá theo tổng a + p để chỉ ra xem tia nào trong hai tia Ox, Oy nằm giữa 
hai tia OA và OB. 

Giải 

Các câu a), b), c) được minh hoạ trong hình vẽ. 



Trong hai hình vẽ trên ta thấy: 

■ Nếu a + (3 < 180" thì Ox nẳm giữa hai tia OA, OB. 

■ Nếu a + p = 180" thì Ox, Oy đều nằm giữa hai tia OA. OB. 

■ Nếu a + p > 180° thì Oy nằm giữa hai tia OA. OB. 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Nêu các bước để thực hiện bài toán " Cho tia Ox. Vẽ góc xOy = a, với 
ơ' <a< 18Ơ'". 

Củu hỏi 2: Nêu các bước để thực hiện bài toán " Clio tia Ox. Vẽ góc xOy = a và 

xOz = p, vói ơ 1 < 0 , p < I8Ơ’ trẽn cùng một nửa mặt pìiẳng cố bờ chứa 
tiaOx 

Câu hỏi 3: Trôn mặt phẳng cho tia Ox. Có thể vẽ được mấy tia Oy sao cho 
xỌy = a. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Hãy vẽ góc ABC , biết: 

a. ẬBC = 30°. b. ẤBC=45°. c. ẤBC = 135°. 

c. ẤBC =90°. e. ẤBC =0°. f. ẤBC = 18Ơ’. 

Bài tập 2. Trên cùng một nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ hai góc xOy và góc xOz. 
Tính sô' đo góc yOz, biết: 

a. xOy = 30° và xOz = 120°. b. xOy = 45° và xOz = 90". 

c. xõỹ = 100° và xÕz = 95°. d. xộỹ = 150° và xÕz= 15°. 

Bài tập 3. Cho đường thẳng xy di qua điểm o. 

a. Trên cùng một nửa mặt phẳng bờ xy vẽ Ấõx = 2Ơ’, BÕỹ = 6Ơ’. 

b. Chứng tỏ rằng AOB = 100°. 
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Bài tập 4. Cho đường thảng xy đi qua điểm o. 

a. Vẽ Ãõi = 15°, BÕỹ =75". 

b. Tính số đo góc AOB. 

Bài tập 5. Trên mặt phẳng cho tia Ox. Vẽ hai góc xOy và góc xOz. Tính sô' đo 
góc yOz, biết: 

a. xOy = 45° và xOz = 135". b. xOy = 60" và xOz = 85°. 

c. xOy= 100" và xOz =15°. d. xOy= 150" và xOz =80". 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

Bài tập 1. Học sinh tự làm. 

Bài tập 2. 

a. Ta thực hiện như sau: 

■ Vẽ tia Ox bất kì. 

■ Trôn cùng một nửa mặt phẳng bờ Ox, vẽ hai góc 
xõỹ = 30" và xÕz = 120" 

Nhận xét rằng: xOy < xOz => tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 

Khi đó: ỹõã = xOz - xõy = 120° - 30° = 90". 

b. Học sinh tự vẽ hình. 

Nhận xét ràng: xOy < xOz => tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 

Khi dó: ýòi = Ĩ0z- ĩõỹ = 9Ơ’-45° = 45°. 

c. Học sinh tự vẽ hình. 

Nhận xét rằng: xOy > xOz => tia Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

Khi dó: ỹõỉ = xôỹ - =100"-95" = 5". 

d. Học siiút tự vẽ hình. 

Nhận xét rằng: xOy > xOz => tia Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

Khi đó: ỹÕz = xõỹ - xõã = 150" - 15° = 135". 

Bài tập 3. 

a. Câu a) được minh hoạ trong hình vẽ. 

b. Ta có: xOA + AOB + yOB = xOy 

o ẤÕB = xõỹ - xÕA - yOB 

= 180° - 20" - 60" = 100". 

Vậy, ta được AOB = 100". 
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Bài tập 4. Ta xét hai trường hợp: 

Trường hợp ỉ: Vẽ AOx = 15°, BOy = 75° trên cùng 
một nửa mặt phẳng bờ xy. 

Khi đó: AOB = xOy - xOA - yOB 

= 180°- 15°-75° = 9Ơ’. 

Vậy, ta được AOB =90°. 

Trường hợp 2: Vẽ AOx = 15°, BOy = 75" trên hai nửa mặt phảng bờ xy. 

Khi đó: A 

xÕB = xõỹ - BÕỹ = 180°- 75° = 105° 

ẤÕB = xÕA + xỔB= 15°+ 105°= 120°. 

Vậy, ta được AOB = 120°. 

Bàt tập 5. Hướng dẫn: Xét hai trường hợp: 

Trường hợp /: Vẽ hai góc xôy và góc xôz trên cùng một nửa mặt phăng bờ xy. 
Trường hợp 2: Vẽ hai góc xôy và góc xÔz trên hai nùa mặt phẳng bờ xy. 





TIA PHÂN GIÁC CỦA GÓC 


I. KIẾN THỨC Cơ BẢN 
1. TIA PHÂN GIÁC CỦA MỘT GÓC LÀ GÌ ? 

Chúng ta sẽ bắt đầu với việc thực hiện: 

* Vẽ góc xOy = a. 

■ Trong góc xôỳ vẽ tia Oz sao cho xÕz = - . 

2 

Khi đó, ta nhận thấy: ỹÕz = xõy - xÕz = a - — = — 

2 2 

^ ĩôi = ỹôi = ậ 
2 

trong trường hợp này Oz được gọi là tia phân giác của góc xôy. 

Như vậy, ta có định nghĩa: 

Tia phân giác của một góc là tia nằm giữa hai cạnh cùa góc và tạo với hai 
cạnh ấy hai góc bằng nhau. 

Nhản^ét : Qua định nghĩa trên ta nhận thây Oz là tia phân giác của góc xõỹ, 

khi và chỉ khi nó thoả mãn đồng thời hai điều kiện: 

1. Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy (tức là xôz, yÔz là hai góc kề 
nhau). 

2. xOz = yOz . 

XM 1? Trên cùng một nửa mật phẳng bờ Ox, vẽ tia Oy, Oz sao cho xÕz =4Ơ', 
■ xOy = 8ơ; 

a. Tia Oz có nằm giữa hai tia Ox và Oy không ? 

b. So sánh góc xOz và yOz. 

c. Tia Oz có phải là tia phân giác của góc xõỹ không ? Vì sao ? 

Giòi 

a. Nhận xét rằng: xÔz < xõỹ => tia Oz nằm giữa hai tia Qx, Oy. 

b. Ta có: ỹÕz ■= xõỹ - xÕz = 80° - 40° = 40° = xÕz. 

c. Tia Oz có phải là tia phân giác của góc xOy bởi: 




■ Oz nầm giữa hai tia Ox, Oy. 

■ xOz = yOz . 

Thí du 2: Gọi Oa, Ob theo thứ tự là tia phân giác của hai góc kề bù xOz và yOz. 

Chứng minh rằng aOb = 90°. 

Giải 

Ta lần lượt nhận xét: 

■ Vì xOz và yOz là hai góc kẽ bù nên: 

xOz + yOz = xOy = 180°. 

■ Vì Oa là tia phân giác của góc xOz nên: 

-pr xOz 
xOa = zOa = —T— 

2 

■ Vì Ob là tia phân giác của góc yOz nên: ỹÕB = zOb = . 

Ta có: aOb = aOz + bÕz = ~ ịxOz + ỹỒzỊ = ỉ xõy = 90° 

I Nhản xét : Qua thí dụ trên, ta nhận được kết quả " Hai tia phân giác của 
ị hai góc kề bù thì vuông góc với nhau 

2. CÁCH VẼ TIA PHÂN GIÁC CỦA MỘT GÓC 

Ị Bài toán : Vẽ tia phấn giác của gổc xốy = ạ, với ơ' < ạ < 18Ợ 1 . I 


Cácli vẽ 

Chúng ta có hai cách: 



Cácli 2: (Gấp giấy): Thục hiện theo các bước: 

Bước l : Vẽ góc xOy lên giấy trong. Gấp giấy sao cho cạnh Ox trùng với cạnh 


Oy. Nếp gấp cho ta vị trí của tia phân giác. 



Bước 2: Vẽ tia phủn giác theo nếp gấp đó. 


ỵ 

I b 
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Ị Mỗi góc (không phải là góc bẹt) chỉ có một tia phân giác. 


Thí du 3; Hãy vẽ tia phân giác cùa góc bẹt. 
Giài 


Xét góc bẹt xOy , ta có xOy = 180°. 

.. ,80» __ '-Õ~- y 

Vẽ tia Oz sao cho xOz = = 90°. z’ 

2 

<?há ý: Đường thăng chứa tia phân giác của một góc là đường phân giấc của 



Ị v . Trên hình vẽ đường thăng zz' là đường phân giác của góc xOy . 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 


Ví du 1: 

a. Vẽ góc bẹt xOy . 

b. Vẽ tia Oa sao cho xOa = 30°. 


c. Vẽ tia Ob sao cho xOb = 3Ơ 1 , với Oa, Ob cùng nằm trên một nửa mặt phăng 
bờxy. 

d. Vẽ tia phân giác Oc của góc aOb. 

e. Chứng tò rằng Oc cũng là tia phân giác của góc xOy . 


Giải 

Các câu a), b), c), d) dược minh hoạ trên hình vẽ. 
d. Ta có: ãõb = xõỹ -xõã -ỹõb = 18Ơ* - 30° - 30° = 12Ơ*. 

ĩẽc = =60". 

2 

ĩôc = xõã + ãÕB = 30" + 6Ơ’ = 9Ơ’ 
suy ra, Oc là tia phân giác của góc xOy . 

VẾ du 2: 

a. Vẽ hai góc kể bù xOz, zOy với xOz = 130°. 

b. Gọi Ot là tia phân giác của góc xÔz, tính sổ do góc tOy. 


X 



ỹ 
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Giãi 

a. Với giả thiết xOz và zOy là hai góc kề bù, suy ra xOy = 180". 

Ta thực hiện: 

* Vẽ góc bẹt xOy . 

■ Trên nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ góc xOz = 130". 

b. Vì Ot là tia phân giác cùa góc xOz nên: 

xõt = zÕt = = 65°. 

2 

Khi đó: tOy = xOy - xOt = 18Ơ’ - 65° = 115°. 

Vậy, ta được tOy = 115°. 

Ví dư 3: 

a. Vẽ hai góc ké bù xOz, zOy với xOz = 6Ơ'. 

b. Gọi Oa, Ob theo thứ tự là tia phân giác cùa các góc xOz , yỌz , tính số đo 
các góc aOz, yOz, bOy, aOb, xOb. 

Giải 

a. Với giả thiết xOz và zOy là hai góc kể bù, suy ra xOy = 180°. 

Ta thực hiện: 

■ Vẽ góc bẹt xOy . 



■ Trên nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ góc xOz = 60°. 


b. Vì Oa là tia phân giác của góc xOz nên: aOz = aOx = = 30°. 

Ta có: yOz = xOy - xOz = 180° - 60° = 120°. 

bOy = bOz = = 60". 

2 

ãõb = ẵõi + bdi = 30° + 60° = 90°. 

íõb = ĩõi + bôi = 60" + 60" = 120". 

Ví du 4: Vẽ hai tia Oy, Oz trên cùng một nửa mặt phảng bờ Ox sao cho 
xOy = 130", xOz = 20". Vẽ các tia phân giác Oa, Ob cùa các góc xOy , xOz. 



Tính SỐ đo góc aOb; 

Giải 

Vì Oa là tia phân giác cùa góc xOy nên: 
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aOx = aOy = = 65°. 

Vì Ob là tia phân giấc cùa góc xOz nên: bOx = bOz = = 10°. 

Từ đó, ta được: ãÕb = xÕỹ-ãÕỹ-bÕx = 130° - 65° - 10° = 55° 

Vậy, ta được aOb = 55°. 

Vi du 5: Vẽ hai tia Oy, Oz trên cùng một nửa mật phẳng bờ Ox sao cho 
xOy = 30°, xOz = 110°. Vẽ các tia phân giác Oa, Ob cùa các góc xOy , yOz . 

Tính số đo góc aOb. z b 

Giải 

Vì Oa là tia phân giác của góc xOy nên: 

ỉõi = ỈÕJ.ậ.l5». 

2 

Nhận xét rằng: xOy < xOz => tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 

Khi dó: ỹÕz = xOz - xõỹ = 110° - 30° = 80° 

Vì Ob là tịa phân giác của góc yOz nên: bOy = bOz = = 40° 

Từ dó, ta được: ãõb = áõỹ + bõỹ = 15° + 40° = 55° 

Vậy, ta dược aOb = 55". 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 

Câu hỏi 1: Khi nào ta kết luận được tia Oz là tia phấn giác của góc xOy ? Trong 
nhũng câu trả lời sau, hãy chọn nhũng câu dúng: 

Tia Oz là tia phân giác của góc xOy khi: 

a. xOz = yOz. 

b. xOz + yOz = xOy . 

c. xOz = yOz và xOz + yOz = xOy. 

d. íõỉ-ỹõỉ-íS. 

Càu hỏi 2: Trình bày cách vẽ tia phân giác cùa một'góc. 

Cảu hỏi 3: Mỗi góc có bao nhiêu tia phân giác ? 
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IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 

Bài tập 1. Thực hiện các công việc: 

a. Vẽ góc xOy = 60". 

b. Vẽ tia phân giác cùa góc xOy cho trong câu a). 

Hướng dấn: Sử dụng hai cách: 

Cách l: Dùng thước đo. 

Cách 2: Gấp giấy. 

Bài tập 2. 

a. Vẽ góc bẹt xOy . 

b. Vẽ tia Oa sao cho xOa = 40°. 

c. Vẽ tia Ob sao cho xOb = 40", với Oa, Ob cùng nằm trên một nửa mật phảng 
bờ xy. 

d. Vẽ tia phân giác Oc của góc aOb. 

e. Chứng tỏ rằng Oc cũng là tia phân giác của góc xOy . 

Bài tập 3. Trên cùng một nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ tia Oy, Oz sao cho xOz = 45", 
xõỹ =90". 

a. Tia Oz có nầm giữa hai tia Ox và Oy khống ? 

b. So sánh góc xÔz và yÔz. 

c. Tia Oz có phải là tia phân giác cùa góc xOy không ? Vì sao ? 

Bài tập 4. Vẽ góc bẹt xOy . Vẽ tia phân giác Oz của góc đó. Vẽ tia phân giác Oa 
của góc xOz. Vẽ tia phân giác Ob của góc yOz . Tính sô' do của góc aOb. 

Bài tập 5. 

a. Vẽ hai góc kề bù xOz , zOy với xOz = 120". 

b. Gọi Ot là tia phản giác của góc xOz , tính số đo góc tOy . 

Bài tập 6. 4 

a. Vẽ hai góc kề bù xOz, zOy với xOz= 100". 

b. Gọi Oa, Ob theo thứ tự là tia phân giác cùa các góc xOz. yOz , tính số đo 

các góc aOz, yOz, bOy, aOb r xOb. . . ■ 

Bài tập 7. Vẽ hai tia Oy, Oz trên cùng một nửa mặt phẳng bờ Ox sao chò 
xOy =. 15Ơ’, xOz = 3Ơ 1 . Vẽ các tia phân giác Oa, Ob của các góc xOy , xOz . 
Tính sô' đo góc aOb. 
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Bài tập 8. Vẽ hai tia Oy, Oz trên cùng một nửa mặt phảng bờ Ox sao cho 
xOy = 20", xOz = 120°. Vẽ các tia phân giác Oa, Ob của các góc xOy , yOz . 
Tính sổ đo góc aOb. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1. Học sinli tự làm. 

Bài tập 2. Các câu a), b), c), d) được minh hoạ trên hình vẽ. 

d. Ta có: ẫõb = íõỹ - ĩõã - ỹõb = 180° -40° - 40° = 100° x 

ãõc = ^ = 50°. 

2 

xõc = xõã + ãõc = 40° + 50° = 90° . 
suy ra, Oc là tia phân giác của góc xOy . 

Bài tập 3. 

a. Nhận xét rằng: xOz < xOy => tia Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

b. Ta có: yOz = xOy - xOz = 90° - 45° = 45° = xOz. 

c. Tia Oz có phải là tia phân giác của góc xOy bởi: 

■ Oz nằm giữa hai tia Ox, Oy. 

■ xOz = yOz . 

Bài tập 4. ãôb = 90" 

Bài tập 5. 

a. Với giả thiết xOz và zOy là hai góc kể bù, 

suy ra xỢỹ= 18Ơ'. 0 

Ta thực hiện: 

• Vẽ góc bẹt xOy. 

■ Trôn nửa mặt phẳng bờ Ox, vẽ góc xOz = 120°. 

b. Vì Ot là tia phân giác cùa góc xÕz nên: xOt = zOt = = 60°. 

Khi đó: tõỹ = xõp - xõt = 180" - 60" = 12Ơ’. 




Vậy, ta dược tOy = 120". 

Bài tập 6. 

a. Với giả thiết xOz và zOy là hai góc kề bù, suy ra xOy = 180". 
Ta thực hiện: 

• Vẽ góc bẹt xOy . 

■ Trên nửa mặt phảng bờ Ox, vẽ góc xOz = 100". 
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b. Vì Oa là tia phân giác của góc xOz nên: 


aOz = aOx 


xOz 


Ta có: yOz = xOy - xOz = 180" - 100" = 8Ơ\ 

bõỹ = bõi = ^ = 40° 

2 

ãõb = ãÕz + bÕz = 50" + 40" = 90". 
xõb = xÕz + bÕz = 100° + 40° = 140". 

Bài tập 7. 

Vì Oa là tia phân giác của góc xOy nên: 

aOx = aOy = = 75°. 

Vì Ob là tia phân giác cùa góc xOz nên: 

bÕĨ = bÕi = ^ = 15°. 

2 

Từ đó, ta được: aOb = xOy - aOy - bOx = I5Ơ' - 75" 
Vậy, ta được aOb = 60". 

Bài tập 8. 

VI Oa là tia phân giác của góc xOy nên: 

ãdi = ãõỹ o ^ » 10°. 

2 

Nhận xét rằng: 

xOy < xOz => tia Oy nằm giữa hai tia Ox, Oz. 
Khi đó: ỹÕz = xÕz - xõy = 120" - 20" = 10Ơ’. 

Vì Ob là tia phân giác cùa góc yOz nên: 

bõỹ = bõi = 50". 

2 

Từ đó, ta dược: aOb = aOy + bOy = lơ’ + 5Ơ’ = 6Ơ\ 
Vậy, ta được aOb = 60". 
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ĐƯỜNG TRÒN 


I. KIẾN THỨC cơ BẢN 
1. ĐƯỜNG TRÒN VÀ HÌNH TRÒN 
Ta có định nghĩa đường tròn: 

Đường tròn tám 0, bán kính Rìà hình gồm các điểm cách o một khoảng bằng 

R, kí hiệu (O, R). ____ 

Dùng cotnpa, ta vạch đường tròn tàm o, bán kính R = 2cm. 

Sau đó lấy các điểm A, B, c sao cho 

OA = 2cm, OB = 3cm, oc = 1,5cm. 

Từ hình vẽ, ta nhận thấy: 

■ A là điểm nằm trên (thuộc) đường tròn. 

■ B là điểm nằm bên ngoài đường tròn. 

■ c là điểm nằm bên trong đường tròn. 

Từ đây, ta có nhận xét: 

■ M e (O, R) o OM = R, khi đó ta nói " Điểm M nằm 
trên (Q\ R )" 

■ M nằm ngoài (O, R) o OM > R. 

■ M nằm trong (O, R) o OM < R. 

• M « (O, R) o OM * R, 

Ta luôn có kết luận: AB = R o A € (B, R) hoặc B e (A, R). 

Thí du 1: . 

a. Vẽ đường tròn (0, 2cm). 

b. Lấy điểm A bất kì trên (0, 2cm). Vẽ đường tròn (A, 2cm), dường tròn này 
cắt đường tròn (0, 2cm) tại c, D. 

c. Vẽ đường tròn (C, 2cm). 

d. Chứng tỏ rằng dường tròn (C, 2cm) đi qua hai 
Giải 

Các câu a), b), c) dược minh hoạ trẽn hình vẽ. 
d. Ta lập luận: 

c e (0,2cm) => oc = 2cm => o e (C, 2cm). 
c 6 (A, 2cm) => AC = 2cm => A 6 (C, 2cm). 

Tiếp theo, ta có định nghĩa hình tròn: 
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Hình tròn là lành gồm các điểm nằm trên dường tròn và các điểm nằm bên 
trong đường tròn đó. 


Nhản xét : 

ị I 


Từ đây, ta có nhận xét: 

M thuộc hình tròn (O, R) 
o OM < R. 



M 


Thí du 2; Chứng minh rằng rằng mọi điểm thuộc hình trong (O, 2cm) đều nằm 
trong đường tròn (O. 3cm). 

Giải 

Nhận xét rằng: M thuộc hình tròn (0, 2cm) 

<=> OM < 2 => OM < 3 
<=> M nằm trong đường tròn (O, 3cm). 

2. CUNG VÀ DÂY CUNG 



Vạch đường tròn (O, R). 

■ Lấy hai điểm A, B e (O, R). Hai điểm này chia đường tròn thành hai phần, 
mỗi phần gọi là một cung tròn (gọi tắt là cung). 

Hai điểm A, B là hai mút của cung. 

Trường hợp A, B, o thẳng hàng thì mỗi cung là một nửa đuờng tròn. 



• ■ Đoạn thẳng nối hai mút cùa cung là dây cung (gọi tắt là dây). Dây đi qua 
tâm là dường kính. 

Nhân xét : r. Ta thấy ngay" Đường khìỉì dài gấp đôi bán kính ". 

2. Đường kính là đây cung lớn nhất của đường tròn. 

3. MỘT CÔNG DỤNG KHÁC CỦA COMPA 

I Công dụng 1: Dùng compa so sánh độ dài hai đoạn thảng AB va CD. I 

Cách lủm 

Thực hiện theo các bước: 

Bước 1 : Mở khẩu độ compa bằng độ dài đoạn AB. 

Bước 2: Đặt khẩu độ compa dó vào đoạn CD. 




Bước 3: Kết luận. 

Hình vẽ sau mô phỏng việc thực hiện các bước trên: 



Thí du 3: 

a. Vẽ góc xAy = 90°. Lấy các điểm B, c theo thứ tự thuộc Ax, Ay (B, c 
khác A). 

b. Dùng compa so sánh độ dài hai đoạn thẳng AB và BC. 

c. Dùng compa so sánh độ dài hai đoạn thẳng AC và BC. 

Giải 

a. Kết quả câu a), được miẽu tả trong hình a. 

b. Dùng compa (hình b), ta được AB < BC. 



A B A B A B 

Hình a Hình b Hình c 


c. Dùng compa (hình c), ta được AC < BC. 







Hình vẽ sau mô phỏng việc thực hiên các bước trên: 



ỉ 0 . 1 2 1 3 . 4 a Zb 

Thí du 4: 

a. Lấy ba điểm A, B, c không thẳng hàng. Nối AB, BC, CA 

b. Dùng.compa so sánh tổng độ dài AB + BC với AC. 

c. Dùng compa so sánh tổng độ dài AB + AC với BC. 

d. Dùng compa so sánh tổng độ dài AC + BC với AB. 

Giải 

a. Kết quả câu a), được miôu tả trong hình vẽ. 


A B 




Bước 2: Mở khẩu độ compa bằng độ dài đoạn BC. Từ đó, trên tia AB vẽ dược 
đoạn thẳng BD = BC, suy ra AD = AB + BC. 
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Bước 3: Mờ khẩu độ compa bằng dô dài đoạn AD. 

Bước 4: Đạt khẩu dộ compa đó vàọ doạn AC. 1 
Ta thấy: AD > AC <=> AB + BC > AC. 

c. Tương tự, ta nhận được AB + AC > BC. 

d. Tương tự, ta nhận được AC + BC > AB. 

" Khản Phương pháp thực nghiệm trong câu b), câu c) và câu d), 

s . cho phép chúng ta dự báo rằng " Trong một tam giác tông 

hai cạnh lớn hơn độ dài cạnh còn lại". 

II. CÁC ví DỤ MINH HỌẠ 

Ví du 1: Cho AB = 3cm. Vẽ đường tròn (A; 2,5cm) và đường tròn (B; l,5cm). 
Hai đường tròn này cắt nhau tại c và D. 

a. Tính độ dài các đoạn thẳng CA, CB, DA, DB. 

b. Tại saò đường tròn (B; l,5cm) cắt đoạn thẳng AB tại trung điểm I cùa AB ? 

c. Đường tròn (A; 2,5cm) cặt đoạn thẳng AB tại K. Tính độ dài KB. 

Giải 

a. Ta có: c, D e (A; 2,5cm) => AC = AD = 2,5cm 

c, D € (B; 1,5cm) => BC = BD = 1,5cm. 

b. Ta có: I e (B; l,5cm) => BI = l t 5cm = Y . 

Do dó, I là trung diểm AB. 

c. Ta có: K G (A; 2,5cm) => AK = 2,5cm. 

Khi đó: KB = AB - AK = 3 - 2,5 = 0,5cm. 

Vậy, ta dược KB = 0,5cm. 

Ví du 2: Vẽ tát cả các trường hợp có thể của hai dường tròn (A, 4cm) và 
(B,2cm). 

Hướng dẩn 

Có tất cả 5 ưường hợp: 

1. (B, 2cm) nằm trong (A, 4cm). 

2. (B, 2cm) nằm trong (A, 4cm). 

3. (B, 2cm) tiếp xúc trong (A, 4cm). 

4. (B, 2cm) tiếp xúc ngoài (A, 4cm). 

5. (B, 2cm) cắt (A, 4cm). 

III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT , 

Câu hỏi 1: Đường tròn là gì ? Hãy vẽ đường tròn (0,15cm). 

Câu hỏi 2: Hình tròn là gì ? Hãy vẽ hình tròn (0,20cm). 
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Câu hói 3: Trình bày cách dùng compa để so sánh đô dài hai đoạn thảng AB và CD. 
Câu hỏi 4: Trình bày cách dùng compa để tính tổng độ dài hai đoạn thẳng AB 
và CD. 

IV. BÀI TẬP ĐỂ NGHỊ 
Bài tập 1. 

a. Vẽ đựờng tròn (O. 3cm). 

b. Lấy điểm A bất kì trên (O, 3cm). Vẽ đường tròn (A, 2cm), dường tròn này 
cắt đường tròn (O, 3cm) tại c, D. 

c. Vẽ đường tròn (C, 3cm). 

d. Chứng tỏ rằng dường tròn (C, 3cm) đi qua hai điểm o, A. 

Bài tập 2. Cho AB = 4èm. Vẽ đường tròn (A; 3cm) và đường tròn (B; 2cm). Hai 
đường tròn này cắt nhau tại c và D. 

a. Tính dô dài các đoạn thẳng CA, CB, DA, DB. 

b. Tại sao đường tròn (B; 2cm) cắt đoạn thẳng AB tại trung điểm I cùa AB ? 

c. Đường tròn (A; 3cm) cắt đoạn thẳng AB tại K. Tính độ dài KB. 



Hình a Hình b Hình c 

Đài tập 4. Vẽ hình hoa bốn cánh theo cách sau: 

- Vẽ hình vuông ABCD. 

- Vẽ về phía trong hình vuông bốn rìửa đường tròn có đường kính là AB, BC, 
CD, DA. 

Bài tập 5. Vẽ hình hoa sáu cánh theo cách sau: 

Vẽ đường tròn tâm o đường kính AB = 2R, gọi tắt là đường tròn (O). 

Vẽ về phía trong hình tròn (O) các cung: 

■ Cung tâm A bán kính R, cắt dường tròn (O) tại c và D. 

■ Cung tâm B bán kính R, cắt đường tròn (O) tại E và F. 

■ Cung tâm c bán kính R. 

■ Cung tâm D bán kính R. 

■ Cung tâm E bán kính R. 

■ Cung tâm F bán kính R. 
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V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 


Bài tập 1. Học xĩnh tự làm. 

Bài tập 2. 

a. Ta có: c, D € (A: 3cm) => AC = AD = 3cm. 

c, D e (B; 2cm), => BC = BD = 2cm. 

AB 

b. Ta có: I e (B: 2cm) => BI = 2cm = . 

2 

Do đó, 1 là trung điểm AB. 



c. Ta có: K e (A; 3cm) => AK = 3cm. 

Khi đó: KB = AB - AK = 4 - 3 = lcm. 

Vậy, ta được KB= lc-m. 

Bài tập 3. 

a. Với hình a), ta lần lượt vẽ: 

- Vẽ đường tròn (A, AB). 

- Vẽ đường tròn (B, AB), đường tròn .này cát 
đường tròn (A, AB) tại c, D. 

- Vẽ đường tròn (C, CA). 

b. Với hình b), ta lần lượt vẽ: 

- Vẽ đường tròn đường kính AB. 

- Vẽ đường tròn đường kính AO. 

- Vẽ đường tròn đường kính BO. 

Các em học sinh hãy tô màu để được hình cán vẽ 

c. Học xinh tự trình bày. 

Bài tập 4. Ta có hình vẽ: 


Bài tập 5. Ta có hình vẽ: 


Ẩ; 
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TAM GIẤC 


I. KIÊN THỨC Cơ BẢN 

1. TAM GIÁC ABC LÀ GÌ ? 

Ta bắt đầu với các công việc: 

■ Lấy trên mặt phảng ba điểm A, B, c không 
thảng hàng. 

* Nổì AB, BC, CA, ta được một hình. 

Hình đó được gọi là " Tam giác ABC ", kí hiệu là AABC (hoậc kí hiệu AACB, 
ABCA. ABAC, ACAB, ACBA) và ở đó: 



* Ba điểm A, B, c là ba dinh của tam giác. 

■ Bít đoạn thẳng AB, BC, CA là ba cạnh cùa tam giác. 

■ Ba góc BAC, CBA, ACB là ba góc cùa tam giác. 

Ngoài ra, trên hình vẽ ta thấy: 

■ Điểm M (nằm trong cà ba góc cùa tam giác) là điểm nòm pcti trong tam giác 
(điểm trong cùa tam giác). 

• Điểm N (không nằm trong tam giác, không nằm trên cạnh nào của tam giác) 
là điểm nằm bên ngoài tam giác (diêm ngoài cùa tam giác). 

Như vậy, ta có dịnh nghĩa tam giác: 


Tam giác ABC là hình gồm ba đoạn thẳng AB, BC, CA khi ba điểm A, B, c 
không thẳng hàng. 


Thí du h 

a. Vẽ AABC. Lấy điểm M trong AABC. Vẽ các tia AM, BM, CN cát các cạnh cùa 
AABC tương ứng tại các điểm N, p, Q. Vẽ ANPQ. 

b. Hỏi điểm M có nằm trong ANPQ không ? 

Giải 

a. Kết quà càu a), được minh hoạ trong hình vẽ. 

b. Điểm M có nằm trong ANPQ. 

Thí du 2: Cho ba điểm A, B, c thuộc đường thẳng d và điểm E không thuộc d. 

a. Vẽ tất cả các tam giác có đỉnh là ba trong bốn diểm A, B,- c, E. Có bao 

nhiêu tam giác ? 

b. Đoạn thẳng EA là cạnh chung của những tam giác nào ? 

c. Đoạn thẳng EB là cạnh chung cùa những tam giác nào ? 
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d. Đoạn thẳng EC là cạnh chung của những tam giác nào ? 

e. Góc Â là góc chung của những tam giác nào ? 

f. Góc c là góc chung của những tam giác nào ? 

g. Hai tam giác nào có hai góc kề bù nhau ? 

h. Với các tam giác có được hãy điền vào bảng sau: 


Tên tam giác 

Tên 3 ilủih 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 






Giải E 

a. Ta có hình vẽ, ờ đó ta có các tam giác: 

AEAB, AEAC, AEBC như vậy, ta nhận dược 6 tam giác. / \ 

b. Đoạn thẳng EA là cạnh chung cùa: / \ 

AEAB và AEAC. ABC 

c. Đoạn thảng EB là cạnh chung cùa AEAB và AEBC. 

d. Đoạn thẳng EC là cạnh chung của AEAC và AEBC. 

e. Góc Â là góc chung của AEAB và AEAC. 

f. Góc c là góc chung cùa AEAC và AEBC. 

g. AEAB và AEBC có hai góc kể bù nhau. 

h. Ta có bảng: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 

AEAB 

E, A, B 

Ê, Â, B 

EA, AB, BE 

AEAC 

E, A, C 

Ê.Â.C 

EA, AC, CE 

AEBC 

E, B, C 

Ê, B, c 

EB; BC, CE 


2. VẼ TAM GIÁC 

Từ định nghĩa tam giác ta nhắc ĩại" Tam giác ABC là hình gồm ba đoạn thẳng AB, 
BC, CA khi ba điểm A, B, c không thẳng hàng. ", do đó, hoàn toàn có thể vẽ dược 
AABC khi biết dộ dài cùa ba đoạn AB, BC, CA. Bài toán sau sẽ minh hoạ cho 
chúng ta phương pháp vẽ. 


I Bài toán 1: Vẽ một AABC, biết AB = c, BC = a, CA = b. I 

Cách vẽ Q 

Thực hiện theo các bước: ' 

Bước I: Vẽ đoạn thẳng AB = c. 

Bước 2: Vẽ cung tròn tâm A bán kính b. \ 

Bước 3: Vẽ cung tròn tàm B bán kính a. Ạ c B 

Bước 4: Lấy một giao điểm của hai cung trên, gọi giao điểm dó là c. 
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Bước 5: Nối AC, BC, ta được AABC cần dựng. 

Bài toán trên , minh hoạ cho chúng ta phương pháp vẽ một 
tam giác khi biết độ dải ba cạnh của nó. 

Thí du 3: 

a. Vẽ AABC, biết AB = BC = CA = 6cm. 

b. Dùng thước đo góc, hãy đo các góc A , B, c, từ đó đua ra nhận xét. 


Giải p 

a. Để vẽ AABC, ta thực hiện: 

- Vẽ doạn thẳng AB = 6cm. 6cm/ \6crn 

- Vẽ cung tròn tâm A bán kính 6cm. /)60" 6ơ\ 

- Vẽ cung tròn tâm B bán kính 6cm. A ^ cm ® 


- Lấy một giao điểm của hai cung trên, gọi giao điểm dó là c. 

- Nối AC, BC, ta được AABC cần dựng. 

b. Dùng thước đo góc, ta được: Ẩ = B = c = 60". 

Vậy, với AABC có AB = BC = CA (ba cạnh bằng nhau) ta được: 

Â = B = c = 60 ". 




Với AABC có ba cạnh bàng nhau (hoậc ba.góc bằng nhau) được gọi là 
tam giác đểu. 


Bài toán 2: Vẽ một AABC, biết BẮC = a, AB = c, AC = b. 


Cách vẽ 

Thực hiện theo các bước: 

Bước ỉ: Vẽ góc xÂy = a. 

Bước 2: Trên tia Ax, lấy điểm B sao cho AB = c. 

Bước 3: Trên tia Ay, lấy điểm c sao cho AC = b. 

Bước 4: Nối BC, ta dược AABC cần dựng. 

Bài toán trên , minh hoạ cho chứng ta phương pháp vẽ một tam 
giác khi biết độ dài hai cạnh và số đo góc xen giữa. 

Thí du 4; 

a. Vẽ AABC, biết BAC = 90°, AB = 4cm, AC = 3cm. 

b. Dùng thước thẳng đo dộ dài cạnh BC, từ đó đưa ra nhận xét thông qua phép so 
sánh AB 2 + Aơ với BC 2 . 

Giài 




c B X 
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a. Để vẽ AABC, ta thực hiện: 

Vẽ góc xAy =90°. 

- Trén tia Ax, lấy điểm B sao cho AB = 4cm. 

- Trên tia Ay, lấy điểm c sao cho AC = 3cm. 

- Nối BC, ta được AABC cần dựng. 

b. Dùng thước thẳng đo cạnh BC, ta được: BC = 5cm. 

Khi đó, ta có: AB 2 + AC 2 = 4 2 + 3 2 = 25 = 5 2 = BC 2 . 

Vậy, với AABC có BAC = 90" (một góc vuông) ta được: 

AB 2 + AC 2 = BC 2 - Định lí Pitago. 

Chủ ý: Với AABC có BÂC = 90" được gọi là tam giác vuông. Cạnh đối diện 

với góc vuông được gọi là cạnh huyền và hai cạnh còn lại được gọi là 

hai cạnh góc vuông. 

Dinh lí Pitago khắng định " Trong một tam giác vuông tong bình 
phương hai cạnh góc vuông bằng bình phương cạnh huyền 



Bài toán 3: Vẽ một AABC, biết BAC = a, ABC = p, AB = c. 


Cách vẽ 

Thức hiện theo các bưóẹ: 

Bước ỉ: Vẽ góc xAy = a. 

Bước 2: Trên tia Ax, lấy điểm B sao cho AB = c. 
Bước 3: Trên nửa mặt phảng bờ AB chứa tia Ay 
vẽ góc ABz = p. 

Bước 4: Gọi c là giao điểm của Ạy và Bz. 

Bước 5: Ta dược AABC cần dựng. 



Nhản xét : Bài toán trên , minh hoạ cho chúng ta phương pháp vẽ một 

tam giác khi biết số đo hai góc và độ đài cạnh xen giữa. 


Thí du 5: 

a. Vẽ AABC, biết BÃC = ẤBC = 80", AB = 6cm. 

b. Dùng compa, hãy so sánh dô dài của AC và BC, từ đó đira ra nhận xét. 

c. Dùng thúc do góc hãy do góc ACB . 

Giải 

a. Để vẽ AABC, ta thực hiên: 

- Vẽ góc xAy = 80". 
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- Trên tia Ax, lấy điểm B sao cho AB = 6cm. 

- Trcn nửa mặt phẳng bờ AB chứa tia 
Ay vẽ góc ABz = 80". 

- Gọi c là giao điểm cùa Ay và Bz. 

- Ta được AABC cần dựng. 

b. Dùng compa, ta được AC = BC. 

Vậy, với AABC có BAC = ABC (hai góc bằng nhau) ta được AC = BC. 

c. Dùng thước đo góc. ta dược ACB = 20'. 

Chú ý: 1. Với AABC có hai góc bằng nhau (hoặc hai cạnh bằng nhau) đtrợc 
gọi là lam giác càn. 

2. Các em học sinh hãy vẽ một AABC bất kì, rồi sử dụng thước đo 
góc đê’ chứng minh thể chứng minh bàng thực nghiệm răng 
Ấ + Ỗ + C= 180". 

II. CÁC VÍ DỤ MINH HỌA 

Ví du 1: Cho 4 điểm A, B, c, D trong dó không có 3 điểm nào thẳng hàng. 

a. Vẽ tất cà các tam giác có dính là ba trong bốn điểm A, B, c, D. Có bao nhiêu 
tam giác ? 

b. Với các tam giác có được hãy điền vào bàng sau: 

Tên tam giác Tên 3 đỉnh Tên 3 góc 

Giải 

a. Ta có hình vẽ, ờ đó ta có các tam giác 
AABC, AABD, AACD, ABCD, 
như vậy, ta nhận được 4 tam giác. 

b. Ta có bàng: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 

AABC 

A,B,C 

Â, B, c 

AB, BC, CA 

AABD 

A, B, D 

Â. B, D 

AB, BD. DA 

AACD 

A, C, D 

Ầ, c. D 

AC, CD, DA 

ABCD Ị B, C, D 

B, c, D 

BC, CD, DB 


Ị.ỊSỊÌtán Như vậy, qua 4 điểm trong đó không có 3 điểm nào thăng 



Tên 3 cạnh 
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hàng ta nhận được 4 tam giác. Câu hỏi được đặt ra khá tự 
-ỊỊ| '■ ."•»* nhiên là " Qua n điểm trong đó không có 3 điểm nào thăng 
't/ hàng vẽ được hao nhiêu tam giác ?". 


Ví du 2: Cho góc xOy khác góc bẹt. Trên tia Ox lấy hai điểm A, B khác o. Trên 
tia Oy lấy hai điểm c, D, E khác o. Có bao nhiêu tam giác có đinh là ba trong 
sáu điểm A, B, c. D, E. o. 


Để việc đếm được chính xác ta chia sô' tam giác thành ba loại. 

Loại I: Các tam giác có: 

■ Một đỉnh lầO. 

■ Đỉnh thứ hai là một trong hai diểm A, B (có 2 cách chọn). 

* Đinh thứ ba là một trong hai điểm c. D, E (có 3 cách chọn). 

Do đó, sô' tam giác loại 1 bằng: 1.2.3 = 6 tam giác. 

Loại 2: Các tam giác có: 

■ Một đinh là một trong hai dinh A, B (có 2 cách chọn). 

■ Hai dinh còn lại là hai trong ba điểm c, D, E (có 3 cách chọn) 

Do đó, sổ' tam giác loại 2 bằng: 2.3 = 6 tam giác. 

Loại 3: Các tam giác có: 

■ Một đỉnh là một trong ba đính c, D, E (Có 3 cách chọn). 

* Hai đình còn lại là hai trong hai điểm A, B (có 1 cách chọn) 

Do dó, sô' tam giác íoại 3 bằng: 3.1 = 3,tam giác. 

Vậy, tổng sô' tam giác bằng: 6 + 6 + 3 - 15 tam giác. 

Ví du 3: Chứng tò rằng nếu một dường thảng không di qua các dinh cùa một tam 
giác và cắt một cạnh của tam giác â'y thì nó cắt một và chỉ một trong hai cạnh 
còn lại. 


Giả sử dường thẳng a cát cạnh AB và khổng di qua các dỉnh A, B, C cùa AABC, 
ta cần đi chứng minh a sẽ cắt AC hoặc BC. 

Thật vậy, khi a cắt cạnh AB và không di qua các đinh A, B, c sẽ chia mặt phảng 
thành hai nửa: A Q (Ị) 

■ Nửa (I) có bờ AB và chứa điểm A. a — 

■ Nửa (II) có bờ AB và chứa điểm B. B (II) 

Khi đó, vị trí của điểm c có hai khả năng: 
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A 

■Ár. 


Khả nâng /: Nếu c G (I) thì B, c thuộc hai nửa mặt 
phảng đôi nhau bờ a do đó BC sẽ cắt a. 

Khả nâng 2: Nếu c G (II) thì A, c thuộc hai nửa mật B c(II) 
phảng đối nhau bờ a do đó Ảc sẽ cắt a. 

Vậy, đường thẳng a cát một và chí một trong hai cạnh BC hoặc AC. 

Nhản xét; Như vậy: " Với á ABC bao giờ cũng vẽ dược một dường thăng 
• . , ị không đi qua ba đỉnh cùa tam giác và cắt ca ba tia AB, BC, 

\ , .. AC". 

' t-L-™ .. . R 

Thật vậy: 

ìịị^ Ị : ■ Trên tia đối của tia CA lây điểm E. 

ị ; ■ Lây điểm G nằm giữa A và B. 

Khi đó, EG là đường thăng cần vẽ. À 


III. CÂU HỎI ÔN TẬP LÝ THUYẾT 


Câu hỏi 1: 
Câu hỏi 2: 
Câu hỏi 3: 
Câu hồi 4: 
Câu hỏi 5: 
Cáu hỏi 6: 


IV. BÀI TẬP ĐÊ NGHỊ 


Tam giác ABC là gì ? Vẽ hình minh hoạ. 

Thế nào là điểm trong của tam giác. Vẽ hình minh hoạ. 
Thế nào là điểm ngoài của tam giác. Vẽ hình minh hoạ. 
Trình bày cách vẽ AABC, biết AB = c, BC = a, CA = b. 
Trình bày cách vẽ AABC, biết BAC = (X, AB = c, AC = b. 
Trình bày cách vẽ AABC, biết BAC = a, ABC = p, AB = c. 


Bài tập 1. Cho bốn điểm A. B, c, D thuộc đường thẳng d và điểm É không 
thuộc d. 

a. Vẽ tất cả các tam giác có đỉnh là ba trong năm điếm A, B, c, D, E. Có bao 
nhiêu tam giác ? 

b. Với các tam giác có được hãy điển vào bảng sau: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 






Bài tập 2. Giả sử AB cắt CD tại E. Nôi AC. AO, BC, BD. 

a. Vẽ hình và viết tên tất cả các tam giác có trong hình. Có bao nhiêu tam giác? 

b. Với các tam giác có được hãy điền vào bảng sau: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 
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Bài tập 3. Cho 10 điếm thuộc đường thảng a và một diêm o nằm ngoài dường thảng ấy. 
Có bao nhiêu tam giác cõ các đinh là ba trong 11 diêm trên. 

Bài tập 4. Cho góc xOy khác góc bẹt. Trên tia Ox lấy ba điểm A, B. c khác o. 
Trên tia Oy lấy bốn điểm D, E, F. G khác o. Có bao nhiêu tam giác có dinh là 
ba trong tám điểm A, B, c, D, E, F, Ci, o. 

Bài tập 5. Cho AABC, điểm D nằm giữa A và c, điểm E nàm giữa A và B. 

a. Chứng tỏ rằng dường thảng BD cắt đoạn thảng CE, đường thảng CE cắt đoạn 
thảng BC. 

b. Giả sử các đoạn thảng BD và CE cắt nhau tại K, nối DE. Đếm xem có bao 
nhiêu tam giác trong hình vẽ. 

Bài tập 6. 

a. Vẽ AABC, biết AB = BC = CA = 8cm. 

b. Dùng thước do góc, hãy do các góc A , B, c , từ đó ậ dưa ra nhận xét. 

Bài tập 7. 

a. Vẽ AABC, biết AB = AC = 9cm, BC = 8cm. 

b. Dùng thước cfo góc, hãy so sánh các góc B, c , từ đó đưa ra nhận xét. 

Bài tập 8. 

a. Vẽ AABC, biết.AB = 6cm, BC = lOcm, CA = 8cm. 

b. AABC có đậc điểm gì ? 

Bài tập 9. Vẽ AABC, biết: 

a. AB = 4cm, BC = 3cm, CA = 2cm. 

b. AB = 3cm, BC = 2,5cm, CA = 2cm. 

Bài tập 10. Vẽ AABC, biết: 

a. BÃC = 60", AB = 6cm, AC = 12cm. 

b. BÃC= 120°, AB = 8cm. AC = 6cm. 

Bài tập 11. Vẽ AABC, biết: 

a. BÃC = 30°, ẤBC = 60", AB = 9cm. 

b. BAC = 120", ẤBC = 30", AB = 6cm. 

Bài tập 12. Lấy diêm o nằm trong AABC. Hãy chứng tỏ rằng: 
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a. Tia OA cắt đoạn thảng BC tại điếm D nằm giữa B và c. 

b. Điểm o nằm giữa hai điểm A và D. 

c. Trong ba tia OA, OB, oc, không tia nào nằm giữa hai tia còn lại. 

V. HƯỚNG DẪN - ĐÁP SỐ 

E 

Bài tập 1. 

a. Ta có hình vẽ, ờ đó ta có các tam giác: 

AEAB, AEAC. AEAD, 

AEBC, AEBD, AECD A B c D 

như vậy, ta nhặn dược 6 tam giác. 

b. Ta có bàng: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 

AEAB 

E, A, B 

Ê, Ầ, B 

EA, AB, BE 

AEAC 

E, A. c 

Ê , Â, c 

EA, AC. CE 

AEAD 

E, A, D 

Ê, Â, D 

EA, AD. DE 

AEBC 

E, B, c 

Ê , B, c 

EB, BC, CE 

AEBD 

E, B, D 

Ê, B, D 

EB, BD, DE 

AECD 

E, c, D 

Ê, C;D 

EC, CD, DE 


Bài tập 2. 

a. Ta có hình vẽ, ở đó ta có các tam giác 
AABC, AABD, AACD, ABCD, 

AEAB, AEBC, AECD, AEDA, 

như vậy, ta nhận dược 8 tam giác. 

b. Ta có bảng: 


Tên tam giác 

Tên 3 đỉnh 

Tên 3 góc 

Tên 3 cạnh 

AABC 

A, B, c 

Â, B, c 

AB, BC, CA 

AABD 

À, B, D 

Â, B, D 

AB, BD, DA 

AACD 

A, c, D 

Ầ, c, D 

AC.CD, DA 

ABCD 

B, c, D 

B, c, D 

BC.CD, DB 

AEAB 

E. A, B 

Ê, Â, B 

EA, AB, BE 

AEBC 

E, B, c 

Ê, B, c 

EB, BC, CE 
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AECD 

E, c, D 

Ê, c, D 

EC, CD, DE 

AEDA’ 

E, D, A 

Ê, D , Â 

ED, DA, AE 


Bài tập 3. Nhện xét rằng, với mỗi đoạn thẳng trên đường thảng a khi kết hợp với 
điểm ơ sẽ tạo ra được một tam giác. 

. Do đó, có bao nhiêu đoạn thảng trên a sẽ có bấy nhiêu tam giác. 

Với 10 điểm trên đường thẳng a sẽ có 45 đoạn thảng. 

Vậy, ta nhận được 45 tam gjác. 

Bài tập 4. Để việc đếm được chính xác ta chia sô' tam giác thành ba loại. 

Loại I: Cắc tam giác có: 

■ Một đinh là o. 

* Đinh thứ hai là một trong ba điểm A, B, c (có 3 cách chọn). 

■ Đinh thứ ba là một trong bốn diểm D, E, F, G (có 4 cách chọn). 

Do đổ, số tam giác loại 1 bằng: 1.3.4 = 12 tam giác. 

Loại 2: Các tam giác có: 

■ Một đinh là một trong ba dính A, B, c (có 3 cách chọn). 

■ Hai đinh còn lại là hai trong bốn điểm D, E, F, G (có 6 cách chọn) 

Do đó, sô' tam giác loại 2 bằng: 3.6 = 18 tam giác. 

Loại 3: Các tam giác có; 

* Một dinh là một trong bốn dinh D, E. F, G (có 4 cách chọn). 

■ Hai dính còn lại là hai trong ba diêm A, B, c (có 3 cách chọn) 

Do dó, sồ tam giác loại 3 bằng: 4.3 = 12 tam giác. 

Vậy, tông sô' tam giác bằng: 12 + 18 + 12 = 42 tam giác. 

Bài tập 5. 

a. Học sinh tự vẽ hình. 

b. Dùng thước đo góc, ta được: A = B = c =60". 

Vậy, với AABC có AB = BC = CA (ba cạnh bằng nhau) ta dược: 

Â = B = c = 60 °. 

Bài tập 6. 
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a. Học sinh tự vẽ hình. 

b. Dùng thước đo góc, ta được B = c . 

Vậy. với ÀABC có AB = AC (hai cạnh bằng nhau) ta được B = c . 

Bài tập 7. 

a. Học sinh tự vẽ hình. 

b. Dùng thước đo góc, ta được A = 9Ơ’. 

Vậy. AABC là tam giác vuông. 


1*DỊJ LỊIC 



sử DỤNG MÁY TÍNH CASIO FX - 570MS 
(ỈIẢI TOÁN 6 


Nội dung cùa phần phụ lục này được tóm tắt từ cuốn " HƯỚNG DÂN SỬ DỤNG 
MÁY TÍNH CASIO FX - 570MS " - NXB Hà Nộì 2005, do đó nếu bạn đọc muốn 
có dược tài liệu chi tiết và cụ thê hơn hãy tìm dọc hai cuốn sách: 

Cuốn 1: Hướng dẫn sử dụng máy tính CASIO fx - 570 MS 
Cuốn 2: sử dụng máy tính CASIO fx - 570 MS giải toán THCS 

|l- DẬT MẢY -TẮT MẢY 

1. Để bật máy tính ấn phím Ị ON Ị . 

2. Để tắt máy tính ấn nhóm phím I SHIỮrỊị ÁC| . 

Lưu ý rằng, máy tính có cài đặt chế độ tự dộng tắt. 

I 2 - TÍNH TOÁN VỚI so NGUYÊN VẢ sổ Tự NHIÊN 

Các phép toán này được thực hiện trong Mode COMP, nó được thiết lập bàng 
cách ấn các phím: 

|mode| |T| . 

Ví du 1: 

a. Tính 5x(9 + 7), ta ấn: 

3HB9Ọ7 0H I UM 

b. Tính 5x(2x6 + 3x4), ta ấn: 

5B02fl6fl3B4[T]B 1 1201 

Chú ý: Có thể bỏ qua dấu ) trước khi ấn phím Q, thật vây: 

5HRl2H6H3H4B r Ì2ÕỊ 

Ví du 2: 

a. Tính 3x(5 - 2x3), ta ấn: 

3HỊD512H50H r 3 

b. Tính (8—5)x(6 - 8:4), ta ấn: 

08H50B06B8H40S r 121 
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Ví du 3: 




a. Tính 18 2 

, ta ấn: 






[ 324] 

hoặc ấn 

1802BI 


r ”324] 

h. Tính 6', 

ta ấn: 




6 [siUFfj Ịx 

□ 

ị 2161 

hoặc ấn 

6030 


[I _216] 

c. Tính 7\ 

ta ấn: 




7 04 0 


[ _2401', 

d. Tính -4> 

43’ 2 ' + 5 4 ), 

ta ấn: 


í 

hUHÍIM 

3B|2§1F" 

30050406 




1 -2 sõi 





NHÀ XUAĩ bản ĐỌI HỌC QUỐC Gìn HÒ NỘI 
16 Hàng Chuối - Hai Bà Trưng - Hà Nội 
Diện thoại: (04) 9 724852 - (04) 9 724770 - Fax: (04) 9 714899 


Chịu trách nhiệm xuất bản 

Giảm đốc : PHÙNG Quốc BẢO 

Tổng biên tập : NGUYẺN BÁ THÀNII 


Biên tập 
Hải Đăng 

Chê bản 
NS. Bình Thạnh 

Trình bày bìa 
Xuân Duyên 


Tổng phát hành : Công ty TNHH DỊCH vụ VĂN HÓA KHANG VIỆT 
Địa chỉ: 

2bisA Đinh Tiên Hoàng - P.Đakao - Q. 1 - TP.HCM 
Đĩ: 08 9111564 - Fax : 08 9102915 
Emaíl: binhthanhbookstore^ vahoo.com 


ĐỂ HỌC TỐT TOÁN 6 TẬP 2 

Mã số : 1L - 248 ĐH2007 

In 3.000 cuốn, khố 1 6x24 cm, tại Công ty in VIỆT HƯNG. 

Số xuất bán : 769 - 2007/CXB/04 - .114/ĐHQGHN ngày 21/09/2007. 
Quyết định xuất bán số : 579 LK/XB 
In xong và nộp lưu chiêu quý I năm 2008. 






